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QUADRATURA 

CIRCULI, 

ET HYPERBOLit 

Ter Infnltat Hyperbolas y Tarabolas ^adrabiUs 

Geometrici exhibita y ( 3 ’ demonjlrata. 

EDITIO ALTERA AUCTIOR, ET ACCURATIOR 

In qua , prrter alia multa , ad veterem. Appendicem de Reftifi- 
catione Curvarum, altera accelTit de earundem, &Curviline-» 
orum Spatiorum Transformatione infinitis modis expedienda 

AUCTORE 

D. GUIDONE GRANDO 

Monacho CamaUulenJt y in PiTana Univerjitate Pubi, Pbil, Profrjlore 
Reg, Cc//IM. D. Etruria Theologo y & Mathematico y ’’ 

Et Regi* Societatis SodaU, 

AD SERENISSIMUM PRINCIPEM 

JOANNEM GASTONEM 

AB ETRURIA. 



Ex Typograpliia Francifci Bindi ImprclL Archicp. Sujeriorum fermt^n,. 
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^ ^ ^ ^ ^ ^ 

SERENISSIMO PRINCIPI 

D.JOANNI GASTONI 

M E D I C E O 


Pifanae Univeriitatis Patrono Ampliditno 
GUIDO GRANDUS FELICITATEM. 

Efperata erat fuperioris aevi Geome- 
tris , quae per tot faecula irrito labo- 
re quaefita fuerat, Circuli & Hyper- 
bolae Qyadratura : cum tandem, fe- 
licibus aufis , recentiores Mathema- 
tici , novis methodis hujus Scientiae 
pomaeria in immensiim ampliaro 
tentantes , repagulum hoc progrcflTibus fuis oppofi- 
tum removere conati , ab ipfonryet Infinito fuppctiafi 
implorarunt. Vix adejus emcaciflTimae potentiae fami- 
liarem confuctudinem admiffi erant, cum fc ad defi- 
deratam votorum metam perduftos tandem agnove- 
runt : ftatim enim patuit , fruflra inter finitorum ter- 
minorum anguffiashaffenus invefligatum fuiffe, quod 

2 uni- 
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unic^ in ipnufmet InBntci vado, & profundo (inuU- 
Ccbac. Scilicet , quemadmodum alia Problemata , fu- 
apte natura, plana fune, alia fulida, quaedam edamfu* 
perions , fcd tamen fi nici, gradus, ut propterci , qu* 
primi generis funt,pcr folas limpliceslinea 5 ,reftam, 
& circularem , in plano ortum habentes ', expediri 
queant , quae ad fecundam clalfem pertinent per co- 
nicas fc£liones, e folidorum fuperBcie progenita», re- 
solvi debeant, quae denique in tertia funt differentia, 
lineas magis compoBtas , five altioris gradus , ad fui 
enodationem requirant: ita ea elt Circuli , & Hyper- 
bolae indoles , ut dimenfiq utriufque nonniB per infi- 
nitam feriem quadrabilium terminorum tra6fari pof- 
(it , nullaque geometrica linea, quantumvis elevati 
ordinis , & per aequationem quotlib *t dimenfionurn_. 
exprimenda , fe deHniri patiatur . Hoc admirabile.» 
Quadraturae genus, cum per fefe elegantifTimum fit, 
& ad praxim etiam , aproximatione quamlibuerit exa- 
fta, fatis accomodatum, per ambages tamen, & my- 
deria dumtaxat analyticarum cxprefTionum,afummis 
Viris propofitum fuerat, unde pleniorem , clariorem- 
que geometricam demondrationem adhuc defiderare 
videatur. Qyod cum ego ante feptennium praeftite- 
rim, tuoque Augufto Nomini, ScrcniflTime Princeps, 
libellum de hoc argumento editum confecraverim , 
placuit nunc eundem in ampliorem , & commodio- 
rem formam redaOum, tuis iterum oculis fiftere , ac 
potcntiflimo Patrocinio tuo fecundam hanc editio- 
nem pariter communire. Hanc tum figurae fuis locis 

refti- 
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reftitutae , tum plurima dc novo addita , vcl uberius 
illuttrata, commendant: inter qux , tum a Q. V.Rc- 
nato des Cartes' propolita Circuli quadratura , per 
infinitam rcftangulorum feriem procedens ,in pottnu- 
mis cjus operibus, polt primam mei libelli editionem, 
publicata , k me demonRratur, aliaeque tum Circuli , 
tum Hyperbolae quadraturae noitrae, per infinitas ra- 
tiones componentes determinatae» adieflac funt, ac 
denique Appendix altera accefiit de Transformatione 
curvarum linearum, & fuperficicrum in alias aequa- 
les infinitis modis perficienda , quam XX Theorema- 
tibus nwxi mi generalibus comprehendi.- Praecipuuen 
tamen totius operis decus » & ornamentum ‘ex am- 
pliflimae Proteaionis tu^ honore , Princeps Serenifii- 
rae, dimanat , qui pro tua benignitate, & fapientia, 
meos ad promovendam Geometriam conatus exci- 
pere , fovere , probare non dedignaris , ut, dum hujus 
fublimifliraae Scientiae fiudia libi in pretio , & deliciis 
effe demonftras , eadem a calumniis , & detracHonibus 
male feriatorum hominum tua vindices au^loritate , 
corumque cultum , univerfae Reipublicae adeo profu- 
turum , tuo et exemplo commendes , &: praefidio con- 
firmes. Vale. 


AD 
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AD EUNDEM 

SERENISSIMUM 

PRINCIPEM 

PRIORIS EDITIONIS NUNCUPATIO. 

' ^ ^ 

Liher , Etrufci qub te Spes Altera %egm ^ ' 

Et MEDICUM Stirpis Gloria GASTO ^vocat. 
Si<ve illum itrvetiiasy Natura arcam moventem y 
Comple i veteres mente y novofqtte Sophos , 

Sive Syracujtt , Tergaive arte Magijiri 
Conica regali ducere Jigna manu. 

Seu Divina Sacra verfantem Dogmata Legis , 

Et Fidei faflos , ac monumenta 'T atrum , 

Magni Animi Genium pro me venerare , meique 
Obfequn per te Ttgnus habere jube. 

Hinc memora , ut difcant quadrato limite claudi 
Cyclus , excejjus SeBio nomen habens , 

Implicet innumeras quamvis menfura figuras , 

Non defnitis fgnifcanda notis . 

Idem Alqmts ]udex , Meecenas Optimus idem 
LeUo operi laudem ,Traf diumque dabit 
Ejus Aufpiciis tibi mox fperare licebit , 

Et r amam , C?” quidquid non tuus Ait^or habet . 

Ibis 
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Jbts ab itrvitlid faltem difcrimine furut , 

Nec y Tanto illuffris Nomine y niilis eris y 
Nam licet hac trabes , q^a njulgo incognita rifum , 
Contemftunme rudi a plebe referre folent y 
Atque aliquis te "^etoricas quadrare Fibras , 

In primo frontis limine , crediderit , 

Tanta faendarum tenet ignorantia rerum 
Sluos apina , C?* trica pafcere fape folent ! 

Cum tamen a Magno te quts GASTONE probari 
Audiet y aut tantum promervijfe legi y 
Nonnihd abte&o fub eortiee inefe putabit y 
Et Tretium Tanti Trincipis a^et Amor . 



TY- 
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Typographus Leftori . 

A b AnAora Amico nonnult» colIcAa fuerant ClariffimoramViroram hono» 
rifica Teftiniotiia , quz ut pridim edita opera Mathematica Patru Grandi^ 
tanquam profundilfimi. & maximi togieniafa , fummoque cum Legentium fruAu 
evoluenda, eximii ccleorant; ita hoc ipfuin Opafculuin Geometricum , velat di- 
gnum ejufdem Mentis fjtum opportuni comnicndalTent . Sed, renuente Auiforis 
modeliia, ut q u id piam uv eius. Cradem, veler Adu Lgpfiodilins.vel ex Ephe- 
meridibui Pariiieniium , aut Trevolticnuum, vel ex aliu Celeberrimis Mathema- 
ticis , Italis , Gallis , Anglii , Germanis , qui tam in Opcnbus editis , tiim in Epi- 
ftolis ad Varios fcriptia, eius cum Elogio maituneruot , hoc loco exferifaeretur , ejus 
iulGbus obfeqiiendum , ejufque genio iadulgertdum fuit. Qpia tamen in e)iifdem 
Amici manos Exemplar venerat «legantiim Carminom, qu« Vir pue, gc clarz 
Memoriz Pater Francifcui Adami, inGeoihetricis, & Algebraticis lludiis apprimi 
verfatus, ad ipfum AuAoremnoftrum de hoc Opulcuto Icrjplerat'. eadem nulla- 
tenus prztermittenda elfe duxit ^ atque hio omninn, cum bona Auiloris noftri venia, 
inferenda juflit. Occalio.ipfa ferihendi hac fuk.- Mifemt AnAorcidem-Patri Ada- 
mo Anno. 1703. Libellum hunc fuam de Circuli,. deH/perbolc <^adratura per ' 
infinitas Hyperb^las, &. Parabolas, meis Typis nlnc editum, addita iiac Epigra- 
phe Catulliana, quz in nomine Adami luderet: 

Cui dano lepidum novum Libellum f: 

Primo nempe Hominum , Patrum^uf Primo , 

Statim itaq. perleAo avidimmi ex moreLibro,P, Adamus fequenti Oderefpondit. 


ADMODUM REyEREHDO. PATRI D. GUIDOHI GRANDO 
MOnaeboCamaJdulenfi , Fr.Franeifcut Antpniut Adumiui Mmerita , S,P.D. 


^ Eometrarum Maxime , Maxime 
Cuido Sophorum, Maxime Rhetorum, 
Ter maximum Jam promrrerit , 

Nee falit ejl tihi GRANDE nomen. 

Uniut tS* T rmi hoe Deeut unic^ , 
Sedif-ii/uit datfe,<^ fua,nee minor 
Evadit ,hac nil diminutui. 

Te votuit decorare Laude, 

Hie eunda rerum feire rreondita 
'Hie Sf ira fetto promere famine , 

Metiri h'C Immenfum , deditijue 
Innumerat numerare partet, 

Xcjuare ettrvor hie ^ocfue ftmieet , 

Hir df ifuadratoi reddere Circulor , 
Interminatum terminare , 

RtClijicare dedit retortum, 

A 

Vale. Fivizzani. 


In (t Jlapendiim Conica fedio 

Quidquid recondit ,^uide}uid iiromniB 
Sec.inrium inanitus. Ordo , 

Ifit tibi rejerat WagiPer, 

Novum Libellum nunr lepidum mihi , . 
Qui mille mirai tradat HyperboUt ; 
Fideefue falva Verilatit 

Mille decet Paradoxa ,, ddriks . 

At fuiit Virorum me /imul , & Patrum 
Primum vorarii , fallit Hyperbole . 

Ne fallat , id tam grande fumo 
Nomen ego. Tibi rem relinquo , 

Nunc- pro recepto munere gratiae 
Referre grati Pectorit impedit 
Durare Vmelum frmper optant. 

Ergo habeo, mfi reddo gratet. 

Tertio Kal. Auguftt 1703. 

AD 


Digitized by Googie 




g;-- 8, A T l 0;- 

Conicis SciUo^uA 

<ni 4 cucumr(^tis fokin Para,^kO).I^g 9 M 
Arclumedh. indutu, ad, qua4r4lii^ 
rcAilmeos, £nes reda^^^, acc^gii^uf) i<jk 
que duplld vu > quarum pqitrein^ni. )Vrc> 
roexiroque infcribeies' Qjut^jHura 
/<e ferlnfimtit Trxangula^ i^uid^n},i<^i 
d.edacit Divinus ille, Gcometxa,» qt P8ra>r. 
). bplicum (patium infinitae feilei Triaqgulor< 

' r.um in quadrupla rationf decref<;cntmiBa^, 
«quale demonAret y ade^que ma^mi . infcripti epitritutq lenuQ:^ 
ciet. lifdem e^o velligiis in/iAens ana,logiain hanc prorooyercy.4(i 
ad fefliones alias exporrigere oliin decreveram y ■ Hjyj>erW<c 
iem fer tn/Initat Parabolas^ CtrtuU vetb fer tnfimttat HyferbolaSi 
Quadraturam brevi libello complexus y cui jain defervient« ta^, 
bulae prlmx figuras, ad priorem editionem , xre incifas habe^ip 
omniaque prxio parata , ac peni commiAa reliqueram 
ecce apud Amicum optimum Celeberrimi viri Nic. Merfaj(oft$, 
Logarithmotechniam offendo, meamquc de Hypcrtela ad infini-. 
tas parabolas traducenda cdj^adoncmy quam mihi prim6 illuxiP> 
fe credideram , jamqu^ kpii^ amicos invulgaveram, & in qua«>J 
prxcipuum libelli illius nervum cbnAltucram , ab illo jam pjraBOC<>^ 
cupatam invenio/; mes itaque nativitatis moras incufansy de Li*) 
belli illius editione, feri ‘defpeveiam; Amicis nihilominus- aliu^ 
fuadentibusy &. methodi, qua haec demoAraveram , abobtionimi: 
penitus npn ferentibus, cedendum duxi, aAum tamen agere-mtut, 
viderer', quod, tiin^ mihi parmarium fuerat , & principem libeili 
locum obtinebat,' velut tr^.Os prxeipuum habere, & tamquam^ 

' ' vul- 
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'■ vulgahjin, c fua fcde in calcem libri detrudere coaAus fui ( qua noh 
fcrvati in prima editione Iiicifarum jam figura;hnn ordinis cauiam ha« 
hes ) & praeterquam quod preoccupatz jam HyperboHcp Quadratu-* 
rx per infinitas Parabolas loco aliam mihi propria , & in Hngenianis 
prxindicatam fubllitui ope (implicis TraAoric facillimi ercquenda , 
( qua mihi adhuc integri' manere tunc arbitrabar fed in AAis Lypfie 
I09V mox indicata inveni ) npva rurAis acceflione utramq. Circulfi 
& Hyperbole Quadratura cumulavi, illam etiam ad infinitas Para- 
bolas , hanc pariter ad infinitas Hyperbolas traducens , ut jam utroq. 
modo utraque ScAio dimenfionem qualemcunque fubiret, largiori 
etiam deinceps manu in digrcffioncs profufus, brevcmquc de Cur- 
varum longitudinibus dimentiendis Appendicem adiiclcns ,cui i(i 
hac editione aliam adhuc beni longam De Transformatione 
varum linearum , 8 c fupcrficierum adjunxi , 20. Theorematibus ma- 
ximi generalibus comprehcnram , prxter alia ^mnlta ad utriufque 
Spatii Circularis , 8 c Hypcibolici menfuram , infinitis quibuf- 
dam progrdlionibus concludendam , attinentia , qux fuo loco paf- 
ffin inferui,ut in tam varia rerum fegete certior cife pofTem, ali- 
quid faltem antea non animadverfum d me proponi. Quamquam 
po<i tot hujus pvi acutiffimos Geometras in argumento prxfertim 
tandiii , & per tot methodos exculto, difficillimum fit non in^ 
eafdem penitus cogitationes incidere, prxccllbribus noliris com- 
munes, nec ullius tritas veftigiis femitas recalcare. Monuit olim 
Philofophus I. Metbor. tex, 8. Kon /emel , kcc bn , neque rarr) euj- 
dem ofintonet reverttfadas in h^^mmibut , fed infinttier . Delirium 
hoc ad fuain dc mundi xtemitate fententiam facili confequens, 
dempta illa infinitatis exaggeratione,Oraculumcrit, cujus verita- 
tem, At in dies experimur, & fera pofleritas cumulatnlimis exem- 
plis aptiOs confirmabit, quandoquidem tot Veterum Philofopho- 
nim fententias hac state denu6 in lucem affertas videmus, & 
pro novis propofltas, quarum non rudia ddmtaxat fpccimina , fed 
exprelfa lincamenta,mter antiqua dogmata k Plutarcho , Seneca, 
Arifiotele, aliifque relata frequenter occurrunt, atque Integra, 
ut fufpicor, fyftcmata feri haberemus , nifi illorum philofophi- 
ca commentaria nobis Antiquitas invidUfet. Lic^t autem nullum 
Bon moveant lapidem Critici, ut Plagiarii notam propterea in_. 
Ofufniodi Neophilofophos transferant, quafi inventionis glorianu. 
affcAavcrint : non video tamen quid obfit, qubminus Sc abfque 
prxvia Veterum idem fentientium notitia , vel animadverfiono 
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in cas -cogitationes Viri ClariiTimi per fe vctilre “potnprmr; nec 
facili acUtucar , ut credam, qiix omnium, oculis proilant, nec ullo i 
ipTorum' artificio aboleri poterant, inanis , & paucorum hominum j 
rerpcAu aci non ita multos dies vifturx gloriolae fpe , data ope- 
ra, Prudentes Viros diflimulare iluduilfe. Utcunque tamen ea res 
fit , qui me nullatenus tangit , certum cft , res philofophicas . 
diverlis hominum fententiis obnoxias cfle, atque ut cft hominum 
varium ingenium J diverfas plerumque de iifdcm Natune etfeiSi- 
bus' opiniones variorum mentibus innafd, eorumque geniis arri- , 
dcrci quari & difficiliorem elie in his ^ confenfum , nifi alius ab . 
alio acceperit, <Sc formam, quam imitaretur, attenderit, und«i^ . 
illud vulguthfimnm ; F.iciliux , qaam inter Vhilofofhos , inter Horch- 
logia conveniet. At in Geometricis non facile id modd, fcd pror- > 
fus necelfarium eft, & fi integrae Mathematicorum diverfiflimis 
terrarum locis agentium myriaai ( nec enim fimul id hominum^ . 
genus habitare folet , fcd hac illae fpargi ) idem Problema fo,l- i 
vendum propofueris , eadem crit,qu6ad rem ipfam, omnium fo- 
lutio, nec fieri poterit , quin multi in methodo, 6c via folutio- , 
nis ultr6 conveniant ; neque alia fortaife caufa eii , cur plurima • 
in hoc genere ^ multis praedariffimis Viris, vclut nova quande- . 
que edita fint , quae dudum ab aliis praeoccupata jam luerant. • 
Nam , ut praeteream lit« innumeras , qiix dcCycloidis inventio- 
ne & menfura, Italos inter & Gallos, exort^ funt, illis Gaiileo,£ 
& Torricellio, his autem Meifenno, & Robcrvaldo hanc gloriam 
tribuentibus: ut omittam celebrem quoque ^ontroverliam , de AI- v 
gebrae perfedione,quam Galli Cartefio , Angli Hariotto , & Oug- ' 
thredo vindicare conantur) annon inter Gallos Cl. Mathemati- ,i 
cus Petrus de Fermat Curva Geometricam a fe uno ante alios reftifi- 
catam , DHfcrtatione peculiari anno 1660. edita, & inter ejus Opera 
pofthuma anno i($79. iterum imprefla profclVusdl, ciim tamen jam 
anno i657.GugUcImusNeiUius in Anglia, atque anno 1659. Heu-, , 
ratius inter fata vos, edita de hoc argumento Epifiola Cartefianx , 
Geometrzrubncxa,idem prxfiitifTent, & quidem in eadem fpc^ • 
deCurvx, hoc eft in Parabola cubica fecundi ordinis.? 

Obfiupuit Infignis Geometra Vincentius Viviani , ciim illi 
apud Pappum Alexandrinum Matbem, Colleil, IfF.4. frop. 30. 
ofiendi , portionem fphericz fuperfidei , quadam fpirali inter- 
ceptam , exadx quadraturx capacem , quippe dati trianguli 
octuplam demonfiratam extare : nam in libello De Fonneum.^ , 

^ ^ 2 ' di~ 


{imtnfiont Vir CU i ftf primflift; portiOnes curvx Tupeificicl fpherw" 
c* veri quadrabilcs iirigna‘tas' fiilirc! crediderat. In (iuporciti pa- 
riter addXrfliis clT^b Gddihus celebris Mathematicus ^C^‘ Jefu',^ 
Hquls ipli RcgUlaih fukm,de viacentri gravitatis , qua dufta inilT 
magnitudinem genitricem, prodit quantitas ligurx genitS), apud' 
eundem Pappum in fine Prir/.Y/t. 7»non obfcuri indicatam pfte^ 
dMct . Par admiratio Gregorum it S.' Vincchtio ejufdem inftituU' 
Socium, atque egregium GebmetramTublre pbtcrat, fi prsdj^uas’ 
doftrinas fuas de infinitis geomettic®' pfogrdhonis telinis 
de dullu plani ' in ' pktnurtt ando t547. editas, jam i ToriricellO ' 
anno i'544. & i Cavallerlo ahhb i(5j5;'phe6ftennis'notairety 
Nonnulli vix adducuntur,ut ctedant, przclarQ illum Poetam, no^ ' 
ftriquePifani Lycei Mathematicum , in Theoremate de momento^ 
rum ratione ex ponderum, 6rdiftantiarum rationibus compofita'^ 
cujus inventionis gloriim'fibiadfdrfp{fciaivcum'Cjalilaeo , Gtyallc^ 
rio, Antonio Roeca^Tor/rcellw^ 4 qidbos'idyhte,tradittrm^j&^ • 
ufurpatum oilcndit Vivlkihls^^^W Stiht.' 
conlenfiiTc ; chm tamen id j citA'uHamVplagfi Ti^jcloneiii", 
tu facillimum fuadeat obm^cifiBbef',cx‘^pnniis ,‘vhlgatifqU<;'A/^-‘'‘ 
chanicx- principiis, dilftx propofltionls dcduflio. Quidfi ^Infejiigc-' 
rent, totum ejufdem Auftoris argumentum De ReJiffenti^^ Spftai^' 
rxrw, quod' anno 166^4 publid juris' feciti jatfiydfl oftp ahhpsi ^ 
D.'Blondclio prxoccUpatum fililTe ^ <jdiMein^G^dmad“rpbaIiria^dtfy 
Solido parabolice uW(J^ue- rdiftehtiSr’eriaid.‘ciilli' utrin' 4 hey 

fulcitur, prior detexlr^ & rrtbroga‘ttfSali'db bl!i{ 1 ^ 6 “emcndayTt 1 ^'' 
Editus is libedeft in qilaito kptfd FYarkrfftum Clonfic^tMn Aiila pa- 
latii juxta xdes' Stnktus Prihdpis MDCLKf. fiiHdibt' titulo. F.B. 
Epifiola ad P. W. Tn qua famoCa Galtfai' ^ropdfijih dijiiititui‘ [,cjr- 
ca naturam !ineit\ qwt-iratret\r^'cari' dehenT'y ut fiM'ieliudliT ubique'^ 
refiflentia : & in qua hneam it!km’‘\'n6n'qiiidtdt'pdrdb\)ntani 
Galtlaur arbitratur ejl ^ f^‘tlU^ddm'bjp; n^^uc diy ‘ 

verfb- medio' ['quod hihgis mfiWhfi?] necidm^^ diagram^' ' 

matum fornfis. htrmfquc deihotiffrafioprtdddjif & VTibib^ ' 
Regiis Typis anno't( 57 d. Panfiis fcdTito,’ 'Cui* “tiWlds' Red»?»/' ' 
Thfieurt ’ Traidtifde T^dtbemktri(ue 'y idbm Elbndelll Traflalup 
60. rccuditntj & fcTi^tm'Fdrrd‘'J^i^mhHdh{-um''pridte iius‘' 
/exuler anni i6yj. inditartUr tum alia"ijufdem Efiftotay 

ini idein argumenhim data Parifiis i8. jufii affettor,' ubifc V* 
fatetur ante duodecim annos [ adcbque aiinb i6qg'. idcA 20. an- 
nis 
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sis ante Mat)^eu\at|a npfirl yolumea <kiRcfii]ten<^ 

tia folidorum^ eiqup ti^luqi ^4didiile Galtims £*omatuj ( quod> 
rvrfus coinctdit cum tipjlo, quem, nol^r Afathcmaticus iibro (uo 
oiim pnefigenduin fuiirp, t>i,pref. niouc.t, QAhltwt ampUttut y eiL^ 
ipfatnct ejus veil>aji qusi refcribere noQ piget, ot> inljgney'quodre<> 
renint, 4c.;C^il?o Elpgium » paur ce fujeticom^' 

pofe le Iture y que vout avez> veii prejl a,eJfre^doMut au ptMictlyu 
flur de dquze^Mt^^ 9 «e j* 4 p];e//eGalil«us PromoCus.de 'Refidentiai. 
Scij^T^Uf:^&qu^ ppu^l^^ti quelq^ejmt l^J^ue•mtt eeblumteret^ fem 
a^eg, coiwi^re md.recenftQ^Jlaiffif quaje:porte.M4lMLH 

memQtre^4f Amj M. Caffeudt ap- 

peilptt prdinajfefu<Mil^ 2l^^m^e'>”^^^ .Srtv/c.-^ .i., i . ) . ! * C, 

'An^r^fcr^n), ^icberipiium J'Xcbymi>a«riuiib<K-.^Ml^p>r« 16S6.1 
pto ngfv.aCiuy^.are9 quadiai>iUs.propQfuiflcteainy(^.iiihil aliud. 
e(lj . qp4m Ungula: 9^dticaf <xpj^a , idudum i-Vati^ , Fabrio ^ 
&;jS^cpivin9 .de Apgclis. cpn(jder4ta.:,necnoni!j8: jff/ 2 M>«uu i687«( 
partes ,l4iqul^ Fiypocr^^tcx- quadrabHes.y, v«lut^>rcav‘ Geomatris 
nqndjW ftnirn^vei^t^v^gnafle,, dic quLdcni eadcmimietKodo^ < 

& 'cqn(ixai^ibpe.,.qqa D.rAictunwiXlc Liooaciijam iodetab'; anno<> 
ilj4t iff fua supxna CuruiiUicoirum contemplatione idem expedies 
rat.fuAUf.Pbrexvcm i 700 . 4 tetum;ut noii>ji 

vqmr.a 4 duci eandem partium Lunube HypocratioK >quadraturanr ■ 
i D. Pitk propofitam in Fpidol» D. VYalillu advOl Sloan , cum. < 

>notis ,p^id< Gre^fd ^ &, Gaiuelli ; «undemque YalUfium jaai sm- 
no t tu Meciat^.. pqru. ; i»^4bi. etibuifie •confthiAio-'- ■ 

nemCylindioidis4iypei4)ctUctt, per;.toinuto faciendam ,4]uampi»^ < 
cedenti ^n^o i^^tn T r,auTa£itonihut. Ebtlofopbtcit nuuw 48. edi> - 
derat ^di; 4 l 9 pbqrtis^Vr 4 n; RcgK Socictatu Collega ? ^ • »> 

An: jComjinenjtprfitn .Mqrhematiconun; nofiri>fsculi Principenu • ^ 
Lcibqi,^u)m, 7 p..(fi.fl//.£>^< i/ 58 y.wMe»/e Koc>emir(s>velut novum. 
Lcruma,:yu|gairc)vqubd centrum- gravitatis- duorum pondemm^^ 
lateribus trianguli , ,per, qux «.mediofune , utrumque trahitur. , ho»- > 
mologi proportion 3 |iuni.*.renipcT in eadem horizontali bafiitepe^- 
ritur, quqd.iani,P,c.Chales»,aiijque. Mechanici notaverant ,-in^ ^ 
primis ver6 Torricelliuit /<lr.ii.^f.A 2 bl« grac/unc-pn)/. i. ufque ab*- 
anno t(544. demon(lracum. dederat?. An notare libeat, quod «»> 

Ho 1682. eoruudem AOorupt wei^.jMiMe peopofuit idem LeibniziuS). 
principium naturae per vias breviilimas. operantis, ad legem- refra- 
Aioiium applicaturo , jam i D. Fcrmat animadverfum fuiAe, ut 
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ex ejus Operibus Tojlbumis anno i6rfg, editis pAg, 156. videre ii- 
c^cr An addam mirabilem Lcibnitzii Algontninum infinite par> 
vorum,live ditferentialem Calculum, ab eodem circa annum 1684. 
sm Ai^ts Lypfiitpropo.kam , qui vocabulo, & charafterc dum- 
taxat differt a Metnodo fuixionum, quam Pnenix ingeniorum Ifaac 
Neuuton jam ab anno i6~i6. in Anglia propofuerat , reipfa ver6 
j penitus eidem congrua, iifdemque regulis fubditur, eundemque - 
in omnibus pr.eiUt ciFedum ? 1 

An adiiciam Claniiimum Geometram Hofpitalinm , tum multa 
fuis Operi 'us, ex Magni Bernoullii, & aliorum penu, inferuiife, 
tum ver6 integrum Inlirumentum ad multifediionem anguli, per 
modum Circini, quibufdam mobilibus xqualibus regulis infertis, it 
Do^ifs. P.Tnoina Ceva Soc.Jefu dudum excogitatum, atque an- > 
no i6g^. peculiari libello expolirum , & anno 1699. inter "ejus 
Opufcula Mathematica recufum,imo & A(lts Lypjtt/e ipg^.Men- . 
fe. Julit inditum, eadem forma & conftniAione, atque ufii, nulla 
primi Au6icuia^entione fada , sn T ru(l. Analjtsco Sefl. Cou, anno 
1704. W. 10. probi. 6. propolitum reliquiffe, prout anno 1707, 
Fariliis editum videre licet 452. quo etiam in Opere hb, 5. 
frop. 13. (^14. idem modus demonflrandl generatlm rationem.! ' 
fpatii parabolic4 aut hyperbolid cujufvis gradus ad circumferip- 
tum, vel inferiptum parallelogrammum , ex harum curvarum fub-'^ 
tangentibus deduAus vifitur, quo ego in Hugenianis anno 1701. 
imprersis cap, 8. «. to. & 11. ufus eram? ' - 

Quid addam de CI. Parentio, qui anno 1705. inDtrqutf.Pbyr. ’ 
& Matbem, p. pag, 479. generalem complanationem conic« 
fuperficiei rcAz, per comparationem ad fuam ichnographiam in_. ' 
proportione lateris coni ad radium bafis dedgnavit : id quod ego 
jam anno 1698. in veneram, & liSpp. inter Vivianea in Ap- 
peudtee de Fornicibus Conicis edideram , ac demonflraveram.. , 
nefcius.idem,fub aliis terminis, in Ailis Lspjtee 1696. ^ D. Joan- 
ne Bernoullio , fine demonllratione , indicatum fuiife ? Quid do 
Curvis ex fubtangentium ad ordinatas applicatione ortis [ quas 
ego in Hugenianis Correlatas appello ] primQ ^ Jacobo Gregorio 
tn Geometriae Parte iiniverfali publici propofitis, tum inter Ro- 
bervallii vetufliora feripta repertis, qua de re ingens inter David 
Gtegorium, & Abbatem Galiois controverfia de plagii crimine 
in Monum. Academiae Regne Scient, Parif. anni 170J. 
enarrata? Quid de Egregio Geometra Bartholomaro Intieri, qui 
* , ■ anno 
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anno I79'4. in fijo Apollonio Proao/o, Parabolas ,'Hyperbolas,& 
ElUpfes cujuTyis gradus ex totidem Conis novarum rpecierum fc- 
carc docet , cum idem CL D. Dc la Hire anno 1685. m Appendi-^ 
te fui Operit de Sedtonthut Comat prelbriflet, ut Eruditi Lypficn* 
fes loc, au notarunt ? Quid de innumeris^ id genus aliis exem-' 

? ilis , quz vel meam notitiam , vel attentionem , vel memoriam..- 
ubtcriugiunt, vel confulti) diffimulantur? , 

.Cumaute, ut V V.zWifra^EpJlAeCycloide ad Hugen, animadvertit, 
nihil inventionis gloriieprsiudicet, qu6d quis fe ab aliis prcoccupa- 
, tum deprehendat >. quia femper tnvemfie Acumtmt ejl , primum^ 
invenije Porr«N<«. , non erit , opinor, qui hxc^mc fuperiiis nota-' 
ta fuiile ruf{Hcetur , ut Clariflimorum Virorum inventis quidpiam 
propterci^ ^traherem , (ed unici, ut facilem hunc in rebus geo- 
metricis ConfenHim pluribus exemplis confirmarem ; quibus certi 
fiquis' attenderit, mirari delinet , qu6d & ipfe in Hugenianfe Lo- 
gliUcz proprietatibus demonflrandis , aut cum D. Carr^ ( ut Ly-' 
pfienfes notant anno i^q 6. } aut cum P. Nicolas [ ut indicant Pa- 
tiliciifes ColleAores anno 1707. ]. convenerim : cui & illud con-i 
(cquens efl, ut In eodem argumento tam D. Carre, quam P.Ni-i 
colas coinciderinC,- quiimquim in methodo demonftrandi , tum Ilii' 
inter fe, tum ipfe ab utroque plurimiim didemus, ut nihil, prae- 
ter argumenti partem, nobis commune videatur. < 

Sed quid his immoror? Innumera funt, quae, rerum geometri-- 
carum contemplationi incumbens, permcipfum in veneram, atque 
inter Adverfaria mea retuleram, quae podmodum i ClariiTimis 
Mathematicis dudum animadverfa , & publico jam contignata fu- > 
ilTe deprehendi, atque hasc,aut prorfus fupprelli , aut flqua occa-i 
fione in lucem alferui, non diflimulavi primorum AuAonnn No- 
mina, iis Inventionis Gloriam deferens, quos par erat fna forte , 
gaudere , nec impollerutn ditTimulabo,/! tale quid ante mearum... 
fpeculationum editionem animadvertere contigerit ; qui autem.. 
me, & mea norunt,, non ade6 curtam mihi luppetere fciuntre-i 
mm ejurmodi fupelleAilem ut ex alieno cenfu quidpiam corra-- 
dere indigeam ; otium, & facultates dcTunt ad. propria edenda,, 
tantum abed, ut ab exterorum laboribus mihi vindicatis gloriam 
expediem . Erunt alia fortalTe ,.tum in hoc, tum in editis antehac 
opufculis nodris , vel in podniodum edendis ,. quae, velalii Geo- 
metr® proeindicaverint, vel plenius fort> illullraverint, nequi in., 
his ego palmam ulli aut praeripere, aut contendere aufim ; quid- 


( ) 

^uid ad fe pertinere quis putat , ultr6 rcAimat y mihi quam mis 
xoluerk partem rciinquaty maxiuicmibi . 'holiori cHtvei cuftiGld^ 
nlHaus V:ris confenutlcy & quas ipti fpeculatlones i fecretioribus 
AnalytioK tnefauFis eruerint, 6 couiiduRibuS prbpemodnih, atqhi; 
in omnium ufuin patentibus Crcometriie promptuariis [ nbn tamcii 
•X fola Cavalieruna lndivitibilium metbodo,, ut Parifihnres'7or« 
at, pronunciare auii funr, ex fola quomndamdiagramthathm fpecit' 
id rufpicantes , fed ex varik metuodis ,vquee pafliM diverf^ nl lihgc^ 
propemodum icapttibus occurrunt , ad legonmim 'utiEtateinmhi(i^ 
ne accomodatisfut piurium 'Matueinaticorum Jcobfehfb' ptibba!'tiir 
potfem ^ niini derivaiie, iernnique4brtniIillimanM‘'fkdi{lma^ 
iBonftrationes ad omnhun captuniy&guftuni ascOttiddafrtfi"' 
n Ad omonun captum, inquam , ad omnium guftutiVi^tib^ me ta«' 
men datetv noltra 4 paucis legi , 4 pletirque aUtehi^Jfe* 
fcuritatis inlimuiaxi .^ quod potmrl .pire''m‘hujiM 1IbdIli'dohrpeCtfi 
•Kclamabuntyh vei analytka'iigna,uet feries iH»%1fih!tie ih 
les incunreiit^qulbup.»ias tpaginsu noo *raro implfeVdddeglt Argilii 
aaeud ,<quoit h:c tradamus'^ natura .Sedfpd2ira fhirt'K*fc Wcpidaiili' ' 
tiuniitunore 4ibi ouUus di: timor.! Quid’faciliHs di’^ quliih ^et fr*’ 
mum if additionem quantitatis Sequentis mteillgeti:ipcT*flgnaift 
rnbtramone«,:pcr notam sa cqualitatem', per interpurtSioneiTLir 
analogiCnumv pirr conjundionem litterarUm ipfaruini multiplica^*' 
tionem, per feparationem ver6»aut interpdfinortttn lineobe , 
viikm«m.?HKO yet vulgaribus AtgebrilUs fatis liint familiaria: & 
fiqiBenln , 'pTaercTtiin ad calcem libri, nova ligna ufurpaviV^eo»'' 
rara ifignibcationem' 'hi Monito 5S. OppOrtUnft aperUi,'&ne*- 
ccdtaeem,aaconvenientiam mutande notationis alfighavl, cujiis 
ipEinieticompaiatio cam itotationibUs eonindeiA tcrminorllm in^ ' 
priod 0ditk>ne,adho(rresiptioiiis genuS intelligendU, pturimiim con- ' 
imv. At ditforcntialis etiam Calculi charafteiffticam 'ix\ i j J"' - 
etufdcmque dH&rcntiandi , &r fummandi 'modUifi quandoque ik- - 
feiui j itaieft: utinans in pcKoedentibus etiatn opuloilis meis infe- 
rete potoillem 1 actum ejus methodi arcanaPmihi erabt irripervia, 
suncejusuifiiv fruAuqus perfpefto, quidni inter alias mihi fami-* 
liaMu methodos iSr huic^loCunv faceretn ? Deinde apertiifima e(l 
notammejurmodi hgnificatie, cdm nihil' nili ipflos' x vel y diffe- 
rcntiam infinite' parvam hghificentS CalCuli autem leges ipfas",' 
li attenti introfpexerisj 'atque hUnc Traftatuni-evdlveris, dataii. • 
opportunitate expolitas facili invenies, ftUiA Clirifs. HorpitalTo 
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in TraftatnDf Infiniti Exiguis illas pleniiis explicante repetere ve-- 
lueris, Vel ex Libello noftro nuper edito De Infimus Infimtortm,- 
Infinitione Parvorum gradibus^ ubi ejus methodi fundamenta, 
quae ab aliis fupponuntur, a nobis demonllrata invenies. Cxtc- 
riim ()auca occurrent, qux alia , quam planae Geometriae Ele- 
mentorum , & nonnulla Conicorum cognitione indigeant ; Hquae 
ver6 obfcuriora manferint, hxc ipfa per faltus tranfmiHa sequen- 
tium ledlioncm, & intelligentiam non morabuntur. Frequentes, 
quibus indulgeo, digrelTiones prima vice omittas omnino licebit, 
ut propofitionum ad Quadraturas direAe pertinentium filum nen 
abrumpas, fecunda autem vice & hifce intelligendis operam non 
inutilem collocabis , cum res feitu dignilTimas , & Geometriae 
nonfoliim,veriim etiam Philofophix proniovendz aptiflimas con- 
tineant, ut aliquando fortalTe apertius demonllrabo , nili Lenio- 
res mei perfefe methodum animadverterint . Quod autem ubique 
paflim precedentia opufcula mea ruppofuerim , & doArinarum in 
illis expolitarum vclligiis iniiiterim, id mihi nullo, ut arbitror, 
vitio verti poterit , jure fiquidem AuAori cuilibet permilFo ufus 
fum, quo & in fequentibus opufculis uti pergam, ad hunc etiam 
libellum LeAores meos deinceps amandaturus. 

Jam nunc, antequam manum 4 tabula retraham , illud accurati 
in ipfo opufculi limine animadvertendum cITe decerno, quas hic 
propofui,&demonllxavi. Circuli & Hyperbolae Quadraturas , non 
veluti prxeifum illum, & abfolutum, definitumque horum fpatio- 
rum Tetragonifmum me divendere, qualem tanto haAenus lludio 
incalUim Geometrae quaeliverunt , quemve irrito ,& ridendo cona- 
tu Cufani, Bovilli, Orontii, Scaligeri , Port» , Berti, ceterique id ge- 
nus Scriptores [i Mathematici vocabulo Scientix ipfius honor hic 
abllinere nos lubet ) in fc fufeeperunt , nec illo prxfertim f;culo 
expeAandus fuerat, cum Geonietrif tot prelidia decitent , quot 
potlmodum a fummis Viris ad hujus Scientkc amplificationem ex- 
cogitata funt, quibus adhuc, eth maxime ablfruie veritates An- 
tcceiToribus nolitis inacclie in aperto jam polltx fiieriut, complu- 
ra tamen addenda fuperfunt,ad hocut (^adraturarum negotium 
numeris omnibus abfolutum fperare poflimiis . Id autem diferim - 
nis interefl inter has, & Parabola; Qiiadraturam ab Archimede 
per infinita triangula , ut fub initium monebamus , exh bitam , qu6d 
Beet tum nollre , tum ilb Archimedis , per intinitam feriem qua- 
drabilium fpationim procedant, illa tamen, quum terminis con- 
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timi; proportiotniibus con{laxet, in unam rutnmanl commodi , & 
expediti redigi potuit ^ que prxcifam Parabole Quadratarum de- 
leniret ^nadrr vcr6 non item , fed valures tantuminod6 quantum- 
vis accuratos, fcuin quxiitam Hyperbole, & Circuli (^antita- 
tem ita convergentes , ut ditferentia infra quamlibet datam con- 
tinui extenuetur , preberc polTunt , fua quidem facilitate , «Se ge- 
oeralitate commodos, in fua fpecie perf^os, pulcherrimamque 
horum fpatiorura proprietatem aperientes, atque eo nomine mi- 
nim ^ contemnendos , ulteriori tamen circa ejufmodi fpatiorum di- 
nienfionem inquifitioni adltum< non prpcludentcs , cui ut incumbant 
Geometre, novis fciUcet adhuc incompertis methodis Figuraram 
quadraturas perficiendo , etiam atque etiam hortamur, ciim is de- 
mum precipuus Geometrie fcopus, hxc meta fit. 

Interea, dum non meliora fert xtas,hec damus, Q»Fy eu/w{fi 
abejjet util/tit yfrr->pter iffds dtmonflrattoner Jtgna fuitt y ut reci^ 
fiMlur ymulta emm alta tn mathemattsu dtfctflimt ob boc tffuaty 
^ non ob aliquod aitud recfpert (onfuevtmus y ut inquit Apollo- 
nius Perg-us epift. ad Attalum lib. 4. Conicorum pieiixa ; ut vi- 
deas a veterum Sapientum dex^rina quam longiilime illos rece- 
dere, qui nunc temporis geometricarum fpccuiationum inutilita- 
tem damnare folcnt , atq, h ec Itudia inter littera rixRcipublicx pro- 
ceres parcius colenda fuaidercLConantur, eo prxtcxtu , quod majoris 
momenti , quantum ipfis videtur ,.mvent:cnes, non Geometris, aut 
Analyftis, fed ineris prafticis, feu meclianics debeantur. Feluer 
arterty ajebat ille ,Ji lolt de tfjit indicarent arti/ictf At pleriqucp 
Cve ad has profundiores contemplationes obtufius ingenium i na- 
tura fortiti, live perferendi, ad iprarum penetrationem, laboris 
pertefi, ciim tamen fe aliquos cfic, in omtri difdplinarum parte, 
videri velint, ne quid magnum ex litteraria fupelleifHle fibldce'^ 
fe, ob hujus fcicntix defeiftum , rccognofcant, inter miniis profi- 
cuas, aut prorfus inutiles, im6( liqua iis fides ): quandoque noxias 
cognitiones , oiuncm pur*. Geometrie, & Alg^ta: Methodum rc- 
cenfent: faftique cujufdam. imaginari* Rcipublice Diftatore$,de 
optimo Scientianjm guftu ,; ex ipforum prxjtidfciis , fentiendum ef- 
fe decernunt , ac leges , in addifccndis difciplinis, ex ipforum:* 
preferipto tenendas, audafter pronuiiciant. Horum errorem di- 
cam, an infaniam, eleganti pariter^ ac folid* parenhefi- confuta- 
vit 1 >. Fontardic tnVnef. btfi, Aatd.Keg. 1699. «mjus verba hua 
libenter transferrem, nili jara longii)s progrdTns , fecAcrum tsdio 
• •■ / paf- • 
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parcendum aliqiundo iudicaiera. Compendio dicam : Sdeadardtn 
nodrarum utilitas in Dilciplinis Ardbufquc perficiendis fc prodit , 
nam feofibiliu magnicudinum-afie^lioaes, quas vdPhyfica, vel Afiro* 
noreia , vel Optica , vei Gee^rapha > vd Mantica , vd ArchiteAo> 
nica, vd Mechanica refpidc,'e6 fiadlitis, & certius deteguntur, 
qub perfedior cft Methodus , quaslibet in^tradoquanticatum ra* 
tiooos invicem ooaferendi, cuiafmodi dl puuCeonetrh ,vel An»« 
Ijrtkayquegeneraliscuiufpiam iaTcrumenti loco InteUeAum promo« 
vet ad Veritatis inquifitioncm : unde Plato veridinie di« 

xit: Siquit ab omntbat Arttbut fegregartt nttmtrandi^ dtrn€tt<udtm 
qmt y dr poMdtramii fertuam^ vtlt/paddam efjet qmii «»»/<:« /«/fur 
reftar-ft . Quodfimanent interiin multe Mathematicorum fpecula* 
tiones omni externo fruflu vacua, ob defedum applicationis ad alias 
Seientias, quibus infervire poterant , nihil propterca ipfarum pre> 
tio decedit , tum quia nudus ipfe , & fimpicx Veritatis fruftus , men-. 
tem noRram-finccri (ui obieifli pabulo fatis recreat, cujus deliciis 
fiquis afiieverit , non fruilii fe in iis venandis laborafie arbitrabi> 
tur : tura quia non (empet fortafle inutilb manfura eil qualibet ex 
his conteatplationibus , qnas otiolie Ingeniorum curiofitati dum- 
Uxat pafccfida infervire putamus. Apollonii, <Sc Archimedis tem* 
pore Conicarum Senionum proprietates in meta Geometrarum fpe* 
colationc fe continebant, nec ipfarura tangentes, umbilid , pro- 
pottrones , ad ullum Artium profiefium referebantur : mox tamea 
Balillicam, Opticam, Philorophiain, earum interventu , ad pluri* 
tna vita civilis commoda pronaotas habemus . Cum primd de Cy* 
cloidis natura , dimcnfione , 6c ie<R ificatione ejus curva , inter Ma- 
thematicos decertatum elt, illos ad exercendum , fierili quadanu. 
contemplatione , ingenium laborare dixiffes, dic inutUem opciamio 
difrcill morum Problematum folutione tentanda collocatam ab ipfis 
pronondaflTes ; hinc tamen ofcillationcs horologiorum ad pcrfc^him 
ifoclrronismnm redaftas, cum ingenti Aftronomia,Phyfica, Nau- 
tica, & Geographia incremento, obtinuimus ; Cut ergo quaslibet 
Gehmctricas , aut Aiialvticas Speculationes ftatim , velut omni fni- 
vacias, pracipiti judicio damnabimus ? Cur Mathematicis In- 
vention s gloriam invidentes, eam' in Arrifices, Tignariam, Fabri- 
lem , Ful«>riam exercentes , qui ad praxlm, & exeeurionera fub- 
tiVffima illorum inventa deduxerunt, transferemus? Ut largiamur, 
non elfe rn’>rcrlbendum laudati Platonis fententue, qui acerbi in 
Eudoxum Gnldium, & Atchitam Tarentinum invehitur, quafi Pbi- 
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lorophiam proftituifTent , ex qu6 Mathematicas difciplinas ad ufum 
mechan.cum traduxerant, quae propriae veritatis contemplatione 
contentae cfle debuerant : nemo tamen in dubium }ure vocaverit 
Pappi Alexandrini doArinain, qui;ir<e/. m l)b. S^Matbem, Colle fi. 
podquiim didinxerat, ex Heronis fententia , alteram Mechanicae 
partem rationalem, alteram manuum opera indigere, & lllam^ 
quidem ex Geometna, & Arithmetica potilTimum condare , con- 
cludit: Eum qui m CupradifUs Scientiis a f rima mate ver fatus Jit^i 
«ir frtedifl as Artes calluerit y quique acri Jit ingemo y optimum fore, 
& A rcbt te flunty& Inventorem mecbamcorum operum : adedat yqudd 
imperfcftas adhuc nodras Artes confpiciamus, ex neglefto ab Ar- 
tihcibus profundioris Geometriae iludio potiflimikm pendeat. Sed 
)am de hac re nimis multa . Vale. 


INDEX Eorum, quae in pracfentl editione Operi huicaccelTcrunt. 
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. tura HyperboU per rationemex infinitis compojiianiy ap.yo.ad 76. 
Parergon Appendicis Prima. pag.qi. 

Tota Appendix //, qiip XX. Tbeoremat. variifq. Coroll. Transfor- 
mationem Curvarum infinitis modis expedire docet y dp. QT^ad 
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PAR 5 - E R I O R 

DE CIRCULO 


S/, 


FJLO P V SITIO ini 


' f 0$0 tHogMmditMm AB^BC toMitaietmr m n^nhmlt mi 
mumtrn tmrmi»u,C Dy DE ^ -.E E &t, Jit^n miagnttimit Ai 

,.r . ; . ■■• '. .•■ :;. • ' J 

i : ■- ■ . • . •) 



F 

>T 




B £ i*<£BX 


ierth frofortionaUt.fcfl iiffenutiam prtms AB i fermia BC^ 
ir_ iffam frimam magnitiAinem AB ^ 

Dito tffam A I kquari mggre^st» cmninm Jttanl in famt ermm 
Urmnnr$tm' A B, BC D ,D E &e. 

P Oft Archimedem in poftrrma Panibobe quadraratta n) 
fpeciaiiter de ratione quadrupla ofieadentan PriM 
mus, quod fciam , id generaliter notavit , ac demonfivt^ 
vit Torricellius de dimtnj. Tarab. lemm. 2 ’j. mox Cavalle- 
rius y» fchol. ejufd. lemm. hitit Gre^orius li San 61 o Vincen- 
do , Cuarinus , De Chales , aliique variis methodis id 
-comprobantes, epied & nos ali^s fe ci m us m HtigeiuMMit 
Mf, *m. m. 3. nt fupcfiilunm vidcvi poSt Jik ^w^aaua 
. . A ad* 


Z Pars Prior 

addere, oHi graunt nomraltis fatdrani' fperaretb novatn_> 
hanc phyficam racioneni,'idipfum conhrmandi, quam, ob 
methodi varietatem adjuhgerc non grivabor. 

£;t A B eodem temporis momeato^versCis I move- 
antur duo 'fnotklia K, Lj illud quidem 'velocitate AB, 
hoc ver6 velocitate BC) itaque, ob fpatia velocitatibus 
propoitiooalia^, ubi K. pervepeut B^.utiquc L reperici* 






d 










wr in C, eritque nlobiliiiini dJfttfnfiay n6n ‘^jam AB, fed' 
BC fecundus terminus progrelfionis > limiliter ubi K pro^ 
grelTum fuerit ad C j L'perverierit ad £)', ubf illlKf aa D, 
boc ad E ,. atque- ita deinceps , kk^ of ^f^rrfpet aliqUi» e» 
terminis propofitx progreflionis intercipiatur inter utrum- 
que mobile, quoufque, decrefceate infra quamlibet magni- 
“ tudinem , fimul cum ipfis terminis, mobilium didantia, 
11 V-, , in fine tandem. progrelTionis ,utraufque mobilis centrutn_j 

],. L- <1 '' f " concurrat. Sit punQum talis concurfus I; ergo magnitii- 
“'i;}: db A 1 erit aggregatum ornnuim ma^itudnrum A-B, BCJ 
it. '^/tvCD&c. & quia eodem tempore mobile K vdocitate AB 
mH-hV; percurrit AL, & mobile L velocitate £C percurrit BI, 

Ali- ^c- erit A I ad IB, ut ARad BC, &'pec converfionem ra* 
tionis, ut AI fumma omnium -terminorum ad primutiu 
Jj, ^ - i» , terminum AB, ita ipfc primus terminus A B ad fui- excefi. 
Lro^- S' fum fupra fecundum BG i Quare fi ratio magnitudinum &a 
Quod erat &c., ; ' ‘ 

S C H O L i o m: 

E x quo fitttr ntrumqae mobile^ ante coneurfam ^ intercipiatur 
femper aliquis ex teminirdiBa frt^rejjionit yjqui mtltitu^ 

vv . dine 
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De Circulo. 3 

• . 

Une Jttnt yieducebat olim Ztno contra Ariftotetem 

qndthct contatun qmnntitasin f artes minores ^ac minores ^jux- 
ta qnatnltbct frofortsonem y in infinstum feSsits «ff*t y nnmquam 
Aqstila Tefl»dinem'y anscoiitet palmo praeuntem yojlequi pojfef. 
has' pbilofof bitas tritas 'felici faltn pratergredtttir Geometria y 
imo ex hoc Zenonis paralogtfmo Theorematis huius longe jucu»-'. 
dijfimi demonftrationem derivavit y qua & Pbilofopbot docere^ 
queat ipjummet temporis', & 'loci punilum , in quo Aquila ad 
Tefludinem perveniet y fi nempe fiat , ut differentia velocitatum 
Aquila , & Tefladims ad majorem Aquila velocitatem , ita pri. 
mum utriufque intervallum AB ad Jpatium A ly & ita' tempus, 
quo Aquila conficiet primum intervallum A Byod aliud tempus , 
quo Aquila percurret totam AI, & fit TeSudimm affequetur ; 
Zenonis enim ratiotinio non touficttur , quhd abfolute numquam 
Aquila ad Tefludinem fit perventura ; fed quod id contingere^ 
nequeat infra temporis , ac loci fpatium nuper determinatum j 
Quod enim iifiniti fint termini , quid refert ? infinita etiam tem- 
poris particula y non quidem aquales, fed perinde minores , at 
minores in infinitum iis percurrendis infamentur , ex quibat tam 
mn efi timenda infiniti temporis a^regatio , quam ab ' tpfismet 
iifinitis terminis percurrendii non ejl snfinita fpatii longitudo 
fperanda. Vide diSa a nobis- in Hugenianis cap. 4. ^ n. 7.. 

•• Obfervo nihilominus y concipi foffe altum cafum , in que Aquim- 
lUy quantumvis velocior Tefiudine y hanc revera numquam afie^ 
queretur: fi nempe fupponatur , aut medium in quo fit motus, ^ 
aut planfim , Jupcr quo mobile utrumque reptat , refiflere matui^ 
ruratione velocitatis j ita feilicet , ut momentanea decrementa' 
celeritatum fint proportionalia velocitatibus , quibus ailn move. ^ 
tur utrumque y aut { quod in idem redit) proportionalia momen-P 
taneis incrementis fpatii decurfi, ut oftendunt Nevvton , LeibnU ' 
tsriuSy & Vartgnonius .Vel etiam, fi mobilis utriufque 'Velocitas 
in fine cujushbet termini progrefftonis A B ,B C ,C D , D E &c. 
mutaretur in aliam , eadem proportione cum di8is fpatiis decre- 
fecHtemifpatia quippe velocitatibus proportionalia aquali tern- 
is. a pote 




Digitized by Googie 


4 .Farj 'Prior' 

pore trvffigi JtkfreMt y, nitji ittfimtf pmu$ MqnaU* ttwi^mt «A»- 
quirerfutur «i infiMM: tlht (trvuaas JtCMfrtmJas y & /it »«t 
AquiUy nec Ttfiiui 9 .Md,ttrmi»»m Ipewwmre 0 »qMgm y 

& bsc illam femper. prattdtrtt y CMt- aUqaandg frgivifiet y iiUu 
hanc numqnam. tamgmre y tudum premere fgffft , ob aliqaam efiHf 
progreJJtOMit: ferm/HMm.Jemper utriqae. iatsteeptmm . 

PROPOSITI O II. 

\ 

J it ^ eadem prima magaitmJiiu A' 4m* iofiaita prggrfffimH 
' nniriotum coittmti prefartioaultam.iaeipiaaty frier Ay ByCy 
H ^c,,po/lertor. 4 , f 

iJtcO y^aggKegatam (f termmn; Qmrnlmr preeriseulaggMggNm’ 
ex nnj> ibus termimt p<iftcrferis:prpgte^iami e^e.y 0 t teeeprate ftiw 
n:a uijf.rentia- pojteriorts' ad primam Jffffrem tia m friOru/wai 


At. 

** f 

A. 

cl 

4. 

‘x 

D- 

8 

• f ’ 

£ ^ 

i6,‘ 

. ' . .... ■ .. -• 

At 

f- 

M- 

i 

I- 

N- 

9 

r 

*7 


‘r- 

MJ 


E St enim , ex prep. i^ feda^ A ,.B ,C D&c. priw» 
magrjKUjdineftk A:».Ut jpiia m<eAi.tu4 »4 <^£^90^ 
tum duarum A, B x.ipira quoiqpcr nogmiudo A cft' ad for 
riem omnium A, M,.H, P per- e^ena prepofitipmmyit 
convertendo , ut differentia. duaruB) AI , ad magpitudi* 
nem. A igitur ex aequo perturbati ^ tota feriea magnitu- 
dinum. A, ad. (ariamAy.M, N., ut 

differentia duarum A, M> ad- differauiiaaa duarum A, 
(^od erat &c. ... >i 

. CORQLL. OmneaitaqurreriAS fta^ionom ab< unitate^ 
deinceps proportionalium fuot racipcoci,. ut earundum-* 
prims differentig , nempe ienea Tupraferipta Ar E &«:•>. ad 
fepiem.A, M jStc. aff > Ut duo .ttieutes ad Cemi!Ttii;t» 
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De Cireulb. 5 

ad duos quadraotcs y oempe ut 4 ad 3 > & reipfa ptima^ 
aquatur z , fecunda aquatur i cum letm(Te , fer $r 0 diukf 
tMf. 4. HMgtMioMerum, mtm. 8. & fic in reliquis . 

’ • * 1' ■ I 

r R O F 0 S l T l o HI. 

fmiiirculmi IV K tirca^ digmitrmm IK ytetjmt gi tthe» 
mt-txtremo i» al$criHS extremi umgtntem RCr [ fro mme dia» 
mtro majorem } inclinata- IG fecet ferifberiam- in Hj. andc^ 



oriinetar finas HLyfiatqaty aaqnadratmn GK ai qaadratam 
K /,. ita iffa diameter ad T Ny & bae ai ibi ytadem ratione' 
ad iafinitot terminat z 3 AT, 4 N 4 sre. prtpugata-. . 

Dico y jammam ex. onmiimr haram tormineranr diferentiit ai- 
terni famptis T i, 13, 43. 'aqualem ^e finai' verfo IL 
intercepti areat IH. 


O Uoniam' proportioni liutn< differentia omnes' conti- 
nui fumpta Y. I ,, iz'^ 23 34 funtin eadem , ra- 
tione proportionales y. esedcmque interpolarim' accepta 
Y I 23',. 4t &c. iterum continui proportzonales in dupli- 
cata/ priorum ratione y. habebimus - duplicem* feriem pro- 
portionalium, ab* eodem pnmo termino Y'i incipientium,, 
quarc’, pea prof: praced. aggregatum- ez omnibus terminis^ 

.1 • ,,nm ^ ^ ' ' ' 






\- 


/7: 
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6 Pars Prior 

prioris feriei Y i, 12, aj, 34 &c. ( nempe ipfa YN his 
omnibus zoualis ) ad aggregatum ex terminis omnibus 
poilerioris (eriei Y i , 23,45 &c. erit, ut difTeientia dua- 
rum Y 1 , 23 ad difTerentiam duarum Y i , i2j eft autem 
differentia duarum Yi , 23 zqualis duabus fimul differen- 
tiis Y 1 ab 12, & i2k 23, igitur ut aggregatum ex dua- 
bus differentiis trium continui proximorum terminorum 
ad majorem ejufmodi differentiarum, five, ob analogiam 



terminorum proportionalium cum fuis differentiis, ut ag- 
gregaturo ex duobus terminis continui acceptis ad majo- 
xem ipforum , nempe ex conftrudione ut duo fimul qua- 
drata GK, RI, vel ut unicum quadratum G 1 ad qua- 
dratum G K , hoc eft ut I G ad G H , propter angulum.» 

1 HR in femicirculo reflum , ita Y N ad diflam feriem^ 
cftque diameter I R ad eandem Y N ex hypothefi , ut qua* 
dratum GR ad RI, ideft ut GH ad HI; igitur ex zquo 
perturbati erit diameter I R ad pofteriorem feriem diffe- 
rentiarum alterni fumptarum Y 1 , 23 , 45 &c. ut IG ad 
HI, nempe ut eadem IR ad ILjxqualis efl ergo ejufmo- ■ 
di feries finui verfo I L . Quod erat &c. 

COROLL. Quoniam tota GN zquatur toti K I, partes 
autem Y i , 23 , 45 , alizque deinceps alternatim fumptz, 
stquantur ] L , manifeflum eft reliquas GY ,12, 34 , & his 

fuc- 


Digitized by Googlc 



De Circulo . 7 

iuccedentes in infinitum eodem ordine acceptas xquari 
nrfidux LK. - 

’<■' P R O F O S l T I O IV. 

J Ifdem fojhis ^ordinetur G D diametro' IK parallela ^ aqualis 
autem ipjt I L , atque boc femper fiat , quoufque per funSa Dyd 
fit itrveut» i» qualibet g d ordinata ad tangentem KG ^ tran* 
feat curva DdS 0,1: 

■ Dico, Jparium D d SQJ‘K G ad portet G infinite' exten/un^^ 
duplum e^e quadrantis lKB,raJto IK deferipti , & fingular 
portiones GDdg duplas feSont correfpondentis MI m iijdtnu 
jtcdntibut , fi centro ad punBa Gy^deduUis ^intercepti . 

C Oticipiantur enim dux fecantes TG, fieri infiniti 
proximx‘, ut\ & dux ordinatx QD , gd, quomodo 
^atiolum G Dd^(perdemonftratai«Tra^. hfin. Lnfinis, 
prop. ^.eoroll. j. dT 4 . ) pro redangulo ex G D in gG haberi' 
poterit , nec arculus per has fecantes i femidrculo inter- 
ceptus \ib k re£ha ejus tangente , vel fltbtenfa- fenfibiliter 
differet \ cdnr ver6 redangula G I H , ^ 1 ^eidem quadrator 
diametri I'K, adedque & inter fe fint xqualia, erit Glad 
, ut Ib ad I H, & triangula GI^, Ai tf , communem.» 
angulum I habentia , (imilia enint, unde G^ ad' HA erit,, 
ut GI acil A, vel ad'( minimi comparabiliter differentem)' 
IH, ideft ufKrathlL, vebMl ad GD per conftriiftioii’ 
nem j e(f autem H A xqualis arcui M m ,ciim fint differen- 
tix arcuum xqualium MK, i»K,AKt igitureft Gg' 

ad M'w, ut MI ad GO, & redfangulum DGr, ideft 
fpatiolbm Dd^G , xquabitur redangulo- 1 M m leu du- 
plo fcdoris I Mm; quod ctim ubique, & femper eveniat,, 
manifeftum eft, quod vis fpatium,per duas ad‘ tangentem.* 
KG ordinatas ab hac curva refcftum, e(Te duplum fedoris 
circuli correfpondentis, necnon totum fpatiumDdSQ,I/irG,, 


8 Pars Prior 

ad partes G infiniti protenfum , duplum quadrantis I 
feu quadruplum femicirculi 1 H K . Quod erat in hac pro* 
pofitione demonftrandum. 

COROLL.1. Bifariam fedo angulo BIK per lineam IV 
pariter bifecantem .arcum , ^ feriorem in T , ordinetnc 
V S: manifeftum-eft , totum ipatium infiniti lor^m CXAVG 
«quale fore quadranti BIK, utpote duplum feflorisBIT, 
quemadmod:i^m & portio VSQJ/C eidem quadranti aequa» 
lis erit lutpot^ dupla ipGus T I /T . 

COROLL. 11. Ordinata ad axem IJT reda D P^ trit 
/egmentum OSQIP quadruplum fegmenti Ki&H, quia* 
'T ' cdm fitGR ad K1 ,ut HL ad I L, feu G D,redanguluai 
; y-C' JT G D P zquale erit redangulo ex 1 K in H L ,Gveduplum' 

}i‘^t • erit trianguli K HI , fpatium autem GDSQIK duplum 

eft fiedoris M 1 K , /rpp. refiduuro er^o fpatiunu* 

t)SQ.lP duplum eiit lefidui feroif^menti J4HK , fivta 

j -l = quadruphina fomenti X£H, vel ( ii jundam £ngas lOJI 

s;.f. i-vjquadrupkim zqualis fegmenti lHO|Ham PK xqualuDG 
j. zquatur ipG 1 L ,& H L aquatur OP , & arcus IH ipfi KO. 

COROLL. 111. Unde condat , qu6d folidum ex fpatio 
D S Q i K G , ad partes C inBnit^ longo, circa afymptoroa 
KG revoluto, «quale eft duobus annulis \ femicirculo 
K ti , circa ^ndem KG revoluto, progenitis, nam redan» 
^ulum C D P X odenAim eft zquale I X in H L , vel O P , 
ideft zquale duobus O P K , OPI redangulis, quar^ cy> 
lindcica fuperGcies , ii reda D P genita in primo folido , 
zquabitttx duabus cylindricis fupetficiebus ab O P circa.. 
G K revoluta, &abcade«i OP circa £1 rotata deferiptis, 
iive folidun lUud infiniti longum ^x DSQIKG circa.. 
KG,zqaabitur annulo ex femicirculo 1 FK circa G X , & 
anouio ex eodem circa BI, Gve duobus annulis, ab ipfo 
'circa eandem GX rotato progenitis, vel ei, quod, integro 
circulo cadii CK circa tangentem KQ xev^uto, deferi* 
beretur , foUdo ammlari. 

CO- 
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De Circulo. 9 

COROLL. IV. time fi ordinata DP bifieeet radMiH mP, 
cfit in ipCa D P centrum gravitatis fpatii tothis infiaite 
longi, diamcuo , «fyn^Moto , & curva i S D coroprchenTi , 
aam epis centri graVKaus dtftantia ab afymptoto debe^ 



UY 

«'/55.-^ - y. 

7s 

'1 ^ ^K' 


efle fubdupla radii , quo diftat C centrum gravitatis cir> 
culi ab eadem afymptoto, uti hic circulus zqualis 


dranti radio B i defcripto , ade^que fubdupias fpatii 
D SI KC ad partes G infiniti protenfi, cdm dicant ^ f^r 
CeroU. /rare/ ma rotatione circa afymptoton k>hda aqualu 
producere , ia folidis autem xquahbus oporteat, geruui* 
ces figuras centrorum gravitatis ab axe motus didantiis 
reciproci proportionales e&, ctlii) folidorum ratio compo* 
natur rationious figurarum girnimeum , & diftandaruouj 
centti gravitatis earumdera , ex regula P. Guldini , quaai 


hngeniamormm taf. XI. m. i. citavimus. 

COROLL. V. Si aliquam ex Curvis per V tranfeumi- 
bus, velut V i^ 4 . concipias efie Hyperbolam Apollonia- 
nam,afymptotis BI, IC deferiptam , erit, ut fpkiuia, 
refta VB, afymptoto BN, & curva byperbolica V 44 
infiniti protenfa inter)e61uro , ad quadratum V B I K iu 
folidum, ex fpatio DSQJKG ad partes C infiniti longo, 
circa ipfam I P K rotato, ad cylindrum ex quadrato V B 1, 
& portio ex difie fpatio bypeibolko vecs^ parces V sc> 
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lo .Pars Prior 

fe^a per ordinatam in pun£to L afymptoto I N parallelam, 
erit ad xqu^ altum redangulum V K L , ut folidum ex 
DSQJP circa lP,ad cyli^rum k redangulo BlPcirca^ 
eandem I P revoluto progenitum > ciim (it enim quadra- 
tum G 1 ad quadratum lK,utGIadlH,veliir ladlL, 



five ut ordinata per L, ad Hyperbolam, ipfi V K paralia» 
k, ad V/T, erit dividendo, ut exceffus diAx ordinacz 
fupra V K id ip>(am VK, ita quadratum GK. ad quadra- 
tum diametri, vel circulus DP ad circulunV Bl, undo 
methodo indivifibilium conftat propofitum» (imulque pa- 
tet, fpatium integrum DQIKG,ad partes G infinitfequi 
dem longum, fed fitiii^ tamen ditnenflonis , rotatione fua 
circa IK folidum producere verk infinitum , etiamO per 
unicum ex minutis decimis dumtaxat converti inteilige- 
retur j quomodo patet veritas penultimi ex illis parado- 
xis, qu* »«• PVWwwrww ProWe»»«rir«j pag. 1 . du- 

dum propolui , cujufque exemplum non nemo quefiuserat 
apud Geometras defiderari, de fupeificie fcilicet finita^ , 
quz C tantillum moveatur folidum procreet ver^ infini- 
tum : quamqukm id offendi facili potefl locum habere & 
in hyperbolarum fpeckbus infinitis, qua parte determina- 
ta funt quantitatis, fi circa eam,quz applicatis parallela 
eft , afyroptoton convertantur , itemq. ioCilToide ciica dia- 
metrum circuli genitoris rewluta , &c, CO- 
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De Circulo ii 

COROLL. VI. Quoniam oftenlum eft, Gg differentiam 
tangentis G K ad H I* differentiam arcus 1 H effe , ut K 1 
ad IL, additis utrcbique aequalibus rationibus, HA ad 
L/,&CH ad HL, conficietur ratio ad L/ [ diffe- 
rentiam ordinatarum OG ] aequalis coropofitae ex K I ad 
IL,& HC ad HL,ideft ut dimidium quadrati iKfquod 
eft redangulum ex IK in radium HC^ ad re£tangulum 
HLI, five ut quadratum radii HC ad triangulum HIL, 
ita Gg,feu Da, ad differentiam ordinatarum GD, nem- 
pe ad d*y adebque & fubcaogens curv^ Oi/, in afympto- 
to accepta, ad ordinatam GD in eadem ratione erit, jux- 
ta methodum calculi differentialis , quam aliks demon- 
Aravimus in TrnS. De Infinitis Infinitor. &t.frof. 5 . Cerolt. i. 
Quapropter illa fubtangens erit tertia proportionalis poft 
cuplam H L & diametrum I K , five xquabitur portioni 
tangentis feroicirculum in H,quz interciperetur utraque 
ad extrema diametri tangente KC, IB: quod aliquando 
adnotaffe profuerit. 

SCHOLION L 

O Veniam , tangentis hnjns Curva incidit mentio ^ non ingra- 
tum LeBorthus mets futurum arbstror Ji paululum ab in- 
fiituto digrediens generalem methodum inferam determinanda tan- 
gentis Infinitarum Curvarum fimtlem defcrifttonem fufctpientium^ 
ut enim in hae Curva ordinata G D^K l reciproce proportionan* 
tur quadratis ramorum K.Iy IG ab eodem fixo punSo I ad ea- 
dem axis punSa eduBorum^fic ubi ordinatarum potefiates qua- 
libet ab exponente n indicata w/ direSe , vel reciproci propor. 
tionarentur ramorum poteftatibus per exponentem m denomina- 
tis , putd fi ordinat f G D forent direBe , aut reciproce , ut ra- 
morum cubi , aut biquadratu &c. five in ratione quantumvis 
multiplicata y aut fubmmltiplicata rationis ipforumy infinita Cur- 
va DSI orirentur , in quarum cenfum etiam SeBionet Coniea 

B X Hj- 
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12 Pars Prior 

Hyferiota , ^ F^aHtla VMtreiit , ge»trali aqMgtumt, itu 
(A) txfritmtttr^ compi^etrfa [ fofita mmfe ccaflanti l Kzriiy 
G Kzisy D:Z.z^ et nmhigm» fign» Jfi «btittemte fxferitrtnu 
valerem ia JirtBa , inferiorem in reciproca pote0atnm compara» 
tione ] fmbtangent veri i» afymptotO: accepta {fi hae ponatm p: 8 ) 
® m r n P ■ 

( A ) . . . » aa— »-yy * * 


[ B 1 . . . . I ; 
( C ) . . ^ . dx 


n aa-*-yy 
m y 

ra — t 

. i wy ax^yy ^ dy 

9 a X 2:»-.» 


( D ) . . . . dx 


m y X dy 
n aa -+ yy 



.1 ' 


[ E ] .... X a a -t- y y '■ 
exprimeretur gexeratim aquatione ( h )iy hoc q/l femper foret 
tertia proportimafii pojt GK yUrGTy accipienda quidem fa- 

pra ordinatam GD i» cadum- afymptotO' GK y uhi fuerit comp»^ 
ratio direOa y infra nterh. taknu ordinatam y nhi reciproca vfetm- 
per enim , cum relatio Curva naturam expriment invertitur y 
eedem fnbtangens traufit ad partes, con t rartas , ut H^mtarnnu 
parabolarum , & byperholarmm exemplo ^ alUsqne fimilibut con» 
ftare poiefJ . Analytecam bujut Jeteemmettiouis dornoq/hrationem 
Ixihnitqiaua methodo fit hrevitarhahe c dfffereututnde fropofitam 
aquationem ( A) efufmndi Carvanmm , eieeitur aquatio ( C ) 
regulas in Trad. de lo€oit. lafinic. in Schok prop. $. nnper 
umigata* , qaa redaSa juxta valeret terminorum ah aquetioDcw 
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De Circulo:^ 13 

t y. , 

Cum)* a^HKthnt{Tyy andc {yd«rgner»lhfiA- 

uugiwtn m ftmkbti sturv* ^ erit i» tuAto frefoji-' 

to ^atU* m aqiHUioaf pifermi ( 6 } i"** • Qjtoi 

erat iemomftrandam . , . • 

Itaqme ia Curva bie adbibita DSStI abi JtmfUcef ordinata 
rtfpon^nt ramoraar qaadratifi rteifroet fatnftit , fabtangent =3 


^tertia frofortioaalit fo3 GKy&Gli qaod coineidit eant 
datamimtima Ck)colL A mf» addaSa} t^qaadrMa ordinata* 



14 Pars Prior 

»m LYi ad qaadratam' 1’K.^ at qaadratam GK.yfea NI gd idcta 
quadratam 1 K , idcoqae reSaagalam ex D N ia zi qaadra- 
«0 I N , qaa eft parabola proprietas ; Itaqae ' tangeatet ex hoc 
generali calcalo dedaBat potet eam Apollonianis eonftroBixmthat 
comparare . . _ ^ 

•S C H O L I O N II. 


» . 1 * , 

Q l/aado femel aperta efi ia digrejjtoaes via , qaid vetat ae 
^ ia' fatis obviam de latenjiontbas '> coatemplauoaem- divir^^ 
tgatar? ^amma hac redst , Ftgaram D, S Q, l^G y ia bae, pro- 
pofitione confideratam y adhiberi ftffe pro Scala Intenfionurn 
infinita linea K G , idem irradians paaBam / lamiae colhm 
ffrata ( voco fciti- 
cet Scalam iiuen- 
fionum eamfigarSy 
qaa fait ordinatis' 
reprefeatat gradus 
intenfionam ejafde 
illamiaatieais in^ 
paaBit y qaibas ap- 
flicaatar ) notant, 
aft enim , intenfio- 
aem ia G ad intenfioaem in K ejfe ia daflicata ratione diffan- 
tiaram K i , / G reciproci famptaram [ non ea qaidem ratione , 
qaam Opticz lib. prop. 4. addacit Cl. De Cbalet , nam ibi 
Japponitar eadem inclinatio , qaa bk aoa fervatur y atque ibi ad 
faperficiem , bk ad fimplicem lineam eff illaminatioy fed qaitu 
decrefeit lamen ia G , titm ratione dklantif majoris y adeoqae ia 
reciproca ratione K l ad I G , tam ratione inclinationis radii 
IGy qaa seqaitar proportionem fiaaam angaloram / G K , ideb 
ad tntenfionem perpendiealaris incidenti f l K. efi rarfas , «r 1 K 
ad IGy ob latera fiiabas oppofitoram angaloram proportionalia ] 
fed <&*!£, ftu G D ad K \ efi ia duplicata ratione ipfaram 
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De Circulo. i$ 

IK, IGy ^iffe HI ad IG, ergo ^ line* I/f reprefeatet 
maximam perpendicnlaris radii K I ta •vieinijjtmo funilo R in- 
ten/tonentylineaGD refrefentabit iatenjiouem puuBt G remotiori 
ab inclinato radio I G eanfatam y&fie Inminit intenjio in infini- 
ta linea K G decrefcet jaxta rattonem erdinatarnm bmjns Cur- 
va y quam idebScnlimejus Intenfionit meriti appellamus . 

Hine nova demonftratione pbfita corfirmari po(fet aqualitas 
/patii itfinite longi D d 1 K.G y& cujufvis ejus proportiomsSy cum 
duplo quadrantis , aut seBoris eorrefpondentis ; citm enim punB* 
fingula perifberia KM.B fiat aque diftantia d Luminofo l y & 
/ radiis l M perpeudiculariter occurrentia y eorum interfio ubilibet 
exponetur per eonjlantem lineam 1 K , eritque^ reBangulum ex 
ipfa I K in peripberiam K MB y vel quamlibet ejus portionem 
MT y Scala aqaabilss intenfionislumints per,ip/amdiffufi-y fnnt 
autem Scbal* intenfionum [ epteris paribus J ut quantitates La- 
minis , adebqncy cum eadem fit Lnminir quantitat y fetlicet tdem 
radiorum numerus , intra angulum GIF y tangentis portionesf» 
G V aficiens , atque illufirans arcum MT ( nec non snfinitam 
KG y& totum KM5 ) eon/equens erit y Scalas utr tu/que in- 
tenfiouis aquales efie. ^ 

Eece alterum Exemplum y ut methodus iHu/lretur. Semicir- 
■eulum IHFK.J ejnfque diametrum i K illuftrent paralleli radie, 
five d punBo infinite dijfito provenientety Nl^A LyTlyXCyZp 
D P yGH- &e-.manifefium ejl omur deflantia, dsjcrimen eva- 
nefeerCy omuemqur adei intenfionit difiereretiam penet variaseu 
inclinationem radiorum de/utfiendam eJJCy cumque ad' eundem (Ji- 
ve reBum , five acutum ) angulum hi radii diametrum afficiant , 
non fic vero pcripberiar» I H F Q K , erit aqnahilis intenfionis 
produBa *» iK Scala reBangulum ex ipfa I K in radium , vel 
finum anguh eonjlansis , ad quem radios excipit , Scala veri inp- 
quabtlif tntenfionis diffiufa per IHFOK eret faBum ex finnhus 
H L y F C y O P &c. applicatis ad refpeBtva peripberia punBa 
H , F yOy quippe qmbus proport tonantur gradus intenfionis ab 
iusUnat tone angulari radiofunSyCut corre/pondesst yproduBi ,cdm- 

que 
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49 »at>ttnr faih ex emrnhm Jtmtbxt HL,FC, Ut erettn }ufer 
wnr^ondentem-c* HPO ih tyiindetM fuferfiaefufer efje «mS»: 
qued affrmi evnjvnxt ha , de Uxgnlf cjiiwiree^ ittmw- 
fiane,tnm xb xUa .ttmkmba in Vivianets fm,$ demaxftnta , 
frfjwf ttffiUexri fc0e* cenlihet xluriexrxf KTMyXxf DSQnfJ^ 
Tttdni interfofitf , moA ai iffam eoavam aeigxrtatmr sks} n fi- 
nas mcUaatwnts radeornm /*f»r taageates fuaUwm» tataefym 
dentiam. ' ^ ‘ 

■ 3rmtiittrfi iiiem f ’ > • 

■raiit parvNeh N /, . 

ICF.DOMom^ 1 ^ ’ 

faferficiem hemij- 
•fherri ah IHF eir- ' 
ea FC geniti^. • ■ ‘ / 

flrare tnteUtgaeary p ■'stt. 

Jnlaiaterifimujba- ^,-;^-*****^ 
hebitar , comflana- V g 

^atemffpierieafa^ ' ' 

ferficie ( mede in Vivitneis tradm in Scol. prop. 3. •# fct~ 
fieei femifert^if exjSaaamemverfiane Jefcriftf erJtmmarar. 
eae IHK i» rtBam exteafo ad fa^a ecereffoadeatia ) ereSif- 
in jmgalts fanBit U fimdme HL^ refrefentantib$u gradas 
ntenfiomm eorfefpondentiam , $n$de ^mediam feli Jam ref altabit^ 
enjar nataram fatili eencifieiji «emflaaatamfigaramjiamamfo. 
hai qaadrantis IHP datat in diSam hemiffbericam (aftrfieitm 
•expaafam sabcoatrami vafitam ^ inteUigehae ejvfmodi feltdaaL. 
annari edindro, eains lafit eadem , ane bemiffherii, & altitade 
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De Circulo. 17 

Sn^rare jthi offojitam planam faper- 
ficiem faper B C ereRam , uec non 
bi toncentricam fpberteam faperjktem - 
B DKy quam aqaabtU inteujtone ubi- 
libet illuminabit . Cogitemus ergo { la- 
bet enim '& hujus mesbodi Jpecimen 
iyronibus eenfulth aperire y &JsaUma- 
de minimi nectjfarium in re Jatis eb- 
•via ) luminis conulam fcalenum CAc , 
cujus bafis portiuncula injimite exi- 
gua plani illuftrati yellspjis nimirumy 
cujus maiufcuius axis C c yfitqsu DA 
fortiScuia (pbericf jupetficset prfdtSfy 
feu potiUS cir tellus infisuti parnius dia- 
metri DA y ejufdem coni latersbus interceptus y cui parallelus 
alius chculur circa diametrum c E , portiuncula fcilicet altersut 
Jpberitf fupetficsei concentrica y eundem coni angulum fubrenden- 
tis . Erst ergo intenjio in Cc ad intenjionem in DA rectprcce , ut 
circulus diametri DA ad ellipjsm majoris axis C c , ideil in ra- 
tione ccssrpojita ex rationibus , circuli DA ad circulum c Ey & 
hujus ad diSam eltspjsms quarum rationum prima ejl eadem yqup 
quadrati D A , jeu ABy ad quadratum AC y fecunda eadem y 
qua C.E ad Cc. { alter enim ellipfeos minor axis aquatur ipjs 
c E , w/ ab eo non utfi struite exiguo fecunds ordinis intemial- 
Ho dsffert ) hoc eB qua rurfus AB ad AC i quare intenjio in 
Cc ad intenjionem tn DA Del ad aqualem , qup ia B) eJl ut 
'culus B A ad cubum C Ay nempe reciproca tubis dijlantiarum . 

Uoe intelleBo Jupponatur [ ut in fig. adverfj pag. j lumen 1 eo- 
dem modo irradiare sn planum Juper K G ereBum , cUmque fria- 
mus y inttnJioHum gradus reciprocos effe. non jam quadratis , Jed 
'cubis dijlantiarum h puisBo luminojo yjsat curDU IQSDy cujus 
ordinata G DyVS reeiprecp fint cubis K/, G / , eaque circa., 
l K rtDoluta producatur Jolidum bafis infinita , cujus radius ipja 
ajjmptotus KG, eritque ejujmodi Jolsdum aquale cyliadr^y cujus 

C bajts 
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iafis datetur hc^ 
mifpbfriea 
fidet ex quadra- 
nte BIK geni- 
tg^ altitudo veri 
aqualis radio /K, 
ideft aquale dupla 
cjlhtdri ex qua- 
dratu BK y ua»u 
^idum illud erit 
fcala iutenfieuis indefiniti plani drcularis ex convtrjiona ipjiut 
K C progeniti , ille, vero cylindrus fcala a^oBilis intetfionis ab 
eadem radiorum quantitate tn hemjfpiferitam fuperfisitm exqua* 
drante K.MB geoitam traduQg . 

Dentque. lumen in l exifiens irradiet i» fupetfidem fphericam 
IJf Q K , erunt intenfiones reciprocg fimpluibut difiandu a luati- 
nofo y nam intenfio ia portiuncula, Sfss^ ff/^a^ficsd conctupit^ 
BYL ad inteifionem portiuncula Hb fuperfaid primd propafita efi 
reciproci y utextenfio hujus ad extts^onc» iUms , nempXy ut elli- 
ffis diametri H h intra cenant lumiuit M-Lvt eonclufa ad cir- 
culum aqualis diametri M m ( fuat enim bg diametri ipfa dige- 
rentia aqualium arcuum HK.y MK) videiket ut alter axis eyif- 
dem ellipfeos priort conjugatus ad duimttrunf, Mm ,,Jive ut HI 
ad IM y quare etsam iuteu^ in.^ qd inttvfianem in H erit , at 
HI ad lY. y vel ut IK ad l G y quoti Scala intenfionis aqaabi- 
lis fpherica fuperficici concentrica B Af t exiSente cylindro , ia- 
Jim habente eandem bemifpbericam fuperficiim.eomplatiatam,,^}' al- 
titudinem radia IK aqualem y ffola intei^ouit fpherica fuperfi- 
ciei IHK erit folidum proneniant.ejc bat ipfa.fuperJUieM plaimm 
redaUa yereSis uhiqua ad punilaMyhaltitqdinihusfecantisntlGy 
I gy atque hoc foUdune eidem lylindra aquaU idcirco probatur y ^lia 
fcala luteujionnm y egteeit parihut , funt ut quautitatet luminis , 
hk vero eadem luminis quantitas , nempe ■ idem eaddanua nume- 
rus ex angulo l in utrqtnque fuperfickrq BT^ dif- 
funditur. ' ‘ SCHO-' 
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De CirculoJ 

SCHOLION III. 

H Met y 0t arbitnr , qvo fotum fhyficomatbematicun) de 
argumentum (_ altajque Jtmtles materias per me 
imtttfduem ] 'Del illuflrare , 'Vel reformare f offis , ute ad 
ard 0 at 'Geometria •veritates /candere ejufmodi /calorum admini- 
etflotihi inutile fuerit y modb a pracipttiit tibi caveas^ Inierim 
'ueri notare potet, quomodo mutuas Jibi manus y ad Veritatem at. 
quireudamy conferant Scientia , ipjaque Pbtlofophia Geometriam 
promovere aliquando poffit , gratam itli •vicem , oh tot commodOy 
quibus in dies se ab illa locupletari fentit y^^ojfkiosi rependens , noa 
modi per conJiderationemGra.vitaiii]fignrit geometricis trthufay 
ut jam inde ah Archimedis tempore 'invaluit , fed &• nunc tnrdu 
methodo y per conjiderat tonem Lucis , ac varia intenfhnis 'in U» 
uearnmy& fmperficiernm illuff ratione refultantts: nec mtnh for~ 
taffe ex aliis phyficis qualitatibus geometrici txpenfis fperxfe fTJ 
tehit y Mathematicos hoc exemplo imitatos Scientia nohiltfflma ‘ 
^ jam ampliffimf pompria novis acceffioaihus extonfuros . 

Caterdm, occajione hujus Scalx intenjioms lucis , memini Cl, 
V. G. G. Leibnttqium in litteris ad me datis Hanovera i u Jr. 
lii 1705. optimi monuiffe , ejus contemplationem cum ipfiuS 
gravitatis graduum exp^t tone e/fevonjunSam ; Sit quippe feri- 
hit : Scala intenfionum luminis inlerviet etiam ad gradui 
follicitationum gravitatis; jam olim enim eo modo, quo 
judicamus illuminari obiefla in ratione diftantiarum re< 
ciproca duplicata, notavi etiam follicitari gravia ^cent rei, 
Mathematici icilicet, feu abftrafti rem tractando, & phy- 
ficas caufas feponendo. Atque hinc dnxi planetas tali le- 
ge ad folem niti, quod etiam ( ntfeioan eodem argumen- 
to ) Nevvtonio placuit . Qito pofito , animadverti comparatio- 
nem hanc Imcis , & gravitatis ultertks extendi pojie : ut quiit- 
gravttatfones fuper quibusvis planis fnnt , caterss paribus , pro- 
portionales finibus inclinationis eorundem planorum ad perpendi- 

C X culum 
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culum Ji intelltga- 
tur ceutrS graviii 
tufinite dtffitUHu 
h femiperipbtria^ 
circuluri IHFK, 
ut dircHioucs bine 
nd illud tendentes 
Jint paralleU INy 
HAy FX, 0Z>, 
l^G^e fu/iineatm 
que dt£ln feripberia IHFYi aquam ^ aliudw fluidum ^ aut folidum 
corpus bomogeneu aqualis erq^stiei ( velut^foret catenula, •veli, aut 
linteum in eam figuram Jmuatum ) Scala gravitationum , feu 
frefionumy quas dtSa Curva fufisnetet,ejf et figura finuum HLy 
FCy OP Juper arcu HFO ad j,unila correfpondeatia ereSorum , 
dum interim Scala prefponum , feu gravstatienum , quas fsfiiue- 
ret reUa I LPY-y dum eajdem graves particulas perpendiculari, 
ter regeret , effet reSanguIum ex radio F C sn ipfam / 1 P 
tum integre , tum particulatim correfpondentes utriufque Scala 
portiones comparando y ut in altero exemplo pag. i j. adduih de 
itttenfione luas d^um ejl y^ fumusa gravitationum unius fumr 
ma gravitationum alterius aqualss colligeretur . Item fi iu vafe 
bemifpbertcoygraves particulas coni inente, gravitationum fumnUy 
per imaginem Scala ipfam repr. jentantis , exquiratur , id olti. 
uebitur , ut in fimili exemplo fubjuntlo pag. i6. Quodfi planum 
KG ( pofito jem centro gravium in punSlo I ) gravetur aque 
alti corpons fluidi y aut Jolidt incumbentis prejfione , Scala gra- 
vitationum evadet figura ycx curva DSfllyCujut ordinataOOy 
S V reciproca fint tubis direiltonam in centrum l convergentium 
VlyGl ( ut iM fimili de intenfione lucis diximus pag 1 7 . & 1 8 . ) 
arta axem I K revoluta ptoveniens , nam ad rationem finuum 
inclinationis cum perpendiculis , addetur duplicata ratio recipro- 
ca dificntiarum y juxta quam in hoc fyftcmate gravitas decref ce. 
re in G ^ & V intelligit/.r j ^ fi vel itaxime interminatum fo- 

: . ret 
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De Circulo. 21 

ret plaufim KG aJ partei G, adeoq$$e tmmenf» corpore grMvatumy 
Jmmma mhiiomiims gnrvitationMm finita foret ,irr patet ex tjut 
Scala f nempe ex dt8o folido earva IQ D circa /K revolata y 
aqmalt daplo cylindri ex quadrato B K generati , ut oftendimas > 
(Sr fani non magis , aut miniis irfiuttum illud planum ab im^ 
menfo ejufmodt corpore gravaretur , qudnt bemijpberica fuptrfim, 
ciet ex quadrante £iK produSa ab aqui craffo finito corpore fi^ 
bi incumbente. Si verh incumberet grave flutdumy aut folidunu 
fuperficiei convexa fpbera KOHI , gravitationet forent recU 
proca firuplicibut dtfiantiis y ut in parento exemplo pag. 18 . oh- 
fervatum fuit de Stata fimilit illufirationit : fed fi omnia perfcm 
quamur y vix ullum tam jucunda centemplat/onit exitum inve» 
tttrtmuSy itaque eadem methodo perquirendat aliarum figurarum 
gravitationet LeBoribut remittimus . 

MONITUM. 

H ujus Propofitionis Corollariis adnedi debuerant fu- 
pra ad pag. i j. qux inter Addeuduy & Notanda prio< 
lis editionis ad' calcem libelli obfervaverani , nunc ver^-, 
&fi aliquantb feritis animadverterim additionem hanc 
e(Te faciendam , falcem poft Scholia , antequkm. ad aliam 
Propofitionem gradum faciam , hoc loco reponenda cen« 
fui, non (inc aliquo aurario quod prxmiflotiun^ etiam.* 
Scholiorum do^irinam poterit illudrare: t 

I . Itaque primb obfervari meretur , qu 6 d etiam(Tl K non 
elTet ipGs HL, CK notmaliSy& etiarofi pro femicirculo 
fupponerecur quzvis alia figura I H-K, & pro quadrante 
B i K fubftitueretur figura orta ex ramis 1 M proportio- 
ne mediis intcc inclinatas 1 G , & interceptas I H, 
tnodb aplicatz GD ipG diametro IK parallele zquales 
ctiamnum forent abfcifCs IL,c(Tet fpatium figurslCMBl 
fubduplum totius DQ.1KG,.& quzvis portio MIT fub- 
dupla piirtis correfpondentis DSVGj Indefiniti enim fe> 
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da GJf ia partes squales aiininix Cg , dudaqoe 
erit triangulum CJg ad fimilecircumfcriptura fpatioKMf 
[ quod finge e(Te mlsj^utglad tertiam proportionaletn f 
five ut^KI ad I/, vel /rg adga, auttit parallelogtamratitn agO 
ad </g G circntr.fciiptutn fpario D /?S V G permutando, 
ut triangulum GIg ad parallelogrammum agO ( ideft 
iemperinfubdupla ratione J ita m 18 ad JgGiQaatei^e. 



*. Rotatis etiam NIKG, DQJKG circa KG, eritcja- 
Itndrus ad folklum , ut triangulum GIKad fpatium HFKI; 
liemper enim iriangulom GIg ad fimile adiacens lateri 1 H , 
quc^ iaferitierrtur figarx HFKI,eft ut quadratum Glad 
qoadaacom H I , vet ut circulus progenitus ex radio N G 
ad circuKr radio DG , five nt cylindrus ex paralldogrammo 
Ngad cylindi& folidoinlcriptum ex parallelogrammo DGg, 
«siftentibus tam triangulis GIg, qultm cylindris Ng, in- 
vicem seqnalibus . Rem , fi placet, ad Veterum normam 
exigito, ego generaliorem Vcriutum harum fontem in> 
dicafie contentus , exhaurire non curo . 

. j. Item CoroUaria 11. & III. Ferm^ genCratim cerifican- 
tur, manet enim illorum redanguUrum DPK, &, IK in 
GL squalitas, It rotundi folidi circa afymptoton cum 
duplici annulo ex figura KHJ circa ipfas NI, KG revo- 
luta genito. 

4 . Quia 
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4. Quin illud addo, perpendiculariter erectis ad lingu- 
la punda cujufvis curvz , etiamG infiqitz , IQS D finibus 
reais inclinationum talis curvz , five ejus tangentium in^ 
iifdem pundis ,ad ordinatas QL,SC , D Porid hinc fu< 
perficiem zqualcm redangulo finus totius in axem I P, 
idemque in qualibet ejus portione veruna el!e , ctim illa^ 
fit fcala intenfionis lucis, vel gravitationis curvz,.hoc ve« 
r6 intenfionis redz I K per ea£dem parallelas NI ,DO&c. 
[ juxta dida in Schol. s*&3. ] quz (ulzcdm referant ean- 
dem lumini8,autpre(fionisquantiucem, debent eflezqua- 
les; id quod vel mnc geometrici confirmatur,, quia Di 
adic (iw /P eft ,uc fimis totuA ad finum red^ anguJi 
dDa , ergo fadum extnemorum , nempe finus redi in ele- 
mentum curvz Di, zquaturfado maiorum ^.fcilicet rc- 
daaguk) ex finu toto in ^P, atque id femper; quare 8 ic. 

Veri^ i nimis longo diverticula in. viampeateipui no- 
fici propofiti redeamus. 


F R 0 f 0 S IT fO r. 

Er funBmtn V qMadratr BIKF /«tir compunuf tffmftotOM 
Rij,i^traa^aiUi»^»fUbjgerb 9 UVjTfFf, 1, jdre, 

quariun orJunfjt ad alferam afymptsqtoa. IS Ni r^foadeoMt fotgf 
Jlatihtfs abfctjfaram tL Centra l ftr pares nntnef 

ros denamtnatss ^ mideUeet „ «e quadratMm NI ad qsiadratum 
B [ yita fit SV ad T Nj& tit mquadtatnm N I ai biqstadra- 
ita rntfitt RV ad i Nyitamqfu «tfiucta potias ^Nt sql 
fimilem B ly ita BV ad X M yOtque itm porra. , 

DicOy CirsaJum diametri K l aqaalear efia omnUnt fimvl.hy- 
perbolicts fpatiisT yF, i, 3,44^5 l&e.tde/l diffe>^ 

reatist alterne f/tmptis dsilartim hjperholarum . . 

M Anifeftum eft enim, lineas IIC, feu BV, & YN, 

‘ I K , z K , 3 N &C. efie concinui proportwnales iiL» 

ratio- 


13V- 

nv- 

13 V. 
yr, 
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ratione quadrati NI, ad IB, feuG JT ad K I , nara 
modi poiita fuit proportio prira^ ad fecundam, prim^ vet& 
ad tertiam duplicata , ad quartam triplicata , ad quin. 
tam quadruplicata prioris, ob indices poteftatum abfci^A- 
Tum, quibus refpondent,per eandem binarii differentiam 
arithmetici crefcentes i ergo per prop. 3. erit ubilibet 6nus 
verfus 1 L arcus correfpondentis I H, vel ipfamet G D or- 
dinata ad curvam DSQI, de qua in prop. 4, aqualis om- 
nibus fimul proportionalium ejufmodi differentiis alterni 
fumptis Y t , 23, 45 &c. & hoc femper : quari totum fpa- 
tium DSVG ex prxdifta curva ad partes DG infiniti 
longum (quabitur omnibus numero, & longitudine infini- 
tis hype^olarum differentiis alternis Yjr V 1 1 , a t V 53, 
4 4 V 5 j &c. quari cdm per eoroll. i . prop. 4. quadrans B K I , 
feu Circulus diametri l^fit xqualis (patio infiniti longo 
D d V G , xquabitur didus Circulus propofitis hyperboli- 
ci^ differentiis. Quod erat &c. 

COROLL. 1 . Idem obtinet de partibus , qu6d nempo 
infinitx portiones ex iifdem fupra defanatis hyperbola- 
rum differentiis, pmi Y_y , 1, 2*33, 4455 &c. xqualcs 
fint fpatio GgdD , feu duplo fedoris correfpondeQtis 
■M I OT . 

• COROLL. JI. Currque tum integra illa hyperbolica.. 

fpa- 


i 
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fpatia lint quadrabilia ex generali dodrina, quam dedi> 
mus i» Ihtgenianis caf. tr. 1 1 . tum quzhbet eorum por> 
tiones (int propterelk notz dimenfionis , erunt & integro- 
rum y & partkmi differenti^ noto reftangulo zquales , un- 
de & circuli , & fe 6 toris cujuslibet quantumvis vero pro- 
xima quadratura', &dimenfiogeomernci innotefcet jquod 
amplids fequenti propofitione manifeftum fiet- 


FROPOSIT 10 FL. . 


O Usdrato diametri drtali txU 
fttnte 3 [ A ] , fime unitati y 
Jingnlis nieri fraSionihm (B), fC], 
( D) y [ E ] &c. dividentibnt unita- 
tem fer amnet im foret nnmeror 'fihi ex 
ordine fneeedentet , erit iffe Cirtnlnt 
annalis tinnita feriei ex iffis aJterna- 
tim addetis y detraSifqne y nhnimm s: 
(A) &C. 


(A) I =(K) 

(B) y=i[L] 

(C) 7=s(M) 

(D) -^=;(N) 

(E) -^=:(0) 



, &c. &c. 

(H) 

H JEc eft celeberrima Summi Geometre Leibnitzii Qua- 
dratura y quz ex politis principiis fic breviflim^ often- 
ditur: Per di^a loeo eitato Hngenianornm quodlibet hyper- 
bolicum fpatium eft inferipti rcdanguli y ideft in propo- 
fito quadrati VBIK, talis pars y qualem deftgnat fra- 
gio ( H) y exprimente x gradum ordinatarum [ qui bk eft 
unitas ] &^ gradum abfcifsarum [qui eft quilibet par, z. 
4 > 6. S. &c. ) adebque primum hyperbolicum fpatiutn_i 
eft [ if ], fecundum (L), tertium (M), atque ita dein- 
ceps ^ nempe (A), [BJ, [C], (D), (E) &c. Circulus 
ergo , qui perfref.^aced. zquatur differentiis diftoru fpatio- 
nim, polito quadrato diametri I JT =: i , fietzqualis feriei 
(A}-"[B1 Quod erat&c. 

D SCHO. 
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SCHOLIOM l 

A Nalytiti id tot»m.JUexf»dirLfoterot.. 

PoJitM dtamefro.l.K zs^ Hy&.iudeter- 
mimatM GK'=:. erit GD’ ordinat» ad" FDn 
curva'» D.S Q.I^de in Prop; 4. = [ P], L^J » 
ideji. per dociriaam. ex^Jttam in HugenU- / c* \ ** 
nis, capite 10. numero y. aquahs feriei' { N ) 

tvj.-;sc. ll 

autemrbf ipffjexpreJJlbaet^ oadfaataram. ai “ 

iaj^as’ tmerbotasy fjearamjgradat ia ab- L t J 

Jciftit crefcaat juxta namerv porct , at eoa- /\7\ 

Jiat ; quf libet ergo ordinata Q D aquruale- V ) 7* 

btt dtffereutiit ordinatarum oi iufinitai illat- . ta. '■ 
hyperbolat yuiiitqy. . .. ' 

CC. fftt$nm.fign- V e ir r- . ■ 1 . u-ff-. 

r«- ab bae curva 
DSQJi' comfrebeu^ 

Jf , ideji feSor cir* 
culi, correfpoudeufy 
aquabitur tufiuitit 
itffereutiis. prodit 
itarum hyperbolae 
rum y ftu differtu- 
tiit fralbiouum per impares uumeros denominatarum ^ taxata. •VO* 
lore ipfius M pro unitate ;,Qupd cfi propo/ttum . 

S C:HQ LIO.H IL 

S ic iuBitato meo^Circulim^ptt lnSnitii Hyp«rbk>Ia$ ^4« 
draudi , Jatisfeciffe me arbitror •, fupereft\ ut’ idem per Ind- 
sitas Parat^las moliri aggrediar; quod' tameur tougb: romjvau 
diosius exequi dabitur . . 

• FROe 
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PROPOSITIO ni. 


S I •iitmctri IK. 4 J qtiairittHm tai^Htu 

X Oiiimmtfro jam minoris) ita ipfa diameter , w/ tiaqaa- 
isTG ad t Gy & hac ad % G, eadem ratione ad it^itot ter- 
minos 3 G yS^G i j C &c. frorqgata. 



a* 

■ '*■' > 'X - <■' ^ 

- AX* 4 


4 


6 J- 


t.-- 






a ’ - 

r. A 


X - 


D/Vo fssmmam ex omnibas borssm terminorstm differentiis al- 
terni famftis r I, 23 , 45 aqualem effefinni •verfo IL ar- .ca *''' *> ' 

ent iHyfer feeantem IG intercefti . / >' 


H Oc probabitur , repetendo idem ratiocinium, quod 
fupra , frof. 3., adduximus, videlicet. Quoniaoij 
proportionaliuni diSferentiz omnes continufe fumptx Y 1 , 
11, 23 , 34 &c. funt in eadem ratione picportionales , 
czdemque interpolatim acceptx Y i, 23 > 45 iterum 
continui proportionales in duplicata priorum ratiotK, 
habebimus duplicem feriem proportionalium ab eodem.» 
primo termino Y 1 incipientium, quare fer frofof. a. ag- 
gregatum ex omnibus terminis prioris feriei Y 1, 12, 23, 
34 &c. , nempe ipfa Y G his omnibus xqualis , ad aggre- 
gatum ex terminis omnibus , pofterioris feriei Y 1 , 23, 
‘ D 2 45&C, 




« 
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4; &c. erit, ut differentia duarum Y i , 23 ad differca> 
tiam duarum Y 1 , lajeft autem differentia duarum Y i , 
zj zqualis duabus fimul differentiis Yiab i2,&izk 
zj , igitur ut aggregatum ex duabus differentiis triutn_f 
continui proximorum terminorum ad majorem ejufmodi 
differentiarum, fwe, ob analogiam terminorum propor- 
tionalium cum fuis differentiis, ut agg.r^atum ex duobus- 
terminis continui acceptis ad majorem ipforum , nempo 



ex conftrui^ione, ut duo fimul quadrata G , Ki , vel ut 
unicum quadratum GI ad quadratum'! K , five ut G I 
ad IH , vel Kl ad IL, ita YG ad feriem ejufmodi diffe- 
rentiarum alterni fumptarum j eft autem Kl zqualis Y G 
ex hypothefi, igitur & IL przdiclis omnibus fimul diffe- 
rentiis zquatur. Quod erae &c. 

CX)ROLL. I. Eadem conftrudione fadaadfingula pui>- 
&a G tangentis V K , manifeftum eff , lineas Y G comple- 
turas quadratum VKr&, & lineas G i trilineum parabo- 
Ix quadraticz ^ t K , lineas autem G z trilineum parabole 
biquadraticz & &: lineas G 3 fimiliter effe ad parabo- 

lam quadratocubkam atque ita deinceps reliquas effe^ 
ad altiores parabolas, quarum dignitates VK., GK om- 
pibus ex ordine paribus numeris denominantur: fic enins 

i pro- 
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prorogatur ad infinitos terminos proportio Y G ad 1 G, 
quic ab initio pofita fuit duplicata ipBus V K ad /T G . 

CX)ROLL. II. Quoniam ergo ordinata GD ad curvam 
IDSfrof. 2. defcriptan> sequatur femper flnui verfo cor- 
refpondenti ILymanifeftum eft, ipTam quoque GO zqua* 
fi przdi&is proportionalium differentiis alterni fumptis, 
SKiebque & fpatium V S O I K zquari fpatio parabolicb 
^1 K/, & parabolicis lunulis i 5^&c. 

COROLL. III. Es quo ubique YG-i iG,tiG— • jG, 
tfG^ jG&c. zquetur ordinatz GO, conftat , etiam_> 
tV — ^V, , t^V — iV&c. zquari VS , ideft 

eandem lineam infinitiespontam,&infiQitiesfubtradamre- 
linqueic fui medietatem; Id quod etiam ex fupradidix 
fnfi^tione UL deduci poterat. 

* Sed inouies ; aggregatum' ez infinitis differentiis tnfi» 
nitarum ipu tW zqualium , five continui, five alterni 
fumptarum , eft demum fumma ex infinitis nullitatibus 
feu o, quomodo ergo quantitatem notabilem aggreget? 
A» repono, eam Infiniti vim agnofeendam, ut etiam quod 
per fe nullum efl multiplicando, ia aliquid commutet, fi- 
cuti finitam magnitudini dividendo ,inmillamdt-gt nerarc 
cogit} unde per infinitam Dei Creatoris potentiam omnia 
es nihilo fada , omniaque in nihilum redigi pofTe; neque 
adc 6 abfurdum efle, quantitatem aliquam, ut ita' dicam , 
creari perinfinitam' vel- multiplicationem, vel additionem 
ipfius nihili , aut quodvis quantuffl' infinita divifione ,aut 
fubdudfione ki mhilum redigi. ' 

S C HO L 10 N. 

D Uo hoe loco- notanJa ocinrrMnt : altermn circa priorem far» 
tem hujus tertii corollani^ quf fala i» prima editione pro» 
pofta fuerat ; alterum circa fuhjunila injlantia folutionem , qus 
poji aiJenJmum adjella nunc legitur. Qtih ad primum y ohfervo 

pia» 
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flmrimas Mathemgficos non vulgares , qui libellum uojlrism ie- 
gere yexftndere , ac comprobare dtgnasi fuat y Corollarii iujsts 
uovitate perculsos , asque in fummam tam inauistf , iuexpeSa- 
tfque veritatis admirationem adduSos fuijfey cum nibsl huic 
Jlupendo paradoxo fimsle in tota Geometria fe ufpiam legijfe te- 
Jiarentur^ Ego veri idem rudiori exemplo exponi , ac vulgo 
etiam perfusideri poJSe eenfebamyboepa3o. Tttiut , iP Manius 
fratres y dum Patris bareditatem inter fe ex aquo dividunt y de 
unico pretiofUpmo lapide , immenji valuit , iu que effigies Cou- 
cordia affabre exjeulpta vijitur , contendant . Nefas eff venderty 
0 C prettum inter fe dtftriluiere , uam Pater tffiumento etmtusu^ 
voluit y netam raram gemmam h famtlia .atieuari yffieri fui pa- 
t&eHtur ) neque alter ab tltero tUam redimere peffiety vel totsnt 
hereditatis ceffione: forti verb ut ptffejfiouem tanti rbefunri com- 
mittant y adduci nequeunt . Quid facteitdum? Pe jsd judicem de~ 
lata ypoji multam jurifconf ultorum altercattonem y placuit Juvo- 
leni fententia , ut alternis diebus in altrerutriut mufao eucompa» 
rabile hoc Jimulacrum colloc uretur j itaque Titius natu major 
ftetiofam effigiem prior obtinuit y mox ab eo ablata y df Mpvio 
conteji* efi , deinde turfus Titio rcftitntay itemmqne ab bm ad 
Mavtum tranfutay atque ita deinceps apud bunCydy illum y df 
m^iufque fuccejferrt in perpetuum , ^ternatim manfit , <jr exci- 
dit tontraverfa gemma dominiam i unde faBum efl , ut indivifa 
maOtnte tam rara effigie y ejus p^effo fuerit inter utramque^ 
domum dimidiata . En ut eodem quantitas iiffinitiet pojita , dr 
irffiuitits fubtra&a aquivalet dimtdio fui . Nec difficile fuerit , 
variato fratrum numero yCafut alios fugere y quibus alia bare- 
ditatis portio Jtngulis obtingat , indeque alia paradoxa fimilis 
tenoris proponere y qua pariter y defcriptit convenientibus curvis y 
modo fupradtBo /Lmonflrareutur. 

Qub ad alterum y monendus eS LeBoTybae eadem pracifa ver^ 
bu y uulio apice mutato , lU meo exemplari y quod prima editioni 
obtuieriy jmn defer iptvfu^: at nonnemo Cenforit vicem fubtent , 
citUt miti aitnd in K>tv'opufeuio carpendum inveniffety ex hae 

com- 


Digitized by Google 
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cmfgyativie ^ q»* ad infamia folmtitHem afmrfatmr^ 

materiam tritica alitajas fiU Matam gaadtaty mt ftatim ca». 
venit y ineoagrnam haue flti videri geometricarum rerum ad dim 
vius Omuipotemtia n^jlerium explicandum applicationem fra- 
tendent :: itaque ut potius obieHionem; illam ' , ajmijfd Galilai fem. 
tentia circa- continui concisionem y eludere tentarem-y. horteim- 
turi.refpondendo feilicety. qu^d licet indivtjihilia pmnSa-y.. qua- 
rum nulla extenS q"^"tdin multitudine finita fupponuntttry 
nullam extenfiouem facere p^uty tamen y td>i numero itfinita^ 
fiat , qaautitatam altquem eomponaea men prcbikentur . Egoveriy 
qui nec in ea coutrecmfia Qalilai' dnOum Jeqni ^ nec- ejut opU 
niauis nm vadem exihete in animo hiabeham y atque alit^ nec 
decere , nec expedire arkUraiar y ut-' cum illo de hac analytieiy & 
theologici argumenti comparatione , longum conteutionismum prom 
dueeram-y qa*pf* uou elementarit modo Geometria; , fei Anal^im 
cOy tu T-beolcgia quoqi eegnUione rtt exigere videbatur : fatiut duxi ■ 
|We« Uikraliier-ugereyUc triburtruupoerfi calami daSthas obie- 
Sionem-fimul’y etrtfpwfioaemdelerti qaafcrapulo aufam deduf 
raty ebm ab exiguo boc patagtapho totam vim y aut elegant iautiy, 
vel perfeSiontm libelli mei non pendere ceujerem. 

Nunc autem , quonium intellego eandem bone Cenforem palant 
jaOabundum affertuffe , uteam. hiu opellam i fe emendatam y & 
cofHgtttam'y.expunilo mjc*fi"^*tteeey.qacm ipfemibi indica^ 
verit ydf fappr inundem tnouueriti: reuo. t otam y . pro nt tfl ( cum 
bomc cocum' y quorum imoreSy venia ) LeQorum oculit jubiicien» 
dant decrevi y ut litteraria ■ Rtfpublica judicat , uum - ego ■ uUa* 
ratione in hac propono etdpandus efiemyqmi divina Omnipotenti a 
vtm- creatictm- hac analytico natrio udnndnrare- contendebam-*- 
(^quod &-Bernardum Sievveatiit iaptxf. Aaalyf. InGaic. /<r- 
ctffe. lego y. ubi ait:.. Acccditi tnasitni hioc- momenti prxte*' 
vematetn* dired^: fe^i :: omne - nimirum' diviGbile ,, 
adeoque & omnem quaonuten', vi inGnita in'nihilum.j 
eiTe redticibilem eademquevi inGnitaquaatitatenvquam^ 
cimqq& ex^ nihilo produci polTe , cilm es;eo^ pioduAunu»> 


32 Pars Prior 

ede, in quod divifionc refolvi poteft, quidlibet merit6 
cenrendum Qt) 0 nipfe potius Ceisfor reprehendi jure mereretur ^ 
qmi tam 'valtJam in boftet vera Fides telum mihi i manibus exessjie- 
rss^pertnde aefi Cart Lucretii jut , aliorumq-, atbnecorum Pbtlofopbo- 
rum decantatu axtoma ( Ex nihilo nihil , in nihilum oil poffe re- 
verti nojlra objervatione labefaiiari ofpojitum Catholica 
Veritatis dogma ftabtltri agri ferret , atque tam uacejiario Reta- 
gjouit nojlra principio confirmationem hanc ex Analytica petitam 
tstvideret. Ahjit quidem , ut de Cenforit animo tale qstid ipfc^ 
fufpicer , at nec vtdeo in verbst mett quid ejus virgam pof ceret , 
qutd ejus fpongiam exigeret . Aut entm d^ina ipfa pbjfica , 
Jeu geometrica Corollarii hujus nude /peBatur^ aut ejus dum- 
taxat eum vt creatrice Omnt potenti a collatio criminationi e fi 
obnoxia : fi primum , non erat cur me , Galtlaana opinionis lu- 
brico , & d paucis admijfo , exemplo de infinstudine punSornut^ 
lineat componentium , potiutquam tertiJj[imo , <jr extra contro- 
verfiam pofito argumento creationis rerum omnium ex ntbilOyOd 
eam fulciendam , confirmandamque invitaret: fi fecundum y ergo 
fimilitudinet omnes , analogias , fymbola , quibus f olent y pro mo- 
dulo nofIrOy diviua myfieria explicari y penitus deinceps amoveri' 
oportebit , ipfaque fummi Conditoris Imago noBris animis irfixa 
delenda erit , ne quid bumanumy & creatum cum divino y & in- 
ereato conferre prafumamut . Quod fi banc Creatoris (imilitu- 
dinem , nedum non vituperandam y fed optimo jure commendan- 
dam fatemur y cur imaginem Creationis in bifee analjtieit 
operationibus relucentem uen grate excipiemus? Aut qua magis 
appofita exempla aliunde venabimur , quibus infirma hominum 
mentes ad hoc magnum myfierium percipiendum juventur y& con- 
tra blafpbemat Atheorum cavillationes in ejus fide muniantur y p 
bac clanjfima d Mathematicis petita vel refpuimusy vel f altem 
uegligimui? Jam alibi monui ( in przf. Demonftr. Vivianeo- 
rum Problem. ) quantum ad tlluftraudas fuperioret Veritates 
Geometrica conferant Cognitiones y dt ipfiufmet Proth Diadoebi' 
tefiimonio id comprobavi y quod non piget hoc loco repetere .Thto- ■ 

logiz , 
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lo^ix, inquit^ intelligentes apprehenfiones Mathematica.* 
przparat; quxcunque enim imperfedis fcrutatu diflficilia, 
arduaque ad veram Divinorum cognitionem videntur, 
hxc Mathematices rationes crcdibilia^&manifefla, & cer- 
ta per imagines oftendunt. 

Aliunde tgttnr , <pidm ab hae pratenfa tibeili mei <emendatio- 
ne , gloria faa materiam bonus Censor quarere Jludeat , aut cer- 
te alios errores indigstet ^ quos ubi tales ejle perfuaferit^ non Ji. 
ne grati -animi erga Monitorem fignificatione , corrigere conabor: 
hunc 'verh tantum abefl , ut snter errores cenjendum agnoverim , 
ut in publicis phyjicts praleSiousbus meis , quotses de Mundi ori- 
gine fermo recurrit , pojl confutatam Materif aternitatem , mn 
alia umquam analogta creatsonem sfjius captu pofjibtlem ojlendc- 
re eonfuevertm y quam ex bifee analyticis , asst antbmetscis ope- 
rat soseibus , qua rem aptijjime illufirare mtbt vsdenturj Jice-nm 
habeo Oe Cfio ,et Mundo led. 4. 

Quicunque ad infinitam Dei virtutem attenderit, niliil 
ipfi repugnare deprehendet, ut quidvis nihilo efliciat: 
quod ut clarius per quandam analogiam percipiamus, 
phy^cam aclionem cum arithmetica numerorum elficien» 
tia conferre liceat. Auditores humaniflimi. Si numerus 
quidam in alium ducatur, qui ex utriufque multiplicatio- 
ne refultat, produftus abiifdem factoribus, feu cceflicien- 
tibus, dicitur: fic ternarius quaternarium multiplicans 
duodenarium producit j G ver6 hic produdlus per alteru- 
trum factorum dividatur , quotiens refultat altercoiGcien- 
tiuro, ex cujos multiplicatione cum altero prodierat, ut G 
duodenarium per ternarium dividas , quaternarius pro 
quotiente prodibit, adeout divido idipfum retexat, quod 
multiplicatio conficit , & multiplicatio reficiat, quod di- 
vifio defiruxerat. Hoc animadverfo, cogitemus oportet, 
quemvis numerum c6 minorem fieri , quo viciuim per 
Majorem ipfe dividitur : fic minor et pars una cerne- 
fima ,qulttn decima, & miner millefima , qu^m centeG» 

E ma,&c. 
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Qia^ &c. tiiiditum uiiita& minor evadit divifa- pca Gente»- 
narium ^quiun per denarium'^ &. minor adhuc evadit di« 
vifa per leilienarium ^quiim per centenarium. ( & quidem 
exa£ii in reciproca^ ratione diviforum* £ra&iones decre* 
fcunt ) ade6ut fi inteihgatur unitaaper maiorem-,.ac ma- 
jorem numerum, dividi y ad minorem , & minorem fcmper 
qu-^tnitatena reducatur;. quod& iguur eam. dividi intelli» 
gimiianer numerum abfolut^ infinitum ,feu majorem’ quo» 
Iibcrt aifignabiii , het ipfa. qualibet affignabili magnUu^ne 
nii!->or^ adeoque ad merum' nihil ( refpedivum ftiltcec,eo 
fenfu^ quo quantitas infinities minor alia-, eft ad hanc ut 
oad' i>. peTffrof.. i^dc in.eo* 

queflataperfeverare intelligetur , ufquedtun pcpipiummet 
infihkum numerum ^ per quem divito, ftierat , rutius anil- 
tiplicetur ur enim uaitas per ceatenatium ^vifa-, £ per 
mitnerum quembbet centenario minoreaa multiplicestK ^ 
priflinum unitatis integrs ftatum non rccupcraty fni ad 
hoc exigit ejuTden>met centenarii, multiplicadonemtita ad 
hoc ut nihil illud, refiduum ex dmfiooe unitatis pen nu- 
tnerum. infinitum rurfus. evadat aliquid', debet' omnino 
per eundem infinitum numerum multipiicaii, nec nume- 
rus infinito, minor id unquam priEttabic. Mamfcda.eft igv 
tuc Infiniti numeri virtus , ut quodlibet pet diuifionenu 
deflruat, & in nihiiuiir c^igat , rurfulque ot et nihilo 
quidlibet rcdituat ,. pcc muUipltcationis. efiicaeiani' ilhad 
producendo^ Quo fan^ exemplo, conftar,. etiami concipi- 
pofTe,.Dci Opt*. Max.. infinitam Virtutem e& fe extendere, 
ut quidvis in nihihim: redigere, quidvis ex nihilo produ«- 
cere valeat, adeoque per creationem- proprii di6banr po«> 
tuifTe Mundt hujus arpedabilismaeeriami niliili. Cmn ea» 
citare, qua ia varias formas deinceps difpofita ,.(»Bgnlbs 
Mundi partes didinxerit, ornaverit , fuifque ntuneiis. ab»- 
filutas, perfc^larque reddiderit. Hdcilnirtdbttfiutnyfimi-trt:*» 
flit^tiottatiutidt ytademque ttdbpe 
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De Qrculo. 

FROPosirio riiL 

O UadrMturtm Cirtmli prop. 6. jrrtf^am , iterum fer 
uitMS FuruboUs •deueonfirare ^ 

E St enim xirculus circa diametrum I JT , vel quadrans 
JT M B I , Corel, i. Frof, 4. x^aHs fpatio VSDIK, 
nimirum fer Ccroll. Frof. 7. «qualis * t Ky, 3^> 

t ^4 K j &c. hoc eft quadrato K V , ininiis trilineo 



parabolz i 1 K V , plus trilineo fecunde Parabolx , miniis 
trilineo tertiz &c. funt autem illa ttilinea^ / 
circumferipti quadrati ( B ),[ C], fD),[£]&c. ' ' ' * • 

per ordinem , ut patet ex diflis eaf. 8. Hoge- r n -i ^ • 
nianorumn. 10 ^ ergo pofito eodem quadrato ^ ^ 

s 1 , prodit circulus =3 (A) *-(B) -+[C]— ' 

( D ) -+ [ E ] — &c. Quod erat dmonftrandum. ^ ^ 5 
COROLL. I. Quoniam parabola 1 1 JT « in- r n -i ^ 
fcnberetur quadranti IBIdK , aKcque eon* ^ '''7 

dem quadrantem 'circumple^ercntac , patet , / £ ) 
ezcefliim quadrantis fupra iofcripiam pacabo- ' ' 9 • 

lam atqnalem efle Lunulis parabolis L a K 3 & , 6k. ' 

Ea ^4 
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Pars Prior 



b ^ K ^ h &c. eiden quadranti adfcriptis . 

COtOLL. H. rtuniis eaden methodo patet dimetif 
fio cuiufvis fe loris , putk ejus, cujus femiffis dfet MliT,. 
quippe foret ille xqualis^^ i K/-j-tKjt4K5 &c- unde pa- 
tet Ventas Q.udfaturx Circularis feilorts ab eodem Clar. 
Leibnitzio proporitX'in. Aj^is Lipdc 1691. mende Aprilis-^, 
pro qua & fequentem Propofitionem libet adjungeret-. 

P R Oi P O S l T L 0 IX. 

C ircularis ^ Del' Elliptici- Secloris 
Qtiadrataram loto mox landa* 
to h Sammo Geometra ixbshitam de~ 
monjlrate. 

S it radius A&zs- i tangens 

BC =5 r, arcus circuli BD=:^, S:/'/' 
duda infiniti- proxima fecantei.. 

A.</f,cum arcu CE concentrico,. ^ 
ponatur. D i/ = 3 </y, und^Cr=: </jr, 
f;cans A C =: ( Q) . Jam D d ad. 

Cf e(t in ratione compofita e» 

i. t ^ 
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DeGireurb; 'fj 

(Q)v^r:;^ 




XX 


^ (A) I 


Dd ad ECyideft i ad [Q] ,&ECad 
Cf , nempe rurfus t- ad( Q.} , adebque 
cft ut 1 ad X t'^'^ > nemp^ ut quadra- 
tum radii ad quadratum fecanti$ Ver- 
go cum fit ! • ; Vjr.‘^/'Crk 

nxc s [F] videlicet pCT difta-/ir H*. 
reviitnh cMf.fio. n: differentix fe- 

riciar-* (G)-*.[H]— (17^[K}--> &c. 
unde ipfa feriens integr^ jr,& dudla 

flrtgchdo^^tah^ntem CXjUt interceptus Vt -y- 

arcus BKfitluplusBIi^ifefeaofBAK. (-1)4- ^ -3 \ 

xqualis.re&angulo radii in femiarcum ^ - T Dl 





-CK]? 


m 7 

Av. (o; — 
. 

[D] 

(E) 


BD j fiet ejufraodi feftor =3 (G) 

fI-> -4 a’(1C ) -* &c. qo« eft 
Quadratura Leibnitzii IbC' citi’ ' " c 

Ef^^Uoniam, ubiftctor BOKAlk qttkdtansCin:uK,aH'- 
giifu^ B ‘AG femir-eftus- evadi^-j • 8^ tah^nsr B C a^uaturra^' 
dio B A , nempe ipfa xs i , tunc feries’ prxfata mutatur 
in hanc fimpUciorem ,videliCet [ A] — fB) •4- (C) — [D] 
-i-(E)— &c. qualem pro/. 6. & 8. jam dcmoftravimus. • 
Elhpfi autem BOL circa eandem cranfverfani! diaftw- 
trum pafihtcum circulo BC)i4',quHi |fem'fcgtnttitum BDi^ 
ad BO I, qakm. triangulum' I>1 A ad fCJFA’Vsde6qao‘& 
fcftor BDA ad^fedorem BGAjeft-in ratiorte DI ad I©', 
ftii K A , vel B A ad AL,''n«noh taiigentii PB ad B H, 
utique fi' non' jam A B , fed* AL Ct's 3 r, & A B’:s « > nec 
jam B F fed]^ B-H — x , c>rodibit idem fcftor ellipticus - 
BOA ~ ut M4- > 

ximus xvi noftri Gepmetra» fxpecitatO'loco determinavit^' 
nofque demonftrandum fufecperamus. • • ‘ • 

GOROLL. Hinc confiat, qtibd', ubi x=3.i , feu tangens'’ 
B H =r A'L , habettwri quadrans- ellipfis B L A ss B A L re- 
dangulo , minCis fijo» triente, plus ejus quintaparte &c. ut- 
inxircolo-ad'citcuwfcriptura'quadratumj:elato contingit- 
. . 0 SCHO. 
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3* Pars Pric» 

SCHOLLOH^ 

0 

R Efht f Jimilnt ferim i» ff0aK kjfcfitQliai ihiiim 

Vtf CL Jed^it ^ MOS silam detsm^rM* MOM dsffoMMmstt^ 
fpod fcfi exf^tfs iMofixM d$ HjfnMl ftr MjfooboUf^ 

(3" taraholof qirasIfamia.tefcitaUasset^fMftjiltmMSy td iiMOsimm 
•VsPante oltm y n^ajqoe curas frmooiV^t EprgtP Jsnjtm G 0 m 
hriele hht^edta , jr^jV. dotitj[imM» da i» EfdJhUm $sum m 
[!^4sMm, addocaa y^qudcM ^OOMmtfim^ 
4sr Amd^n fa^ordm i^4<, 

'imaio fusuram. ' nrz'... 1 -.i n*:':; c ;i t 

Sed iriiis oJIeMJikt Jfggn^oJMmspircMfiTatsq^g^ 

'illita ferse quorstudam railasigedorum dcdufbm i {jdUi^sM0 
Tbtlojopbo y <r CeoMuSra Restato DecCarSas y jjuu fq^ jrusuiMSLa 

MO0r/ bhjus itbelii aiuStosum yittffu ojtisf)feMcs psgtbimshyJii^t- 

Udum oosto 1 7 * 4 . evulgata fuit p 4 g. A. Jixce({>coniin cx M£ 
ud talam VtUmtutt : aaiqut Ji« fr^odfty .. 
'Aliquadcamluincuculufnyi»*. . ; ’ 
nihU aptius iBvenk>,<]ukin 
fidatoQsukdcato BF adjMOCatur 
re^aufulm CQ y «oppcehco-a 
fim fub iincis. AC, -& CB [ia- •, 

Hamqoifft fuffoMtadtautetuum ALy 

o$m^f ulUtiut froduQam y Ut Ob 
astgidum ftmifoQusu E AB yfiugula 
faraUda £ l aqutatup fuit iifiaa- 
tmtd p0SfiBo,A\pi3o^ £t squale > 
parci quadiati BF: k«m . 
redlangulum DH, fa^um cx Iv 
ncM,PA, PC, «quale quaris pavii pnKcdentit: & eo- 
den luodp re&afigulum ^ 1 , atque alkt tufiaita ,ufii]t}e ad 
X»qu«q«oia «quaBuntiut tcttiR jpaniquadsati BF 
[pumfims tmdNf^q/l Hfipiitartda frimHmisd , at ffgc^ 
: dtdusn 
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De Circulo. 

mhm ejiy ac demmJlr»turiA Arib mu k Dt PtMb. 

prop. t^unde f»perat primum iffits fW w» r }.Etlit 

nnea erit dtuneeer circuli, cufU8Circun)f«rcntiaM<}a*» 

Iis eft circutnferentix hujus quadiati BFr eft autem AC 
diameter circuli oAogono , quadrato B F ifoperifNftrO) 
tnfcripti: AD diameter circuli mfcridti ifigutk td late* 
rum , AE diameter infcripti ^r« Wtrufl)^ quadrwN»- 
B F ifoperimetrx } & fic in iQmitum% 

Quod fic dcmouffro. Sit BS ftmiiktut cuinfioit filygodi ( m 
hic quadrutr) circulo itumetri B A oi fi dt ufv ript * , &Jecd»cSO 
producatur ad circumfereutiam itu T urir S T dioiuettr «ireaU 
iufcripti poljgoHo dupli: uumeri tuttruuc y ut‘ itu ior cufir oBtgOm 
ad - , ifdpmimetru' ctim frkui ptlygttit r bifarium quippr ft&o 
atiguitrSO B pet 'fiuuum ROy erit uti^ k 8- femdutmc polju 
guui dupli lureu u u rum m r e tirtumfcrihimit' euudim cirtulimdiu- 
uniri 8 Ai eftnterhf: j; d. erem: ) SO ad OB\ U)tl OT\ ut 
SRai-R B\ & cumpuuendo ST ud' TO'yWt S B ad B A, 
fumptiremfrqucutiumdufiitySTuiTt'yfm’BAyUt SB ui 
duplam- B R y hoc efl ad. rutegrum-Utut polygm ( quod uum 
ertt oSogouum ) duplo taturum- numero «irem circulum diamtld 
BA deferipti-; i0‘amtcm S B' femilunn primi' pofygmc\ nempe 
hic quadrati ] htut iutegrum polygoni ifoperimetriy duplo latu- 
rum uumeeo dtfir ipti y^me- c«Hjtut\. uam S B‘oSttV!tpart efi pe* 
rimetri quadrati- BF-, dt fieiu aUtt-pnpmieuuhttr-y patet 
mHatut oHcgoui- tjfe- partem firtumdetimam ejut perimetri 
adecque squurt laeeri eueegnfiguru i^tqierimetra tuceruuiy dv. >. 
ergw S T ad'A'B efl\ ut 'laturtucegrum potygoni duplo' laterum- 
HUraero-de(eripttyd^iflperimttri pftori folygOno\ ad latui> lUte^ 
grum polygotn- duplo- laterum uumero - dreumfenheutit cinuluUL. 
diumetn- A B\ quari-chm' A B dtumeterrcirculi y cui ciremu*- 

ftniitup fotygeuum dirpli luterum numeri- y tujutfimilatur B R y, 
erit: etiam ST diameter circule. lufirtpti-polygOHO-fimAitet dupli 
laterum numeri , dr tfoptrimetri eidem fremo polygono > £i*«d' 
erat demonjlraudum'. 

Bfir. 


40 Pars Prior 

. Eil 0Htem Te 3 angMlum T S P 
jtqualc quadrato femilatent M S ^ 
adeoqut aquale qaarta farti qua- F 
dratf Bt y ex Conrtrudtio- 
ne Cattefiaoa , aquale reSat^ulo 
AC £ ,■& additis utrobique aqua-_ 
libat quadratis OP^OB^ fient qua~ 
drata OS ^ OC aqualia , unde & 
tota S T aquatur iffi AC i quare^ 
erit A C diameter circuli inferi ft* 
oQogono i/oferimetro quadrato B F. 

. Similiter ojlendetur A D aqua - 1 
lis diametro circuli infcriftt figura .16 laterum ifoferimetra 080-r 
gono pracedentiy adeoque & eidem, quadrato BF y eoquhdADC 
aquetur quarta farti reBauguli AC B y feu AS Py •vr / quadrati 
BSy d latere f radicis oSogoni ijeferimetri deferifti y' adeoque^ 
A DC aquetur quadrato dimidia B Sy undefaBofuferjAC fe- 
micirculo mjeripto oSogono later.it BS y.&. ad ejus lateris btfe- 
Bionem duFla ex centro fetante y ufque ad ferifberiam extenfuy 
oflendetur bac zz A D y ut friut ojlenfa efi STz: AC. 

- Eodem modo erit A E diameter, circuli inferipti polygono 3 2 
laterum , prioribus ifoperimetri '■, & fic procedende habebitur ul- 
terius diameter polygoni ifoperimetri laterum-Sq , mox ( i8 , &fic 
io iifinitum i neque invenietur terminus X' hujus progreffioms y 
nifi ubi fuerit demum AX aqualis diametro circuli inferipti po- 
lygono infinitorum laterum,ifoperimetro eidem quadrato B Fy bm- 
jufmodi verh polygonum infiniti-laterum e fi ipfemet circulus ; er-, 
go A X.eft diameter circuli -ifoperimetri eidem quadrato BF , 

Et quia ex Galilao , Dial. 1. de nov^ SGien.. Circulus eft 
medius proport ionalis inter polygonum fihi circumferiptumy & aliud 
fimth Iffi ifoperi metrum y erit circulus diametri AX. medio loco 
firopartionalit inter quadratum fibi circumjeriptum , latere vi- 
delicet A ^ dejenhendum , & quadratum ipfum fibi ifopen -, 
metrum B F y cajas latus £A; five fumpta media .proportionali, 
r inter 
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De Circulo. 41 

inter -erit bdc -tttms ^nnirnti Mqtmiit eiremh di*- 

metri JlX.j & ihjolitta erit cirtuli Qpadrwtnr» > in defert 
wieuuime Unes A X tota jeifereft dijicmltat , betit enim in tnfi- 
netton affrof manare leeet , jad non fewttts attingere iUins ter* 
minem X ex eottmnni Geanetei a dabitnr-, . 



fiefeio aettem , 
an & aliam ew- 
enli qaadrandi rtu 
tknem , qua nane 
tmbi tuenti ointer* 
fatur ^bae oetafio^ 
nefrofeuS. Sitfe- 
mietrtulus HCAy 
4s^ fer ejnt centri 
B dteSa linea BH 
ad diametrum AH 
ferfentUtnlari,de- 
feribatnr folo A^ 
regula in~ 

ttrvallo BHCon- 
cbois NttomedeeL, 
HGF E : itewt^ 


teutro A ^ radio AH quadrans eireuJi HMt>0: Jitqueangnlnf 
HAC femirelluSy qnem bifariam d’<viJat reSa' AK. ^ ^ rtji- 
duum Ki^H, item bifariam fetet reSa ALy & jit detnivft. 

Erit quadratum inferiptam etrenlo ad circulum , in rateane^ 
temfojita ex AC ad ADy AK ad Aly AL ad AM y & Jk 
deinceps ex aliis tberdis bifeeantibus rejiduos angnlos , ad radias 
circuli ADy Circulus Dtrb ad quadratum drcuniferiptnm erit ht 
ratione compt^ta ex AD ad AE^ Ab ad AE y AM ud AGy 
df fic deinceps ex aliis radiis bifeeantibus rejiduos angulos , ad 
eorrefpondentes ramos Coneboidis : qua rationes componentes , pofl 
aliqtias bifeSieues y fere in rationem aqualitatis degesserant: id 
autem Jic cAenditar, 

F Ham 
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Pars Prior' 


Nam fi j»ngMtar HC O , H K D , erit trian^tam KC A ad 
triangulum HD A yUt AC ad AD \ fimiliter juuSa reSa HLl^ 
erit triangulum HK A ad triangulum HAIyUtAK ad Ali 
necnon oftendetur triangulum HAL ad triangulum HAMy at 
AL ad AMy & fit feta fer j Erit aattm trtangulam HAC e&vwt 
p 2 fart quadrati im- 

ferifti eireulo 
DO y fieut triatu 
gulam HDA oSa- 
va fors oSogoM* 
eidem cirtulo in^ 
fetifti ; at trian- 
gulum HKA erit 
'jjextadeeima> fart 
ejufdem eSagouiy 
uttriauguluHfA 
fextadectma fors 
efi figura i6. la- 
terum eidem etr- 
culo iufcriftfy tri- 
angulum auteuLm 
HLA ejttfdem^fi- 
gura i6 laterum fart trigefimay fecunda foret , ideft fracisty 
quot a. fart effet triangulum HM A figura j % laterum eidem- 
circulo infcriptu; Quare polygonorum in circulo HDO defcripto. 
rum^ erit quadratum ad eSogouum yUt AC ad AD y oilogonum 
ud figuram i6 laterum y ut K A ad AI y & figura i6 laterum 
ad figuram laterum y ut L A ad AMy Ratio igitur inferi- 
fti quadrati ad circulum , qua componitur ex ratione quadrati 
ad oiiogonum y d>* hujus ad> figuram\i6 laterum y & bujut adhuc 
ud figuram laterum y& fic deinceps ufque ad figuram infini- 

torum laterum , cujufmodi efi ipfe circulus , compofita ertt ex 
rattonihus CA ad ADyl^A ad Aly LA ad AMy &. fic iu 
infinitum . . - • i' '. :* 

. •/ fari- 
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DeQrculb. 43 

Pariter^ eum fit triaugulum HAS o 3 ava pars QuaJratt eirm 
eumfcrtpts circulo HDOy & quadrilaterum HRDAy cujus 
diameter A R hifecat angulum H AS ^ fit pariter o 3 ava pars 
circumfcttpii ■otlogani'^ ertt quadratum ad oBogouum^ ut triau- 
gnlum H AS ad quadrilaterum HR D A ^ idefi at SH ad dn^ 
piam HRy vel. utS Ai‘\'AH ad duplam A H ^five ut dimidta 

5 A\dimidia AHy ad AHyUempe ut AC C B'y five ut A E y 
ad AD i& fic eadem ratione oslendetmr ^e drctunjcriptum oBo- 
gonum ad csrcumfertptam figuram 16 laterum , ut’ F A ad - A I , 
^figuram laterum 16 ad figuram laterum 3 tyUfG A ad'A My 

6 fic femptr-y quare circumfersptum quadratum erit ad circulum 
in ratione compofita EAadAD yF A ad Aly tfiA ad AM&Cy 
utpoti ttt ratione compofita quadrati ad oBogonum , hujus ad fi- 
guram 16 laterrnuy hujus ad figuram' laterum ji, & fit dein- 
ceps ufque ad ipfum circulum y qui tft figula ^ infinitorum late- 
rum . ^uod erat demonfirandum . •' 

Hinc patet y rationem ex E A y ad A C y & F A ad y & 

G A ad A Ly & caterit deinceps ramis conthoidit'ad chordas fe- 
tui circuli , eompofitam, aquari rationi dupla yqualis'cfi circumfcripi i 
quadrati ad infcriptum eidem circulo. 

Obiter bine colligi potefi novus modus , Coneboidem dejerihen- 
di y fi nempe fecantium AlRy ADS excefius IRy t>S fupra^ 
radios A l y A D y bifariam fetentur in F y E y linea quippe in^ 
cedens per punBa E y F y H ertt tpfa Conebois Nicomedea ; nam 
quia P R eB medietas ipfius AR yfi etiam RF fit medietas ipfi<^ 
us Rly utique refidua P F ertt medietas refidua AI, hoc efl 
aquabitur ipfi B H: eodem modo ofiendetur etiam CE aquatu 
eidem BHy ergo curva HF E cS Conebois y regulaBN y 'mter* 
vallo B H deferipta . ' ' ' 

Hae autem prafenti Scbolio injerere vifum fuit , licit digniL, 
videri poffent , qua inter Propofitiones recenferentur , ne ipfarum 
numerum , fape tn operibus nofiris citatum , augerem , ordinem- 
que turbarem y ut editionis utriufque methodo difpofitioni ci- 
tationes omnes correfponderent . 

F 2 EPI- 
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•Pars Prior 

. . E F l D O S l S. 


A Neequilm.ad alteranv.Libellt-parteoLprogrediar, opor^ 
2\. tunum duKi;ahks vacaturum huiuspagellc refiduum 
implere, adducU demonfttatione veiitath lupra enuncU- 
tT fafr. 1 o.. ad finem^ de Solido Infioito ea. Ciflbide circa^ 
disiretrum circuli genitoris, revoluta : hoc. enim , nullo 
Tchemmate- adhibito{quc methodi Leibnitziane pcaeftan* 
tu efi )i ex foJa. hujus, cuivz natura demoafteare pofliim. 


■cxx 



exi 

aa- xg 
ex4 

4«« 

cxf 

(N) 

&c. 


[B] 

(L) 

[M] , 


CX.iJx 



poGta fcilicet diametro s a , parte- abfcilTa ab initio Cif> 
ibidis =: X, & circumferentia gemtoris- circuli =3- r erit 
enim a— jc ad uo ( A.}. (’ nempe drculus radii x ) ad 
[ B ] s circufo deferipto ab ordinata; CilToidis-, quo dudlo 
in dr,. prodit (C) elementum. folidi ab ejufmodi revolu- 
tione produdi, & hoc refoluto in feriem inhnitam fer 
eaf. IO. «. 5 . Hxg. habetur [ D J tC E 1 1 [ P ] &c. cujus in- 
tcgrale [ L ] f [ M ] f, [ H] &c. a fohdo altitudinis x ; 
ubi X s « , 6t integrum' fdlidum [0]trP]t(Q} 

=3 Infinito, ob denominatores arithmetici difpofitos^ 


^ ^ ^ ^ ^ ^ ^ 

PARS 
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lg ^ ^ ^ ^ u 

PARS ALTERA 

DE HYPERBOLA- 

r R a p 0 s I T 1 0 ' ^ , ; 

I Nter ah"*ftotor BCG f€T idem fmt^Hm A defert fU fnt uv> 
finit» Hjferhci» AEF prima y /en liaearit ai AfoUonia iU 


fnftrata^ A i i feennda fe»’ ^ 
qnadraticayqna.Cl. Finiian» 
Mefolahua- dteebatar y Alt 
tertia ^ Jen enHea yA ^ ^ ii- 
qnadratica yoliaqne altionm 
^adnmttin- infinitam , qnat 


8 



/ 

P 

E 

S o 

r'^ 

B 1 

L .6 

<• «* 1 


• • • '-/^ *• 4 

lela E i 2 } 

Dico ipfat A Dy EG, iG, iG, iG&e.eJfe contioni from 
gortiottalet in ratione GC ad CD, 


N .Am utGCad CD, ita AD' ad £G is prima hyper» 
bola , & ur quadcatum G C ad quadratum C D, ideft 
itt diipncata; priorum ratione, ita AD' ad' i G in hyper* 
bola fecunda ,.& ut cubus GC ad cubum CD, ita eadeo» 
AD ad; rG in hyperbola tertia, hoc eftin triplicata prio- 
rum ratione, atque ita deinceps,, ergo- ipf* AD, EG, 
iG, iG, jG &c funt continui proportionales.. Quod 
erat demonilrandum. PRO- 
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4(5 Pars Altera 

TROFOsniO XI. 



Kbet f E I 1 j quoniam fracedentem id i^,ut 
ad CD , erit per converfionem rationis ad i E , 
ut ^ C ad ^ D , nempe in ratione compolita ex ^ C ad D C 
( nempe DA ad ^ E ) & D C, vel zqualis D G , ad ^ D 
(feu^r ad G«aut DA)hx autem dux rationes compo- 
nunt illam, qux cft^ e ad^ E ideoque E ad i E, quare 
fer Profof. i. g e xqualis erit omnibus proportionalibus 
terminis E^ , ig^ 2^, ig Sic. (iquidem eft tertia pro- 
portionalis poft primam differentiam E i , & primam ma- 
gnitudinem E^jHoc ubilibet demonftrato, patet omnem 
ordinatam eg in fpatio OfeaGO xquari omnibus ordi- 
natis aliarum hyperbolarum per ordinatam G E refeffa- 
rum , adebque & ipfutn fpatium Ofe « G O, vel illi xqua- 
le OFE A DO, xquari prxdidiis in 6 nitis hyperbolarum 
portionibus. Quod erat dtmonftiandum . 

CO- 
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De Hyperbola . 47 

COROLL.Hinc ablato communi fpatio OF£GO,fpa« 
lium hyperbolicum DGEA, ordinatis proportionis du- 
plz interceptum , zquale erit infinitis Tpattis quadrabili^ 
bus per reliquas hyperbolas determinatis, nempe G 1 1 0 
'ICsaOtCjsO &c. 

FROFOSITIO XI/. 

S Umpto pgralUlogrammo bjperbold iufcripto pro tmitate , erit’ 
fpatimm b^erholicuHtyOrdinatis rationit dupU interjeBdHL,^ 
dquMle feriei fraBionmmy in qnihns nmtat denominatur prodnStt 
fingnlornm per ordinem ntmerornm in terminos rationis dapi», 

~ TT» t *T 4 . 1 5 r *8 1 4 ^ 1 " J* 5* 

O Uia enim per frop. vc. EG, rG,'xG, 3G &c Tunt 
continui proportionales in ratione GC ad CD,qug, 
hlceft ratio dupla,. erit & feries zqui altorum redangu* 
lorum EG C 1 G C , x G C , 3 G C &c. feries rationis do- 
plz ,ciimque EGC computeturpro unitate, erit i GC:^ 
femiffi , & xGC=? quadranti*, & 3 GCs odanti &c. fed 
ex his, quz demonftravimus in Hagenianis cap. t. n. 11. 
fpatium hyperbolz fecundz G 1 i O =: infcripto redangu- 
lo, nempe femiffi, & fpatium hyperbolz tertiz G x xOsx 

femiffi rnfcripti redanguli x G C , adedque s: 77^ , & fpatii 

quartz hyperbolz G 3 Os trienti redanguli 3^C, atque 

adeb s &c. ergo agregatum ex illis hyperbblicts fpa- 

tiis, ideft per CorelLprop. praced. ipfuni' fpatium ADGEy 
crdinatis rationis duplzin hyperbola primaria interjedu ,, 
s feriei in titulo propofitz. Quod erat &c. 

COROLL. Quoniam Quzltbet Hypeibolica fpatia ,OE-' 
dinatis ad alteram afymptotoninterjc^a, funt inter fe, ut 
‘ ratio- 
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rationes extremarum ordinatarum , ut oftendimos i» Ua- 
gemanit 6. *. j. cognita ratione ordinatarum , quibus 
interjacent hyperbolica fpatia , cognofcetur torum pro- 
portio ad fpatuim interjcdum ordinatis rationis duplx, 
quarfe data in przcedcnti piopofitione hujus<limcnfio per 
infinitam feriem rationalem , quz cjufdem valorem quan- 
tumvis accuratum determinat , inlerviet etiam pro iimili 
dimeofione quorumvis propofi torum fpatiorum ab hyper- 
Irola refedorum . 

- ' 3CHOLION. 

• X 

H JEc aJ quadraturam HyfarboU per InfinitasHypeibolas 
quadrabiles ftrttneut > jufereii , at tdtm per Infinitas 
Parabolas tentemas ^ id quod maltb aSac fattliit y & 

ixfeditim obtintlmtmi j Nam hoe , fft ^afatt Jammt y nabit olim 
pnaurimm fntrmty ckm fife wt fcrtgrmam mtnti n^ra hac- 
fitas ahahjfet , qmam Jemmm tnttr Geometria Larti oiim reerf^ 
tam defrtbendimat ; fed frve novam , Jive antiqaam horam mup- 
thrmaticvntm reeejfaam tneolamyjie tllam nat adernamnt. 


FK02 0SITI0 'X.IIL 


H 


a^ymftatot MC D 

exiRentt , qnibttt fint ftt- 
ndlalaAEDy MEF 
•vtnftntet in £ , conjnnSa ^ 
•veri ad eentram AC y feean- 

ta E P inGyigftt CDyfem 

WS^&GE fmnatnr tertia 
froportionalis E H, & qnarx 
ra B ly atque ita deineep €i 
ht tr^nitam,- 




B 

•• ^ 



li 
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Dito^ltneim F ommbms illis infinitis tsmints E Fy 

EC y£HyEl&e. 

C ompletis «niro ptralldJogrammis D A M B L xqua- 

hbuspAT la. i. CoMrcJ etii FCxati.CMy 4eu ;FG ad 
M A , -vel F E , ut eadem M A;, FJE «d Ffi ; «rgo 
F6 eft tertia proportiona4is,poft FG prinum dii&reiitiaai 
proportionalium termiborum ^ & FE primum teitilinum‘, 
erit tx frop. 1 . F B squalis omaibus fimul prcdi^ termi> 
ais . Quod erat <&c. 

FKOTOSITIO XZT. 

Ilfiemffitit, & intm triangnJnmXAD ■Jefcripto triliuti 
panAoln ^mnirntttn CHAD, cmjsu <ncrttx A ytawgeus ADy 
item trilhseo fnnsMn Cmbie* ■€lADy& nliis i» infinitum aU 
tiorstm graiussm exarsbne fueeedenuum^ 

DieUy SfOtism Hyferielicum A MFB aquari parallelogram. 
mo MAEF y eam triangulo AEG , & trslineis paraboli cis 
AEHyAE ly eftmjque deimtepsper tandem ordinatam abfcijjis, 

L loesc fiquidem FE,EC,£H,£I &c «runt contiaub 
proportionales , nempe eorrefpoodentes poteftatibus 
abfduarum DA , A£ ordiMtim erefceiuibos, ergo pet 
frop. praetd. erit aggregatum ea ipfis equale toti FBrfimi- 
liter duda quavis alia parallela oftendetur, hanc squa- 

lem eflTc aggregato lineatum correfpondentium fe yg e ybty 
ietic. ergo omnes linex fpatii hyperbolici M A BF xqua- 
les funt omnibus lineis parallelr^rammi MAEF, necnon 
omnibus Trianguli G A £, &triliueorum H A E,1 A E &c. 
adebque ez methodo indivilibilium ( quam in prxfenti 
negotio, & in plerifque antecedentium Propofitionum fa- 
cili ad Veterum exhauBionem reduces, loco linearum af- 
fnnptis equi altis parallelogrammulis £guras circumferi- 

G beo- 
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bentibus ) fpatium Hyperbolicum AMFB zquatur paraU 
Jelograinmo, & Triangulo, Tnlineifque parabolicis fupra 
dcfcriptis. Quod erat &c. 

COROLL. i. Hinc habetur , idem Hyperbolicum fpatium 
AMFB [ Vel huic zquale A O L B J xquari parallelogram- 
mo AEPjCum femiikfubfequentis'A£C,& triente alterius 


AEH,'& quadfanteip)fius 'AEr,'mbx ~ &c. fc- 

quentium pacallelogrammorum continui proportionalium, 

quorum fumma zquatur 

S TP ^ ipfi M F B N ( ob bafium 

i ' i. 1’ \ ■■ 'Squalitate pr^oftenfam). 
Patet enim ,cum ex aliis, 
F — . 'j tum . esLnobis caf:~ 8: U»- 

^ .nedum 

• • \ “ ^ • -'triangulum G.E A effcj 

^ ■'[ circumfcripti fui paralw 

' ii. »> •’ leiogrammiFttflideniyred 

_ X/ ' ' trilineom jparahobe Qua* 

/V ^ .< draticz efle tricht^, Gi»r 

bicz ver6 quadrantem , atque ita deinceps, fuorum ref- 
pedivfe parallelogrammorutrt. Ob , 1 l j ‘V 

^ COROLL. n. Unde 'fequitur, "complementum paralle- 
logrammi MFBN ,i fcrhcet -refiduum fpatium AiBN^ 
xquari reliquo femiffi paraltelogcammi AEG, & duol^us 
rcfiduis trientibus parallelogrammi AEH, cum tribus qua- 
drantibus fequentis AEI\,& &c. fubfequentium. 


COROLL. III. Hinc obvium eft, arithmeticam feriemj 
exibere diluis hyperbolicis fpatiiszqualem,ade6que aream 
hyperbolicam numeris quam proximi exprimere, ad ipfius 
va'orem cum noto redilineo fpatio comparandum , G vi- 
delicet , determinato, ut prius , inferipto parallelogram* 
mo A O CM pro unitate, &.M AEF pro quavb eius por» 

; ' tione 
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r uone =:tf,&confequenter AEG 

^ ^ J 2A-‘ =3 A E H =: «5 j AEI =s «4 &c. 
I dicatur fpatiutn AB FM=3 (A) 
t(i^it(C>.t(D;t f£)&c., & 
: V ■ A.^!BW;=a:fB^ t * (G)t 3 f t 

{ O )- "^r4,££. }&c.. Vel mavis parallela 
'•' • i’i ■^atnmuni MA Ef foponerc ss. 
r p 1' ( £'9 fiet fpatiuoi A B FM ( M ) 

*■ .-•' 4 ^^ t(N;t(Oj't.CP)-t^Q) &c. & 
/ n >, =5 t <!N )f:x( O J t ? [ P J 

pcJ 1 4 (Q.)&c. Niroirum.fi A B po-' 

' natur fcroiifis ipfius^^Dyfpatiuni' 
A BFM.[ jam:, tertnhuuumiordw 
I natis xationisi clupiz ) eeic s;.. 

t ^c. ( qu:? ell ipCffioifi^rii^ 4o 

eandcra squalitatem tHlfend^mdr) 


= 4 ,t 


1 & 


t i.’ t 
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FROFOSITIO'^ Xr, 


E Andem QtiMdraturam analyticM oflenfiow confirmare , elnf. 
itnxpie cum Leibnit^iana eonfenfum aperire,^ ^ ^ 

I D non irTeliiis aiTequar, qulim Epiflolam 

hoc loco rcfcripferim ,qua id, pro fua in mehiimanitatej 
przfiare aggrelTus eft Geometris , & Analy ticsrei confultif- 
fimus Adolefcens ,& de quo magna fperare liceat,? GaBriel 
Manfredius, Euftachii Clarillimi Mathematici, ^q. Aftroad^' 
mi Prsftantilfimi { cujus Tranatum de' Curvis Flaneiariis 
Caffinianis, cui dudum incumbebat, expetamus , otium- 
que ejus perfedioni neceirarium ipfi apprecamur ] in Pa» 
trio Bpnonienfi Archigymnafio Mathefim publici Pro- 
fitentis, Digniffimus Frater, quum illi meum hoc inven- 
^ - G X tum 
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feum de more communicafienii, eaque utrumque noftruttu» 
£allicitudo: teneret, annoa cuin Lethnitziana Sedoris Co< 
nici Quadratura, 1691, Menfc Afrilit pro- 

pofita ^confonura i6ety [ Neutro fcilicer noftrum in Cl. 
Mercatoris openbus. tale quid de. Hyperbole Quadratura 
jam. diA propofitum. elTe- fufpMcance,. quod; poftmoddnua 
animadvertimus, ut mPrx£atk>ne jam di6iuni eft] often< 
ditenim ,ez iifdcmLeibnitzian» Calculi principiis,, Aream 
Hyperbole, tum ad noftram-, tum. ad: Leibnitzianam fe- 
iitm reduci polTe Ne ver6 Tjnoaibus Geometeicis. Talef 
broGor ejus.oftenfia.videatur ,. ubL paul6 ^refliih. argnit, 
afteriGnQs.appoiiam parentbeG iaclulos ,iiCque ex. ordine^ 
xefpondebuot; Notz- ad caiceni EpiftolrfubneAendx , qui-^ 
bu8 omneoideduftjoois. vsn iiLaperto poGiilEb me aroitror. 

GABRIELIS M ANP^Ebl; 

EPISTOLA A i> Auctorem,.' '' '• 

EropoGtionia: hujus detnonftfationi* infecviens ,. 

5 , ' ' Viti Claxijti, .... • 

S it ittter •jym ». ' 

ftotor C L ^ 

GK HyferM»AGy 
C0j*s pMn3a q»*- 
•9tt A‘y. & Gy 

& ptr G Jtttfym- 
ftoto.C K. fatdleU 
CHytiee Mtt fer 
Aafymftoto LC 
faraliela AE , ipsS 
GH fetaas i» E y CR nifr^ut ^y & fttffMOtmr ^ BG ii^ 

* «ite 
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mtc froxim 0 b b ad B G normalis bF , fer A <verh ai 
CK normalis A F : fonatnrque A £ =5 A F cr 

b» £ 3 X , Mode B B :s i-'X,^£C?3 

B^yzi-dii^fsntre propter Jbnili» triangnU EAFyB^V^ ^ erit 
b F 3 bdx ^ qnadaQ» iv B GJhe b %ydat fpatiinm B b gG 3 

3abxdx t abx*dx t* b x» dx t *bx< dxf 

tk b X( dx df*(. [ * l ] Qs« ftrt» tfi^ differenti^ feriet 

t t t t C »)?•-*- 

feriet bac erit aqnalit fpatit ABG-, ^md tas^ftdtilSfima ia^ 
•ventioni adanafj^m eonfinat . 

Sed'&' Leitiitinatu fimiliter effemdoi 
tnr Qmadratnra. Efto enim axit Hyper- 
Mt GA ipfn reSa CA B , & ejut f«/r 
dem femitnanfvtrfnm' C A z: 0^ femife» 
csmdaritm •verb-G £ 3 i y&' ajiampto 
ifsenit fmtSc^ HyperM* GyOsqme ft^i- 
mo gy jangattsT' CG' diameter y. eifncj, 
froxima atinCg y & fnnSa.Gg [ qts* 
tm^ent erit '\feeante' nxem> in D , dnea* 
tnr ex D- ad QG ferfemticntarii. K Dy, 

& portio- tinea AT y. qna- eonainetnr h^er A' y if tangentenu 
[. p fit AT' ai C E- normalis he A\ fit zsXy erit CE ts, 

^ ^ ^ "y" =3 ^ ^ - 

^ ^ ^ ////«-«rw/r 3 ,|_xv-rx~x. t * J ] ?*•* 

rnm Jifferentialinm' qnaAatomnr fnmmni dabit lineola- G g qnO'‘ 

iratam , ana proinde lineola erit 

x-tx* - ixx 

i*6 \ftu pofittt quantitate^ tk^ti x x t >■ t t » * 3 c „ 

erit 






54 Pars Altera ' 

nit G g =3 ~ Vxx ’ ^ » ffopter Ungent h 

HjfpirMd froprnto4cmy rs ^ ^ "[ * *y ] froftcr JtmtliA 

tri»mgMl» CO EyC D trtt K. D eqnalis 
aax— 2ax3 

I j-xxVaax^t^^tzaaxx 

erit M g' ([ 'arcus circali , 'centro 
C , intervallo C g dejaiftat ) s ? ' 

2 ad x ; ' 

V a a x4 t a a t 2 a a X X t '4 X K 

lo] Q»f quantitas Mg dtsda ia CG dat dufdum triaugali' 

CGg, quod proinde triangulum '^it — ^ [ * * * \h^ 

r3adxtaxxdxtax<dx fax<*dx &c, cujus feriei edm- 

fit iutegrale a x t 1 25* \ ^ Sic.(* 12 ) fequetur^banc^ 

feriem aquari fellori CGji, prorfus ut Leibait^ius cit. loco** 
Idemque prepertionaliter Circulo , ^ Ellipfi appHcahitur\ ' ■ 

Debet igitur uecejfarii tua ingeaiofa inwntto cum itt , qua 
D. Leibnits^ius oftemdit y coinciderty nec miti amplius dubtuttL., 
erit y quin 'vejlrum utriufque mentem fim ajjequutusy quas itu 
Veritatem unanimiter confpirare tandem deprehendi . 

Te Vir Cl. &c. 

• ‘ - I 

NOTM IN PROCEDENTEM EPISTOLAM. 

N e iterum cogamur fra^iones repetere cum nimio Ty- 
pographi incommodo , illas fubinde fignificabimus 
per alterirmos adnexos, itauc quilibet afterirmus cum nu- 
mero 
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tnero conjunfio denotet, vel feriem, vel finipliceni fra> 
itionem, quz immediati przcedit fitnilem adeiirmum ia« 
Epiftolz testu. I. 

(* t) Quoniam videlicet feries bzc duda in t. prodU> 
cit feipfam , dudta ver6 in •— dat >-abx* dx-^ ab xi dx 
» abx* dx &c. ‘ubi omnes termini didunt fingulos prioris 
feriei, integro fblilm remanente abxdx numeratore fradio* 
nis illius, cui hzc feries io Epiftola xqualis alTeritur. Vi- 
de Mofira Hageaiana Theoremata caf 10. . 

Differentia entra cujufvis poteftatis indeterminate» 
eft eadem poteftas du6fa in fuum exponentem , & una ejus 
dimenflone differentiata, quantitatibus conflantibus , qui- 
bas afficitur, invariatis , quippe quarum-nulla eft differen- 
tia nt oftrnfum eft in Traiiata de Infinit, It^nitor. in Schola 
V: itaque differentiando hanc feriem prodit illa prae- 
cedens abxdx f abxxdx i abxi dx &c. 

■ [*}] Sit enim integra diameter tranfverfa ACH, & 
tangens-GO produda occurrat U.L tangenti- oppofitacHy- 
perbolr in L ; erit per 41. j. Conic. T A in HL s quarte par- 
ti figure, feu quadrato fecunde femidiametri CF, nempe 
zi 1] unde cum AT fit =:», erit HL=: t divifz per xi 
itaque t —xx erit HL in AT minias AT quadrato, feu 
H Lth AT in AT ; & i fxx erit HLinATfAT qua- 
drato , feu-HL f aT in AT 5 quare 1 — . i '\xx : : 

HL - AT.HLtAT::;HD-DA.HDtDA ::A-G 
f CD-D A.HA;:iCD. 2CA:;CD. CA;:CA .CE 
I 37. r. Conh. ] « . CE zqualem bradioni- propoGte. 

[’*4}Quia proportionalium E C,.ArC,DC etiam diffe- 
renti» funr proportionales , erit E A . DA :: £C . AC, 
velC H<,& componendo,- ac convertendo,- A D-. DE: r 
CH . H E a.a-\[* i quod inftituta divifione per 
& multiplicatione per i — arar dat 1 •— ar». i — atr-tafxt a 
.*: 1 — arae. Xi cum ergo in eadem ratione AD. D£ fit AT 
feu X ad EG , erit hzc fradioni propofitz. 
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( * Cuiufvis-enim fraftionis di£fereatu eft fadum ex 
«lenomitutore in dtt£eientiam numeratoris , minus fadto 
ex numeratore in differentiam denonunatoris utroque^ 
divifo-per denomiiiatorisquadrat&; puta differentia ipfius 

« mda — mim _ , ^ „ 

»B " nri^ Jtaquc differentia ipGus t* 4 ] ~ aggtegato 

idx~-* %xxix'\ 4 xxix ( nempe a dx ^ ixxdx ) divilb 
per quadratum refidui ex i ~ xx , ut denotat fradio hic 
aOignata; quemadmodum & fupra ipfins ( * i) differen- 
tiate pofi tum ett quod refultat es diviGone ^^xdx per i 
f — 2 XX , quia i»xdx>-' 2 axi dx'f 2axi d » -f laxd m 

7:2 \ a » d X. 

• Quadratum enim fradionis pofitz in Epiftola» 

pauI6 p<}it {* i) 16 aaxxdx^ divilb per quadratura.» 
ipCuis i'\x*’-' 2xx,& quadratum alterius fradionis,qu« 
in Epillola adducitur paul6 poft f * 4 ) eft trinomium 4 dx*‘ 
t4X't dx’’ t S xjrdx^diviium per quadratum ejufdem.» 

— 2 xx^adebque utrumque =5 polynomio idaaxxdx*- 
1 4 dx^ 1 4 *^ t Sxxdx*’ , cujus radix eft qux hk af- 

hgnatur . 

{*?) Vifum eft enim tum. 3. elTexxf 1 ad x xx, ut 
C A. idcft a , ad C D , quz proptereli erit , ut hk noutur. 
(* 8) Nam CG eft radix quadratorum CE,& G£,ideft 
3 ) , & (*^4) ergo CG ,zqualis radici polynomii sax* 
t xaaxx 1 4«« divifx per 1 — xx,eftad OE(*4)y ut'^ 
CD [*7] ad DJiT zqualem fiadioni propofitz. 

(*9) Etenim DA=sCA^CDsa-*(*7) ^axx-fa 
^aiaxx divifis per binomium aat < ,ieuc:2«aa per 
idem binomium ^vifo > eft autem CO: 3 [* 7 ]adCA 
aa, ut ipla DA ad AE, qux ideb prodit laxx divi- 
fnm per i^-^xx^ undfc tota DE fit fummaex laxx divi- 
fo per arx 1 1, & ex eodem divifo per 1 — xx; quod re> 
Jinquit 4axx divifum per i«~x 4 ; Jam, nt differentia CE 
;=;fradioni, qux in Epiftola fubjungitur poft (* g) ad 

Cg 
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Cgzi ieJxdivi(o per quadratum ipCus i — Jf4f,ita DE, 
=3 fracUoni nuper invent*, ad DG=: (♦ 9), ut proponitur. 

(♦ io)Ob proportionales G D. DJC M,fit[ * 9 J 
ad zax—t ao-Af) divifos per fa3um es binomia i fxx in 
radice polynomiiaajr^ j; aafzaaxx 
1 4 arx, ut ici/ac divifus'per quadra- ^ 
tum ipfius 1 — XX ad aggregatum.» 

z a x* Jx — zaxxdx 
%zax^ dx divifum per predufhim es 
polynomio i -• xx — x4 f radi- 

cem polynomii aax* t a «t laaxx 
t> 4 X X , quz fradio evadit tandem s 
(* IO ) dividendo numeratorem per^ 

l •— XX— x 4 1 

( * 1 1 ) Quippe cx diais jwrw. 8 . C G = radici poly noma 
fl«x 4 t *««xxt4xx divifz per 1 — xx , tjuxauSa 
in dat pra reaangulo duplum propofitx fratti^ia, 

cujus ade6 dimidium triangulum.' elementare CGg eide» 

fraaioni adaquatur. . «• 1 

(■♦12) Hxc reduftio in'infimtam fericm^ trianguli el^ 

mentaris ,ejufque int^ratio pro valoreSeaoris-Hy^rbtv 

lici, patet ex jam notatis in umili tid ntm. C^are 

manifefla funt omnia Viri Clariflimi Pronunciata: Qujr 
tamen nolim pro Viris in Geometrix adyta- jam admiuis,. 
fedproTyronibus tantClm notata elTe » itaque. 

Qui fatis hac novit^ sse Jtbi dsSa fsstrt'. 

Quamquam adhuc longfe pluribus dicendum efle vereor: 
Qui sseque fic ca fiunt , non J^i diHa fnttnt . 

O N I T D M . 

D Um nuper Florentia tranliremjPiras reditiwus, apud 
Celeberrimum Magltabechium Afta Eruditorum Li- 
pfia anni 1708. curfim videre licuit , m quibus novanu» 

H Analy- 
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Analyticarum operationum eapreffionetn ,typographis roa* 
gis commodam, ab llluftri Leibnitzio propofttam , ufur- 
pati animadverti , cum voto ,ut Ceomctrx omnes in ea< 
dem figna confeotire velint. Idem & mihi propofuerat 
ipfe Leibnitzius , -dodiflhnis litteris fuis dartis Hanoverc 
21. Julii i703.qiHbusOpufcuIum hoc noftrum tetragonif* 
micum commendabat} fed non aufus fiim ad praxim de> 
ducere , ne tam frequens lignorum mutatio confulionem 
pareret i nunc autem , cOm eadem Leibnitziana figna re- 
cepta apud Germanos videam , nihil vetabit , quominus 
eorum ufum & apud Italos primus ipie promoveam . 

Itaque pro vinculo conjungente aliquod polynomium, 
parentheum deinceps apponam} pro ugno divifionis,duo 
punda adhibebo, quibus dillinguetur numerator It deno- 
minatore fradionis ; pro mukiplicatioais indice, inter duo 
diftinda membra concienda , unum comma apponetur , 
niG Gmplex illorum juxtapoGtio id fatis expre^rt . 

Exempli caufa denotabit a diviAim per h; unde^ 
etiam c : e zzf:g indicabit fradionem ex e divifo per e zqua- 
rr ffadioni ex f diviib per gi Gve etiam [ quod squalitas 
fradiomim poj^ ] ede c adr, ut / ad g; unde f^pe nos 
alio indigebimus Ggnoproportionalicatis, cdm idem infer- 
vire poffit ad lequalicatem Fationum indicandam,quod ab- 
folutaromquantitatom squalitatem referre jam folet.Rur- 
fus ubi inveneris xx :(afv)* , intelliges xx divifum per 
quadratum totius complexi « f x ; item [la — x]»— atac]: 
( za-^x}*' GgniGcabicootnplexG ex quadrato ipfius za--jr, 
& ex — XX dividendum per quadratum complexi ex 2 a — x} 
Similiterque x‘'^ denotabit ipGus x talem potcGateni , 
quam indicat unitas divifa per f ; eademqiie ratione.* 
(atxj"-" exprimet complexi afx talem poteftatem , qua- 
lem refert m divifum per *». Pariter V(aafxxJ liabit pro 
radice emenda ex bioomio aafxx . Quoties occurret 
re indicabit ad qoantiMtem ce addi debere faduin 

ex/ 
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ex/in complexuiD fi totum rrf/ multipli- 
candum fuiOecper^t^, fcnpfifTem [ h J. Ut 

mulcipliceruK vet6 A in fa^um ex f diii^ io radicem 
0M'\ttry fcribetur , (efr), Sic femper ad 

ad indicandum fadura ex piucibm quantitatibus invicea 
multiplicatis y commate intccfingularracndirapofico^res ex- 
pedietur .* excipio numeros y. ia- quibus oniltipbcacio de^ 
more indicabitur infertis pun&is , ut x. j. 4. ugmficat £a- 
dum ex his tribus invicem dudis^ nempe 14. Tandem ubi 
occurrent feries plurium fradionum, aut illas more folito 
interpofitis lineis indicabo, necenim Ipatia typorum vaU 
deturbabunt, fi extra textum litterarum in unn fcrie to- 
tam aliquam lineam occupante difponantur » vel fi ipias 
Idbaitxiaao modo confignarebbuerit,pandii cum comma- 
ttmtxpomam fingulis , ad eas diftinguendas 7 ut f » 
fst": mi i0/^ : f f^ficabit ftadioncm ex ijT divi- 
fo pes r, cum alia fnidione ex ar** divifo pera ,cumalia 
nirfus in qua 4^ dividitur per / && 

TROrOSlTIO^ XVL 

I Dem cmfenfmt atm C/. Ltilmh^im brrviit , & m m uU mtiks 
profomtmr^ 

S int eadctTL», 
qux in pri 
mo S. Ingeniofif- 
fiinz Epiflolzfu- 
peritis addndz , 
nifi qu6d fuppo- 
nendus eft C A 
fedionisaxis :=r, 

ALver6,aucAI 
tangentis poitio vertici & afymptotis interpofita (qu* & 

H z zqua- 
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aequatur femiaxi conjugato/rr i. x. coiiic.)tlko =3 t ,ade6> 
que A £ noa jam pro unitate computetur , fed fit « ( uti 
&CE illi in hoccafu squalis) fiet jam bW zsbdx: aditem 
HG ( ut-ex fimplici linearum proportiona* 

litate patet ) itaque fpatiolum GgbH = »hdx :{a—> x) 
ideft =3 hdx^ -j- tx dx:ai ^bx xdx : dx:tfi &c. 

cujus Int^rale, nempe fpatium = 

•\ixi : ^aa-y ^bx* : nai &c. ut habet quadratura It nobis 
fuperiOs tradita. 

Vetiim obpro> 
portionales IC: 

CA =1A: AF 
it»eBiro [ ptopter trian 
du^nfi gulum CAI rC‘ 
furi, licei^anoulum fimile 

,rima«. ipu C A F ) eft 
: i . b:zx[ 

1 a , quo valore 
loco Kubftituto in quantitate abdx:[-a -* x] defgnante, ex 
didis, fpatiolCi elementa re G^AH, evadet hoc fpatiolQ = cdx ; 
(24 — 2 <^),& multiplicando tam numeratori, quam denomi- 
natoremper x ,mox denorainatori addendox’x~ jrjir(quod 
non variat valore, ci&m fit— o) fiet iacdx:[ 4««— /^ax x 
■fxx — xx] Ceu 2acdx:(2M—'x)^^xx) trdido fpatiolo. 

Ci)m fit autem K L parallela C K fer 44. 3. Conic. uc L A 
ad AO, Ita /f G ad GO, vel IQ_ad QO, & fumma an- 
tecedentium LAt I Q ad fummam confequentium A Q, 
feu ob parallelas, LMfCH ad HM nempe xa — xad : 
LA, ideft i, ad A O — x: [ x4-< x] quam vocemus r i er- 
go ipfius t differentia dt — iadx\[a’— xy- ejufque qua 
deatumf# — XX :[ li» — x P ,& i— f/ tr[ 2 «— .v — x .v,’^ 
( za — x)» , & e dtzs 2c«</x:f2« — x)», & demumj 
c / e] zr 2c«</x;f2« — x)» — xx) — fpatiolo 

GHbgy quod refolvendo de more in feriem infinitam, 

p:o- 
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prodit eit\cttdt\tt>> dtSic. cujus integrale jaro 

«ritf/itf#* : 3 jff#’ ; 7 &C. prorfus ut Clariffimus 

Leibnitzius determinavit , xquale fpatio AMHG , fivo 
fcdori hyperbolico ACG , cui illud xquatur, bb nian« 
^la C H G , C M A xquaha commuoe ablatum H RC, 
ac utrique additum /patium A R G.‘ Pate|t’ ijitur aoftra-> 
rum fpecuiationum confenfus cum profundiffimis Summi 
illius, & Incomparabilis Geometre ct^itatis , ^iiamqulim' 
haud putarim per tot ambages ipfum proceffifle,' fed lom 
g^ fimpliciori demonftratione [ illi fort^ afiini^, quam prq’ 
Circulari, & Elliptico fedore frof. 9. jam dedimus ] in^ 
Veritatis hujus cognitionem venifle. ‘ ■ 


S C H O L I O N. 


<■ 


S imile qmid de Hyfer- 
Mm Cl. HtigettiKS 
frofofmst in diatriba de 
caufa gravitatis j ftif- 
fonens enim D AB by 
ferbolam aqotlaterSyCH- 
jks femiaxts C A , nfym 
ftetiSCy CV^ JnRaqme 
tangente AV— AC c: i , 
ac jt/nllo quovis alie ra- 
mo C B ,fecaute A V in 
K ,yf AYi. vocetur a ( quf 
ertt mtnor unitate ) fiet feSor AC B ad triangulum- ACV ,ut 
feries a > t *3 : 3 ifat ; 5 it a’ : 7 <>d 1 . Qapd ipfum de in- 

fcnpto quadrato AGCF ^ eidem triangule CAV aquali y& de feg- 
mento AGUB y vel AFV B binis ad afympteton ordinatis in- 
ter je 8 o [ nam alterutrum eidem feSori AC B aquatur ex diBis 
in TraS. de Infin. lemro, 1 . Epiftol* Geomett. ] inteUigendum 
Pariter voluit i Nee admodum diverfa efl demos^ratio 

MO. 
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W O N ITUM. 


. . i . 


. I . 


^ Bfolvtam vid«^ Mi Leftor, Hyperbolsc per infioitas^ 
paca^K^s Qpadratttrnn & eitra cu^slibet dubii 
aifcriflira.iana po6nrn ^^oflieQfd eju» cora. Leibaitzhuiis fpc- 
rakaiooibus con/eofu > Ad raetbodi tamen coafinnationem 
lubdereplKct aliquot aJioude nota ad Hypeibolx nien» 
furem pertioeotia^ qua 'ex noftria'hilce Pr<^>oficionibus 
fpoate £ua profluunt. £xempli caula. 

F Ro p as IT i a XVII. 

O Uodliiet HyferMtcum ffniSm» LC MA B By Hy^boU , 
& Afymftoto infinite froJnSit interieChun , efl mngnitH- 
dinit nbfolnti iffimiu . 

O Uia enim in hoc ca. q 
fu idem parallelo, 
graramum M A D C cir- 
cumferibitur , & triangu- 
loCAO,&trilineispara> . 
boIicisCHAD,CIAD&c. 
vkyjurufrtp. 14-fpa-M 
tium Hyjperboficum ia.“ 
titulo deugnatum squale 
inferipto parallelogram. 
inofemel integri accepu), 

uni cum i : i j : j ,* rra > i : t v » : ^ ’ 7 ^ 8 &c. 

ejufdem. Venim omnes hx fradiones, quibus unitas per 
fingulos numeros denominatur, xquales funt inHnitisuni. 
talibus ( nam tres primx fuperant unitatem , & novem fe- 
quente* adhuc aliam unitatem excedunt, & 27. deinceps 
altera unitate rurGis fua£majores,‘& 8 l Cuccedentes fimili. 

ter 
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ter plafqu^m aliam unitatem conficiunt, atque' ita porrt) 
fumptz juKt^ialciores potcfiates ternarii, ut obfervat V.Cl. 
Petrus Mengolus BoaonicDfisr«^r^.//^rf ir Qtuidrat. Aritb. ) 
etgo&illud rpattum Hypeibolicum longitudine infinitum 
srquivalebit infinitis numero paralldogrammis iofcriptis , 
ade6que abfolut^ magnitudinis erit infinitz, ut dudunru* 
alii demonfiraruot , & nos ipli ofiendimus iu Hagniunit 
eaf. 8. n. ii. Quod erat &c. 

COROLL Spatia infinita ejufdem gradus, quantumlibcc 
finita quantitate differant, funt invicem «qualia pnt^,'^a- 
tiuo)LCMAB,& fpatiuro LCFB ,utraque ad partes BLin- 
finita , funt exadilTimi «qualia, lic^t primum videatur fti> 
perare fecundum fpatio M A B F. Hoc quidem fiuis per6 
notum cft intelligentibus quid fit Infinitum , neque id uK 
lara apud Geomdras dubitationis umbram fiifcipere po« 
teft ,quum fciant, finiti ad infinitum nullann ratio- 
nem , proindeque non crefcere pofTe infinitum ex folius 
additione finiti , quemadmodilim neque crefcit linea ad 
unius punifti incrementum 5 & generaliter, quantitates , 
quarum differentia infinitb exigua eft , femper ^ Geome- 
tris, & Analyltis aequales cenferi, ut przfertim videre eft 
apud Thomam Cevam in eliganti Opufculo iit Parah. ai 
mod. elltpf. (onfii. & apud Holpitahum . 

Quia tamen Philofophorum nonnulli id in dubium voca- 
re aufi funt, cx fuis dumtaxat przjudictis , crafibque lo- 
quendi , & zihmandi modo rem metientes, non gravabor 
id exa&a demonftratione in hunc modum fiabilire. 

Ofienfum eft has fropof. infinitum fpatium LC M A B 
xquari parallelogrammo M ACD, ejufdemque femiCB,& 
trienti, & quadranti , caeterirque paitibus per fingulosiftt-i 
meros denominatis; eodem autem ratiocinio confiat, -8l 
fpatium infinitum L CF B zquari parellelogrammoP B L C, 
cum ejus femifie , triente , quadrante , fimilibufque parti- 
bus deiiKeps aflignabilibus ;iuiKque integra parallelogram- 

ma 
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ma MAI>C, FBLC per ti.' t. Coitic. invicena scqualia^ 
ade6que etiam utriufque rcmiiTes , trientes, quadrantes ,& 
quotlibet tfmiles partes perpetu6 zquantuxj ergo & ipfa< 
tnHnita fpatia przdida , lic^t Bnita magnitudine M A B E 
differre invicem videantur , exa6t^ zqualia nihiloovinus 
erunt^Quod fuerat demonftrandum. 

J C H O i / Q N. 

I Mb , nedum infinUnmagrutudims te^Hole! cenfendn funt 
fimta quantitate femet excedunt y. fed quandoque etiamfi ex~ 
eeffu ahfolute infinito- fe invicem fuperenty pofiunt: nihilominus 
aquales, manere , eunt- fcHicet integra, magnitudines - , qna com- 
parantur , non fuerint i» eodem genere Infinitatis cum- faa dif- 
ferentia , fed in ordine altiori , ut patere potefi ex aliitt diliis 
in Tcad. de InBnit.. Infinitor. prop. 3.. CoroU. a. 

R o p as LT 10 xvm. 

S Patia V'Q^ M-4, A \TF B ^ ordinatis proportiooalihus V CX, 
A My F B ( fi-ve cou tinnis yfi-Tse di f cretu ) iaterieAa yfunt 
invicem aqualta-. 

E Tenira proportionar- 
les erunt pariter di>. 
ftantiz i centro QC, MC, 

F C , adebque eadem pars 
erit paralleIogrammum_t 
VQM^ipfius VQCS, 
qu£ FEAMipfiusMADt^ 
nec non eadem pars tri> 
angulu P K, V ipfius VSC, 
quz GEA ipfiusACO;. 
fant autem tum integra parallelogramma ^ tum inwgra*» 

‘ triW 
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triangula VSC, A DG intci fe zqualia fer ii, i. Conte, 
ergo & eorum portiones (imiles V Q_M K,& A EFM,nec- 
non V /f P, & A EG invicem funt zquales. fimiliteroften- 
deretur, reliqua tnlinca pataboiica ,quz utrique fegmen* 
to correfponderent,fa£la utrobique defcriptione , quam_f 
frof. 14. fieri imperavimus , effe pariter invicem zqualia, 
quippe eadem pars integrorum ejufdem nominis trilineo* 
lum , parallelogrammis VSCQ., ADCM inferiptorum , 
qHz,non minus ac ipfa parallelogramma, invicem zquan- 
turi zqualis igitur femper erit infinita feries exprimens, 
juxtk frof. le^.ejufqtte corollaria, valorem , feu quantitatem 
utriusvis fcgraemi hyperbolici VQMA, A MFB , quz 
proptere^ hac etiam methodo zqualia olienduntur , non 
minds qulim id geometrici fadum fuerit , tum k Gregorio 
^ S. Vine, aliifque , tum k nobis ipfis in Hugentanit eaf. 
6 . a. a. & in Efiji. Gtom. ‘TraB. dc Infintt. lemm. 3. <Sr 4. 
Qyod erat &c. 

COROLL. I. Hinc facile fuerit datum quodvis Hyper- 
bolicum fpatium io data ratione fecare, puti in ratione, 
quam habet m ad i,fumptis inter extremas ordinatas da« 
tum fpatium claudentes tot mediis proportionalibus, quot 
cxpriiBit »a — I ) erit quippe ratio primz ordinatarum ad 
primam mediarum affumptarum tam fubmultiplicata ra- 
tionis extremarum ordinatarum ,quim multiplex fuerit w 
unitatis, adebque prima ordinatarum cum prima media- 
rum intercipient hyperbolicum fpatium ::: i : w totius pro- 
pofiti , ut oftendimus in Hngentanis caf. 6 . n. 3. 

COROLL. II. Undfe etiam conftat , quomodo fpatiiy 
eadem Hyperbolica fint velut Loganthmi rationis ordi- 
natarum , five diftantiarum k centro, ut idem Gregorius 
kS. Vincentio primus animadvertit , & ex iis, quz dcj 
Hypetbolz ad Logifiicam , feu Logarithmicam relatione^ 
demonftravimus tn Hngenian. eaf. 6 . ». 4. & caf. 1 3. ». 8. col- 
ligi poteft, ueenon loe. eit. dt Infinit. lemr». 6 . oftenfum eft. 

I tSCO- 
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SCHOLION. 

H SLe fatis ad methodi , qua in hajat Qaadratara demott- 
firatione afut fam , illufirattoHem , & confirmationem al- 
lata arbitror. Nunc quia fub finetn Capitis i j. Hugeniano- 
rudl aliam mechanice expeditijpmam Hyperhola Quadraturam., 
!X Jimfltci TraBoria deduilam frofofuiffe me memini , quamde 
Leibnit^iut h fe daium inventam teilatus efl in Efijloltt ad me 
datis , de quibus fupra pag. 19 , & 58 , illius veritatem hoc loce 
demonflrare non incongruum fuerit , imb ad Argumenti , quod 
frx manibus habemus ^complementum ita pertinere putaverim , ut 
interfit plurtmUy ne c ater as inter hac de re fpeculationes bac minimi 
contemnenda dejideretur . Pramittenda funt autem fequentia . 

PROPOSITIO XIX. ' 

F ' Sto Hyperhota A B , cujus cen- 
j, trum Dy axis tranfverjut M 
femiaxit fecundus priori conjugatus 
PK . , pojitaque in axe primario ipf a 
P E aquali £> K , per polum E , in- 
ter^lliy P A Concboit defcnhatur 
Nicomedea A H^cujus regula DK, 
d?* ramus quilibet E C H regulam., 
fecet in C , unde primo axi paral- 
lela C R occurrat Hyperbola in B , 
ramo autem E H parallela ex cen- 
tro DI occurat verticis tangenti AI 
in punBo I. 

Dico ipfam DI e^e aqualem C B. 

O Rdinata enim BL , erit ejus, vel xqualis CD, qua- 
dratura ad reftangulum M L A ut redum figurx la<- 

tus 
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tus ad tranfverfum { tx ji. i. Cottie.) fjve ut fecundx fe- 
tnidiametri D/f, vel DE quadratum ad quadratum DA, 
ergo permutando, D C quadratum ad quadratum DE, ut 
redangulum M L A ad quadratum D A , & componendo, 
quadratum ECad quadratum ED,ut quadratum LDad 
quadratum DA ; fed , ob limilitudinem triangulorum_> 
£ C D , D 1 A , ita ed etiam quadratum D I ad idem qua- 
dratum DA , ergo D L, aut C£ zquatur DI. Quod 
erat demondrandum &c. 

FROFOSITIO XX. 

I lfJetH fo/itis oriinetHr i» Coneboide HG regulf fartllelg^ 
iffam L B Jteans tu Py & D i in F y jnngatnrqne C£. 
Dteo bane fore tangentem Hyferhols in funtio B . 

R Adio DA circulus AN deferibatur ,qui tranfibit om- 
nino per pundum F,cum fit , obConchoidem , C H 
zqualis D A ,in parallelogrammo autem DCHF ipfi CH 
fit rurfus aequalis DFj erit ergo ID ad DF ( nempe LD 
ex frof. praeed. ipG xqualis ad D A) ut D A ad DC squa- 
li redangulum L D C zquabitur quadrato DA, & per 
Corell. prop. 57. i. Conic. linea BG erit tangens. Quod 
erat demondrandum &c. 

COROLL. I. Hinc omnis ordinata hyperbolz LB squa- 
lis eft portioni ordinatz Conchoidis F H , inter Concho- 
idem ipfam AH, & arcum A F infcripti quadrantis intec- 
;edz , mod6 hzc , produda ad aaem in G , incidat ia., 
occurfum tangentis B G cum eodem axe , quippe in pa- 
rallelogrammo DCHF ed HF zqualis DC, adebque & 
ipfi BL. 

COROLL. II. Pun6Ia autem P , quibus exdem Concho- 
idis ordinatz occurrunt axi parallelis B C , funt ad cur- 
vam AP/ Hyperbolz correlatam,juxtIi deferiptionem da- 

1 2 tam 


Digitized by Googie ' 


68 Pars Altera 

tam in Hugeniantt cap. 8. «. z. c(im fit B P zqualis fub- 
tangeati LG . 

PROPOSITIO XXL ' 

A • 

S Tantihns prttniljit: Dico ^ ffatiam Concboidale P AH, arc» 
A F , c«rva AH,& ordinat n portione F H cireamferiptam , 
dnplnm ejfe trtUnei Hjperhohci G B A , per tangenUm G B , 
earvam A B , & axis fegmentar» A G determinati . 

C Um linea F H fit ubique zqualis B L, feu G P , erit 
fpatium Conchoidale A F H zquale portioni Corre- 
latz G P A j fed,ex di^is ad finem nam. i. Capitis 8. Huge- 
tuanianomm, ^oxt\o illa correlatz dupla efi trtlinei G B A , 
ergo & fpatium A F H ejufdem trilinei eft duplum . Quod 
erat demonllrandum &c 


PROPOSITIO XXIf. 


H 


Tper holam fimplicis ope Tra 
ilorta quadrare. 


S it Hyperbolx portio V A B 
quadranda ,vel quod ebdcm 
redit , trilineum G V A B, dua- 
bus tangentibus , & hyperbolzl^ 
curva V AB comprehenfum,fit q 
in re<EIiIineum fpatium expediti 
commucandu .Concipiantur om- 
nia in horizontali plano jacere, 
&fumptofuniculoOA,ponde- 
re in extremo A appofito, quod 
fobjeftum planum premat, alte- 
rum extremum D iecus axem fecundum DRd trahatur, 

quo- 
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quoulque funis D A tranfiene in J a ^ & pondus A tra* 
hentis direflionem fequens fuerit perdudlum in li , fecans 
lineam GQ fecundo axi parallelam in ipfopun£loa) tunc 
enim redangulum ex femiaxe fecundo DK ^ feu O E ia^ 
C« zquabitur trilineo G V AB, quo proptere^ detraffo 
ex triangulo V G B , innotefcet Hyperbolicum fpatium-t 
VAB. . . 

Detno^ratio. Funis DA, feu dg fempereft tangens cur- 
vz Tiadoriz A « defcriptz ^ pondere ejus diredionenL» 
ubivis fequente , igitur tum radius quadrantis OF, tum 
ramus Conchoidis E H , erit ubique parallelus tangenti 
«^Tradoriz f linez enim zquales, inter eafdem paralie* 
las ad eafdem partes inclinatz , funt parker parallelz ) 
itaque tum Hgurz R O A « eft correlatus quadrans D A F M, 
tum ipfi O E A a ( duda E O axi fecundo parallela , ezten* 
fifque gRy gdj quoufque ipfam fecent in O , T) correla* 
tum eft fegmentum Conchoidale E A H » itaque,^ Cap. 8. 
n. 3. Hggcgfgggrgm y ctit portio O E A « zqualis fegmento 
G3nchoidaliAGH,& portio ROA4 9qualisfegm6to circulari 
AGP) reliquum igitur re£tangulum OEDR, quod fub 
£D zquali femiaxi fecundo, & fub DR, vel G« conti* 
netur, zquabitur reGduo trilineo AFH > fed hoc y per prf» 
cedentem , duplum eft trilinei A G B , ideft zquatur trilineo 
V A B G ; ergo & didum rediangulum huic ipfi Trilineo 
Hyperbolico zquale erit. Quod fuerat demonftrandum . 

COROLL. Hinc manifeftum eft, ipfasGa Tradorizaxi 
parallelas proportionari trilmeis Conchoidalibus AFH, 
U. Hypeibolicis G A B fibi correfpondentibus. 

. SCHOLION. 

O Bnjium ejfet eandem metbodnm altis Coneboidam generibnt y 
ad diarum Correlatarum figuretram dimenfwum , extende» 
fe fmtli ratiocigio , {td ckn$ verear , m tUtra fines mihi eonftim 

tutos 
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tuTot hic Tra3at0t excurrat y id LeSonbas meit fro nmtc exe^ 
pendam relinquam : imb ex cemplunbas alut , ad Circuli , (jr 
Jijperhela 1 etragomjmum fpeSanttbut yduas dumtaxat fropojitio- 
ueSy Autarii loco y ad bjperbolam quadrandam conducentes fuhde^ 
re eoy tentus ero , ob fimsUtudinem , quam babesst cum bts y qua 
iii Scholioprop. 9 . pag 41 . demonjiravimus yud csrculumy fer 
rationem ex infinttss comfofitamy dimetiendum pertinentia , mt 
e^attas Bjperbola cum Circulo y & Eilipji mtltus iuuotejcat . 

■ .' ] FROFOSITJO XXIIL 

S it hyperbelicus fellor HIDAy cujut ud extrema fuuita da- 
Ha tangentet D £ y HC connensant iu K ; bifariam itaque 
fecahtur tomsexM ex eentru A fer K tt&a AKLT , qua fer 



•verticem Iportiouis HI It omuinA truujfiity ej"fq"e fultenfam 
HD bsfecabit (cx 30. i. Conic. ) SeSer autem HMIA fi- 

mtli- 


Digitized by Googie 


De HypcEbola . 7* 

uif liter htf artam fecetur reEla A L /W, fer concursum tangentium 
HL ^ IL tranfeunte, atque eadem mado reliquus feHor HMA 
btf artam fellut intelligatur y& Jic deinceps . 

Dtco ( duBa ai diametrum AH ordinata DO) fora trranm 
gulum A DO ai propojitmm feBorem HI D A in rattane eompom 
jita ex D A ad ACy & lA ai AKy & Md ad At, Mqm 
ita ex altarum femiiiametroram yraf^rotfeBaratbtfeeatttutmyron 

ttoudmt ad mterteptas inter eaatrum A y& taagentam HCsfoat. 
rationes componentes utique pojl aliquot biJteBtomet firme di^ew. 
aerant ia rationem a ftaiitatie /1. j-' . ... .1 

N Am A D O ad crfangulum A D H eft ut O A ad A H, 
vel D A ad A C ; item [ fi redz linez fubtendentes 
portiones H I , I O , nec non aliz k terminis ad vertices 
portionum reliquarum connexz fupponantur ) erit trian- 
gulum ADH ad quadrilmeum ADIH, ut medietas ad 
medietatem^ nempe ut H T A ad H 1 A triangulum [nam cOm 
D H k femidiametro A 1 fit bifsedla in T, erunt invicem zqua- 
lia,tum ADT, ATHjtumDlT, TIH^adeoque, & reliqua 
triangula DIA, HI A] videlicet, ut T A ad AI, five(y»jrr« 
37. 1. Conte. ) ut I A ad AK ; eodemque modo quadrili- 
neum A DI H ad fextilineum comprehenfum binis femi- 
diametris AD, A H, & quatuor fubtenfis ad vertices por- 
tionum I D , I H , erit ut quarta pars tmius ad quartam_i 
partem alterius, five ut triangulum MH A ad LHA, nempe 
ut M A ad A L:&fic Temperi ratio igitur trianguli A DO 
ad feftorem hy perbolicum H I D A , quz componitur ratio- 
nibusdidli trianguli ADOad triangulum ADH, & hujus 
ad quadrilineum A D 1 H , & ipfius quadrilinei ad Textili- 
neum przdiftuni ,& ficdeioccpsad alia multiJatera per ver- 
tices reliquarum portionum adTcripta,uTquedum in ipfum-' 
tret fc6loiem H 1 D A definant, componetur rationibus 
D A ad A C ;& 1 Aad A K,&l M A ad AL ,atque ita dein- 
ceps in infinitum . Quod erat .&c. 


FRO. 


.8 fi ' 
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PROPOSITIO KXIV. 


J lfitm foftii , hi(ecet!tur femiiiumetrortim fortiottes 

tmtereefi I tuter ihfutn; byfcrboltcam ^ & tturgentem 
ttt Hy uerttfc tp,'s d c , 1 k , ni I . »« fuiiSts E yF yG{ »d alte- 
fMtmfigur* farttm juh mmtt. tnlts Ititeris exfrefjiy ad eonfujto- 
Mtm •vitandam y jed ad eandem fortem conjlratiio etitcifiendaejl') 

nt fiat curva EFG . 

Dita Sedorem bjferMieam HI D Aefie ad triangulum AC H 



ratione eomfefita ex rationihat dj adJEy iA ^ AFy 
AadAGy& fie deintefs ex aliarum femidiametroru bijetan. 
tt um refidnos fedores y ad interceftat inter centrum A j & dtSam 
e urvarn E FG-. qua fari ter rationes comfonentes brevi ad aqua» 

Iit at em propemodum reducuntur • 

' Pro- 
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P Roducantm- fernidiametri AH, A M, AI, AD ador- 
pofitam hyperbolam SRQP, & jungantur SD ,SK, 
B C> eritque S D parallela AT bifariam lecanti diametm 
H S in A , & fubtenfam H D in T ( *. <. tiem. ) quare tri- 
angulum b K A zquatur A D K , & addito communi 
A/^B , vel AKH eiit triangulum quidem SKB s trian- 
gulo ADB ( vel ACH ea* Eutocio ai/43. i.ComV.) triangu- 
lum ver 6 S K H =3 quadrilatero A D A H > eft ergo A C H 
adADJTH,utSKBad SRH, nempe ut S B ad S H , 
Uve ut HA fABad 2 AH , vel quia BC eli parallela 
H D [ ob triangula B DC, B HC zqualia ex 1. 3. Co^rr. ] 
utDAfACad 2AD, hoc eft ,ut C P ad P D , vel fum- 
ptis dimidiis ( nam E A eft media arithmetica inter dA, 
r A , adeoque ejus duplum s O A t A r ) ut EA ad Ad. 
Eodem modo quadrilaterum A D K H ad quintilaterum 
A D N L H , tangentibus HL, LIN,ND,& femidiame- 
tris A D, A H comprehenfum , ent ut dimidium ad dimi- 
dium , fcilicet triangulum A K H ad quadrilaterum A I L Hj 
Naro ob balim H D bifariam fcdam inT,ATD=:ATH, 
&KDTsKHT, adeoque AKD s AKH =: dimidio 
A D K H j eodemque jure A H L oftenderetur dimidiunui 
AILH,&AIL( quod zquatur triangulo A 1 N , quia^ 
LI=: IN, utHTaTD) =3 dimidio A D N I , ideoque». 
A H L t A 1 L , nempe A I L H =3 dimidio totius A D N L Hj 
eft autem AKH ad AILH (;eadem ratione qua fupra ) 
utlAfAKad 2AI, five ut QJC ad Q.I , aut fumptis di- 
midiis ut FAad Ar,ergo in eadem ratione erit ADKH 
ad A D N L H j Quod fi rurfus comparetur A D N L H ad 
feptilaterum , quod fieret dudis adhuc tabentibus per 
vertices portionum HI , ID,oftendetur pariter fore illud 
ad hoc, ut LR ad RM, five ut G A ad Am ; atque ita_. 
femperj Triangulum igitur ACHad fefiorem ADIH, 
Ciim habeat rationem compofitam ex dido triangulo ad 

K qua- 


Digitized by Googie 


74 Pars Altera 

quadrilaterum ADKH, &exhocadquintiIater(i ADNLH, 
& ex hoc ad repcilaceruu fupra deGgnatutn, atque itapor* 
r6 , ufque ad ipfuna feftotem ^ in quem hxc multilatera 
delinunt, rationem habebit compoGtam exAE ad A^, 
& AFadAi,&AGad Am &c. & convercendo conGat 
ptopofitum. 



COROLL. I. Patet, feftorem hyperboUcum ADIH ad 
triangulum ACH habere etiam rationem compofitam ex 
DP ad PC, & lQ.ad QK, &MRad RL, aliorumqut> 
diametrorum, continui bifecantium reliquos fetores, ad 
interceptas inter tan^ntem HC , & oppoGtam hyperbo- 
lam S R QJ* : hoc enim in decurfu detnonftrationis often« 
fuia fuit. 

COROLL. II. Qpia triangulum A DO ad fedorem hy- 
perbohcum A DIHeft, tx fnf. sg. in compoGta ratione 
DA ad AC, & lA ad AK, & MA ad AL , &c idem 

vet6 
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V€t6 fedlor hyperboiicas ad triangulum A C H eft , ex bat 
prtp. in ratione compoGca cxi/AadA£,& eA adAF, 
& M A ad AG &c. nt ex aequali ratio triangulorum ADO^ 
ACH [ hoc eft duplicata O A ad AH ] compofita ex ra< 
tiombus ^A ad Ae^ & //A ad A E , nec non I A ad Ak, 
& f A ad A F j itemque exiwAad A/, &mAadAG; 
hoc eft rationibus quadrati </A ad redtangulum r AE, & 
quadrati / A ad redangulum kAF^ & quadrati i»A ad 
xe^angulum 7 AG &c. 

SCHOLION I. 


N Otari poteS , curvam £ FG , 4 ^ua bifecat fegmenta d c, 
i k , m 1 ex femxdiametrit intercepta inter tangentem , (b* 
cnrvam byperbolttam ^ ejle unam ex Cnncboidthas hyperboheit ^ de 
^Mfbns agit F. Nicetas Sot. Jefn in eleganttjpmo iraSatn dc^ 
LoneboitUbus , & Ctjlatdtbut exercit. i. parte 4. qaemadmo- 
dam Jimilet cnrva EFG tn figura fupertut addaila pag. 41. 
de dimenfione Ctrcnli , quaque, bifecat fimiles interceptas ex /e- 
mideametrit inter tangentem , dy penybertam circuli ( ut often- 
jum efl pag. 4j ) efl pariter Conebois circularis a Nt comede^ 
fmpefita } Unde liquet analogia inter prafentem Hyperbola ^ <b* 
illum Ctrcnli tetragonifmum ^ de quo fteo citato agebamus. 

, i 


SCHOLION II. 


S I ad axem HC ordinarentur tales applicata , qua ad abfeif. 

fas d punSo H forent tn rattemt feBoris A D IH' ad feBu» 
rem abfeifium per femidiametrum in eodem punBo cum applica- 
ta fecantem ipfam HC ( quomodo applicata m C effiet zi CH y 
& applicata in K zs dupla H K , applicata merb tn L zz qua* 
drupla H L atque ita femper , prout feblor A D l Hzz A H l D, 
fed idim zz 2 A HMIy necnon zz ^AHM &c. ) tunc foret H C 
ad ultimam applicatam ia punBo H , ut triangulum AC H ad 

K 2 felio- 
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feSorem ^perbolicum AD IH: ejfet enim ACU ni A HC ,»# 
CH si fibi squalem applicatam in C > tiemqne AC H ejfet ai 
quadrilaternm ADKH ( iaplam triangnli ^HK ex oftenfis 



in hac prop. ) nt CH ai applicatam in K iaplam K H; pa- 
riterque ACH foret ai mnltilaternm A D M LH qhadntplum 
[ nt Jnpra •vidimus ] trianguli AH L ^ ut ipfa CH ai applica^ 
tam in L , qns foret quadrupla LHj & fic femper continuata 
eonfrucltoise i unde ACH ad feSorem byperbolicum , in quem si- 
la multilatera defuunt ^ foret ut HCai applicatam in H^ quam 
ex diametro H A refecaret curva nuper iefcripta . Idem etianu. 
•valet in circulari feBore , faBa Jimilis curva conJlruBione ad 
punBa ejus tangentis : & bie quidem contingeret , isBam refeBam 
h curva Jic conjlmBay in punBo H ordinatam, aquari ipfimct 
arcui circulari HD ,in byperbola •verh aquaretur differentia data 
eiijufdam reBa linep , & arcus parabolica curva. Atque bic ejlo 
nojlra Dc Quadratura Circuli , & Hvperbolx Differtationit 
FINIS.' AP- 
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■'••i '- !■:).. , ?. C J. . -i 1 

De methodo yCurvat innumeras ^frafertimTarabolas, 

C5* Hyperbolas dimetiendi y ^ reBif^andi^ necnon 
Generali earundem exprejjtone e^alylica 
; per Seriem Inanitam, f - 
! . 

Micorum votis morem gerens lunc etiam qua- 
^ A ^ Icmcumque Meditatiunculam adiungo , lic^ 
^ i ab Argumento hujus Libri tantifper alienam , 
nili io rpeculationun limHitudine; ac demon- 
* ftrandi modo praecedentibus affini y connexio- 
nem nonnullam inquiras } Etfi autem quae nunc dicenda^ 
erunt pridem indicaveram tu Epift. Geom. ad P. ThomauL. 
Crvam Hageuiautt adnexa aum. ij. occafiooe redificationis 
Cycloid», quam hac ipfa methodo exhibui, innuique id 
geneiatim circa innumeras alias curvas ioftitui pof- 
fe , vifum tamen fuit fpecialiiis dodrinam illam 
applicare , & ad omnes Parabolas hic ex- < , 
tendere, ut faciliiis deinceps, tumhanc, 
tum alias paflim in nofttis operibus 
occurrentes methodos promove- 
re, ac particularibus exemplis 
illuhrare Tyronesaddifcant, 
ad Scientix hujus omnium 
Nobilifllmx , Jucun- 
di flimxque incre* 
mentum . 
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FROFOSITIO UNICA. 


S it cMrva ^dibet A D.B , reBi» IC A y i BZ^ ai hajt^ 
CB perptadteaiarjbtif iotcrcifta y & ex quibmUhct tjaf 
fattQis D , d aStt D E Hy d e h bafi fariter normaUbas , arc« 


iizM 

^ f V : i * L 0 


X z i ) 

rc? • 


if ^v(U‘-nljr 

b‘i (/ty tJy 




I ; 15 1 J :• "J i* ^ ■ i - ^ i • I*i*- 1 s.’. ! ’ 1* ( .i ^*t ' Y 

wia tatfffenttbue PDOpy fdg eattr exfteatai iferpntjifalares 
terminatit-y ftnatar »bilibvt EH 4 qaate$'F'G y'th aqualts fg, 
qaiafqae per poaBa h ^ ietermimita tranfeoi crnnut / M tu 
Dico y fpatimm *»roa I HhiyTeStfqae IC y CBy B 8 t«m. 
preiettfom aqttkri reBangalo hajtt C B in carma*» A D B7 ttem , 
portionem qaamUbet- IHEC-aqaar» reUanguto ex eademCBix 
aorrefpondentem aroiimA D'. - ; 

« ,.» 4 * - - i. y r f; J t' i 

I Ntelligatur corve portio D</ indefiniti parva , ut cum 
tangentts'ftn portiuncula Di/coinciderecenferipoflit, 
certi ut ab «qualitate propii^s abfint, quam pro qualibet 
aflignabili di0«cntia, & una pro altera indiferiminatira 
ufurpari queat ex eordh 4. prep. f. De Inanit itaque , ob 
parallelas proportionaliter fecatHes interceptas F G , C B , 
erit illa ad hanc, ut Di ad E e, redangulum igitur ex» 
tremarum H Ee zqoabitur re^ngulo mediarum CB in_. 
D ii Quod cdm ubilibet contingat , manifedum eft , om- 
nia redlangula , quz per indefinitam fedlionem bafis CB 
adferibi poliunt fpatio hHlCBS (cujufmodi unum eft 
* h (T t 2 ) 
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hf E t) quaeque ab ipfo difFerre poffunt minori difFereo» 
tia qualibet data y prout puodla D , i/, feu £ , ^ in infini. 
tCim proximiora accepta fuerint, xqualia efle reftangulo 
badsCB in omnes curvz portiunculas Di, atque ade6 
fpatiunr, curva IH/r, redifque&c. ut propofuimus. 

COROLL. I. Si punfium A fuerit vertex curvx,&AZ 
ejus tangens parallela, adebque aequalis bafi CB, utique 
& CI xquabitur CB ,eritque ICB4 quadratum , quod 
ad fpatiuro h H I C B 8 erit, ut baiis B Cad curvam A D B , 
redangulumque 1 C £ R ad fpatium correfpondens H I C £ 
erit, ut C£ , vel ordinau MD,ad arcum AD. Aliis 
defcribatur quadratum ipfius CB, quod fit CB 4 1 , & ea- 
dem fequentur. 

COROLL. II. Quoniam quadratum FG ad quadratum 
CB f vel HE, feu NC quadratum ad quadratum £R vel 
CI ) eR ut quadratum FD ad quadratum D M, erit di- 
videndo ( pofita aC xqualtCI)redanguIum«NI ad qua- 
dratum CI [ feu differentia quadratqrum.HE, R£ ad RE 
quadratum ] ut quadratum fubtangentia F M ad quadratfi 
ordinatx MD, quod , ut mox patebit, ad' naturam cur- 
vxl H h in fequentibus expediti determinandam aptiffitn^ 
conducere poteft. ( ! i . i 

COROLL. IU. Speciatira igitur fi A DB' fuerit Ciecdli 
quadrans, erit fpatium hH JkC B 8 duplum ipfioa,- &' por- 
tio quxvisIHEC dupla fedfcoris cortcfpondentis CD A^ 
re£fangula enim ex radio B C in curvam A D B , vel ejus 
arcum AD, qux fpatiis hHICB8,&lH£C refpe&iv^ 
xquantur, dupla funt ex Archimede ,■ vel ex Conii, i. »0« 
Jtr* Fnp. 16. ia VrvUiteie Tnblemata totius quadrantis , aut 
fedoris correfpoadencis. 

COROLL. IV.. In hac eadem hypothefi patet, ordina- 
tam E H xquari interceptx i centro',& tangente axis por- 
tioni C F , cOm fit enim F G ad C B, ut F D ad D M , fen 
nt FC ad CD, ob xqualitatera coiifequemium CB,CD, 

xqua- 


Digitized by Googie 



8o A ppendix T. 

aequalia erunt & antecedentia FG, FC, ip(i autem FG’ 
aequalis eft per conftru^ionem E H . Quare &c. 

COROLL. V. Notari etiam potelt, fpatium hHICBS 
tunc provenire idem cum fpatio figurz quadranti corre- 
latx , de quo m Hugemants cap. 8. «. 6 . loquti fumus , nec 
ab illo differre , nili varia linearum axi parallelarum ap« 
plicatiooe , ibi Icilicet ^ lingulis peripheriz pundis pen- 
dentium y bk dired^ ad correfpondentia bafis punda de- 
prelTarum , nam & redae ao{ $h figura loco cit. exhcbsta ) 
zquantur diftantiis centri ab occutfu tangentis cum axe, 
« hk oftenfz fum £H aquales FC. 



COROLL. VI. Spatium IHN duplum eft correfpon- 
dentis Trilinei FDA, nam & redangulum CEHN du- 

I llum eft trianguli FDC parem balim intra eafdem paral- 
elas habentis, 8z fpatium 1 HEC duplum eft , per eoroll. 
3, fedoris ADC, unde & reliduum IHN reliqui FDA 
pariter duplum erit . 

COROLL. VII. Im6 quacunque eifet curva AD 6, fi 
juxu CoroI/. 4. alia curva IHA ita illi refponderet, ut fem- 
per ordinata £ H elTet aqualis F C diftantia pundi fixi C 
ab occurfu tangentis cum axe , tum Corollarium III. tum VI. 
locum haberent , nam dudis ex indefinik proximo pun- 
do d tangente dfy & parallela ordinata dei^ quonianu» 
F/ differentia ipsarum FC interceptarum inter pundum-i 
fixum C, & occuifum tangentis, iempet aqualis erit H 2, 

vel 
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vdl N» differentix ordinatarum £H ipfis CF xqualium , 
rcAangulum »N H 2 duplum erit trianguli xqu^alci F/D ; 
quod ^m ubique eveniat^ palam eft, fpatium iHN du-'l 
pkmt fore fpatii F O A , fed & duplum reftangulum CEHN 
trianguli xqualem balim in eadem altitudine obtinentis 
C D Fj itaque & fpatiqm'1 H EC duplum erit fpatii ADQ 
CORObL. VJIL At fi curva A D B ( pofitis iis qux in^ 
propofitione ) fuerit Parabola quadratica , erit I H ii Hy. 
peibola ordinalia, cujus tranfverfum latus 4 I, redum ve> 
r6 tertia proportionalis poft al, & parametriim ejufdero* 
parabolx j nam quia femper FM eil dupla .A M, atque u£‘ 
A M ad M D , ita hxc ad parametrum, duplicando ratio> 
oes , fumptoque naultiplici primi antecedentis , & xqii5 
(ubmultiplici fecundi confequentis , erit FMq. ad M Dq. 
{\6t& fer Coroll. 2 . redangulum «NI ad quadratum iC) 
ut quadratum MD, vel N H ad quadratum femipaVame» 
tri, & permutando, redangulum 0 NI adquadratumN H , 
ut quadratum IC ad quadratum femiparametri , fivc ut 
4lad tertiam proportionalem pofial, & parametrum, 
qux efi nota proprietas Hypeibolx prxdidis lateribus de< 
(criptx per z i. 1 .. Conicorum. ‘ 

C0R01.L. IX.Qubd fi fupponatur elTe ADB parabola 
cubica , erit curva Hypeiboloides , cujus ordinata- 
rum quartx poteftates , feu biquadrata, proportionentur 
rc£langulis a N I , nam tunc F M eii tripla A M , atque ut 
fixe ad M D,’ ita quadratum M O ad quadratum parame- 
tri , adebque -A M quadratum ad quadratum M D , ut bi« 
quadratum M D ad biquadratum parametri & F M q. ad 
M Dq.' (feu /jN 1 ad IC q.) ut biquadratum MD vel NH 
'ad nonam partem l.iquadrati parametrii fimiliter,& con- 
vertendo, cfiendetur ICq. ad avi , ut nona pars biqua- 
drati parametri ad biquadratum » hi ex xquo igitur re- 
darguta dNl ,a»I proportionantur NH, hvbiquadratis. 
• COKOLL. X. Eodem ratiocinio oflendetur , cur vas I H h 

L fem- 
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femper e(Ie Hjperboloid^es aliorum graduum ^quoties^ADB 
fit aliqua ex ains infinitis parabolis ^ cuius- ordinatarunu» 
potefbces )i quolibet exponente m denotninatac proportio» 
nentur abfcilTarum potdlatibtis ab alio quolibet exponen- 
te m indicatis y erit enint femper AMxd MD» ut potcAas 
ipfuisMDad fimilent pacametri poteAatetn , 
adebque A M quadratum ad quadratum M O ^ ut potcAas 
(im— z « ) : » ipfius M O- ad umUeoi potcAatem paratae- 
tri i cOmque F M fit fetnper mim ipfius M A , erit F M qua- 
dratum ad quadratum M D ( nempr re&angulum «NLad 
quadratum 'tCJ ut potcAas ( zi»*« r«):» ipfius M D,vel 
N H y ad »n :m«i fimilis poteAatis pacametri » adebque oo< 
dinatarum Nti pQWAaeca (s«r—> ipfis cedasigulis 

a N 1 proportionales. fimitruatioaie-denooaArabuntttr ^quod 
eA , curvam I H h efie aliquam ex infinitis Hypeaboloidi- 
bus ad diametrum IC comparatis. 



COROLL. Xr. Notatu dignum efi,Hyperboloidcs ejuf. 
modi fpatium abfoluti quadrabile aliquando comprehen- 
dere tum Curvas. Patabolkas uxcelpondentesefTeabro- 
luti reflificabiles; certi tn parabola cubica fecundi ordi- 
nis , ubi m valet j , » valet i , unde ( z m — z « ) : «valet 
[ 6 -X 4 ] : z , ideA zquivalet unitati , rcAanguIa a N I , feu 
differentix quadratorum HE, &E^ erunt in ratione fim- 
pliciam linearum NH, feu IR^ide^ue curva IhtHfcon- 
cavitirte vcrsAs CB obvccfa >em portio quadam Para- 
bola 
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bol* quadratjcx, per ordinatam IG ii vertice obtruncata, 
ex notiflima hujus patabolz «atnra. 

COROLL. XII. Pariter ubi ordinatarum Parabolx ADB 
quihtK potefiaftes correrpooderent biquadroiis, Teu quar* 
tis poteftatibns abrcifsarum, vaior exponentis ordinatz ad 
Wy^vboloideiB HH efliet [ lo— <8 ]: 4, idcft i; quod 
indicat, redaoguia «Ni £or< in fubduplkata ratione or-< 
-dinatarom MH . ' Atque bocgenos J#yperbol«c jam ad menfu- 
r»M vocavit iltuliris Geometra Stephanos Oe Angelis al> 
tera parte Aii Oe Infinitis Spiralibus Invertis ,ilntinicirque 
Jfyperbolis Libelli .icAoI. 3. Fnpojlt/tfhf ^.^oiieadcnsteQum- 
gukm N 1 R H e(Te ad fpatium I H N , w quadraniun M A 
ad 1:5 quadrati NI, cnm 1:3 quadrati at I, .fc cum re- 
dangulo C 1 N [ quod confonat dimenfioni mox ea ailiis 
principiis afferendx Sebol. 1. exemfl. 2. ] quare & ejufmo« 
di parabola redliiicationero admittet. 

COROLL. XIII. Imd generacim emrociaci poteA, quo- 
ties dupla differentia exponentium w, » metitur ipfutn », 
verbi caufa per numerum jp, iemper curvam parabolicam 
ADB rcdlifican poffci entcaim ( im— la ) : n zz 1 : p 
adebque redangulaaNl in ratione erunt tam fubfnulii* 
plicata ordinatarum N H, qu^m fubmultiplex 1 :p unita- 
tis , ipfxque ordinatx proportionales erunt redangulo- 
. rum illorum poteAatibus ab exponente p indicatis , unde 
• .Angula membra poteAatis (jufmodi reftangulorum dodla 
in axem curvx NI, & diviia per numerum dimenOonutn 
cjufdem N I fingulismembrisprxdidtiscompeiencem, exhi- 
, bebunt notam quantitatem redis dumtaxat lineis dehai- 
tam , qux ad fpatium IHN datam -prorfus rationem ha- 
bebit) Id quod femper contingere patet, x]Uum 1» eA nu- 
merus impar, & a par proximi minor, <ut in -duobus prx- 
cedentibus Corollariis } nam tunc -w s=; «f 1 , adeoquo 
f 2»— 2»];»2=(2»t*"^ 2 a). -B =1,2:», & fi a numerus 
par ^ 2 / , At 2 ; a :=: 1 , ut fupra diximus . 

L 2 SCHO^ 
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SCHOLIOUL 

/ » ■ ^ 

R lis clarior fiet exemplis analytice expoGtis in hunc 
modum . SitlC=3 «,IN =3 NHrsji; quoniam 
ergo i»x-\rx proportionatur jf‘ = fumi poterit velutipifi 
xqualis [ f)<nempe hic multiplicari, aut dividi intelligatur 
per condantem aliquam quantitatem unitatis loco fun>* 
tam , ut dimenGones fuppleat ] unde & xqu^ elevando 
utrumque terminum , erit (tax\xx)Pzzyy fpatiique.. 
I H N elemcntum j»</jr :i3 [ lax^xxy d% , qiix elt!quand- 
tas facili integrabilis-, dudis Gngulis membris ( loco diffe- 
rentiatis dx) ifl JT, ac pec exponentem. ipGus Xi unoquo- 
que divifo. ; ) 



Exemplum T. In^cafu corollarii xi.pz:: i , itaqucji/r ~ 
•*■*■</ jr , cujus integi ale «arx : j xquabit va- 
lorem fpatii I H N . 

Exemplum II. In tafu corollarii ti.pz: r, itaque jr 
/^aaxxdxf ^axi dx"\x* dx y cujus integiale cil 4<7<ix-} rj 
|‘/if jft t * S =3 fpatk> I H N. 

Exemplum III. Si exponentes paraboli Gnt , m =z 7, »33 6 , 
erit ( 2w— in);« 3 =i : 3, unde ^ 33 ji itaque^^jr s3 
6 flJ xi //.r t i laax* dx "f 6 a x^ dx f x^ dx , cujus inte- 
grale ^.7,0’' x* : 2 > t * t a a xf ; 5 j t « •r'* >-t • 7 ~ 

fpatio I H N . • , . 

'Et fte in aliis pari progrefluw SCHO- 
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E Odeta ratiocinio infinitarum Hyperbolarum inter afym* 
ptotos pofttarum dimenfionem reduces ad infinitas Hy> , 
perboloides iis, quas fupra confideravimus , reciprocas, 
nempe quarum ordinatarum N H , » h pocefVates quzlibec 
refpondeant reciproci redangulis a»I, «NI, quibus ma- 
■ifeftum eft afymptotos foturas redkas I4, IN, obfetva- 
bifque exponentem poteftatuminordinatis ad has Hyper- 
boloides ptxdi^is reftangulis reciprocarum efTe fragio» 
nem [. ].■.«, in qya-fcilicet duplum aggregatum ex- 

ponentium coordinatarum ad afymptotos, hyperbolz dat^ 
denominatur per exponentem diftantiz ordinatz centro, 
ut Croili calculo repetito conflare poflfet, nili jam pigeret 
antiqua veftigia iterum premere , nulla fpe id Hyperbolo- 
idum genus aliquod faliem quadrandi nunc przlucente,, 

ac. laboris afperitatcm alleviante,. ' i • , .1 • 


&c a b L I 0 N iit ‘ > ■ . \ 

I '■ ' ' . I . . 

I Taque confultius erit ad feriera infinitam Curv* longitu- 
dinem revocare, critque Curva quzlibet [cujus axis = 
Xy ordinata , .fubtangons =; e] zqualil integrah hujus 
ftrici ydy : t t'; r^yi iyx 8 x 3 j -f- dyi^St^ &C>con- 

tinuandz ut tn H.ugenfanis-fitg, \xy. quz quidem , deter- 
minata relatione curvz naturam -exprimente , Gve ipfius t 
valore in terminis ab ipfoy integri affcdlis, integrari po- 
terit . Exemplo fit Logarithmica , cujus fubtangens eadem 
iemper conflans- linea, eft , quz pro unitate ufurpata dabit 
integratam feriera s x;‘\yyi^;-'y * : 31; \ y^ 1 96 &c ps 
longitudini Curvz ipfis jr &j,correfpondentis. , .> 

Qu6d fi infinitarum parabolajrum parameter fit s i ,aut 
R quadrati fpatio afymptotico m quavis ex infinitis hy- 

per- 
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perbolis infcripti fimiliterz; i , xquatione curvz naturam 
cxprifrente y" tz x [ ubi per w quemlibet numerum Tigni* 
fico, pofitivum , aut negativum , integrum, fradumve , ut 
iibuent ] fubtangens erit perpetub s my" i itaque Para- 
bolice , aut HypeiboHcx cujuslibet Curve longitudo, Ti ve 
.ifttegialcpiimeferjeievadets Jir}“-i I i awy«“* ]; 

i 5:(yi*-6),48 «r3 ]«DC. 

Vel etiam eadem infinitatum patabolanim , & hypeibo- 
iarum longitudo, ut dudum preftitimus, teducecnr com- 
nod^ atl fltquentem feiiem, fcilicet y 5 

t »**J'*"-* O i 

~ : ( » • H , < 4 3 ) ; 

• f 3 ( » . 4 . 6, (6 m*- 5 ) i 

« 3 . y w* 7 : •( 2 . 4 . '6 . 8 , ( * 7 ) i ' 

t 5 . 5 . "7 £2*4. 8. 10, ( loii— 4) 

tic. ; irailt in Apolloniana Parabola , ubi ws 2 , Ourva 
.fii eqoalrt 3» s t * jy» : 3 ; — 235 : 5 ; t4J»‘': 7> 
« loji’ : 9 i t 28^“ : It &c unde progrediendo 
quantumvis accuratam Curvz longitudinem determinare 
licebit, acceptisiedat& pt 6 poi-tionalium^,j 5 ,ji7 &c. 

partibus Tupra exprelEs per Tubftitutionem valotis ipfiusm 
Igetlerali ferie deduAfs . : 

^od quidem Theorema cdm fuperiori anno Egregio 
Juveni Gabrieli Maitfredio ex more communicaflem , is 
& ad editionem me perhamatiiter eft cohortatus , & ele- 
ganti demonftratioiic cfignaitos eft conBrmare, dc^iiBma- 
que anittiadvetiione , imd & nobiliorum Veritatum ac- 
«celfidite illadrare; eujus Epiftole fragmentum ad Hdem_> 
"its, quz dixi , cbneiliandam producere non verebor , fin- 
'gulatem ejtK mentis profuMlitatem , & io res meas huma- 
liitatcm altefolrocfpccnnineteilaturus, quamquam utriuf* 
que vcftigfis aliquOt, ne ilh, mihique crearent invidiard , 
* confultb rc^e^)6 5 >nec ebim'd(^um qui laudes alienas in^ 
proprii contemptus argumentum convertant . 
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EX A L T E R A E P I S T p t A ' 

V, CL. GABKIELIS MANFREDIl 

Ad AaAorem fccipta Bonon. B. Augufti 

1702; . • • • • i 

• , . . . Traftfto mmp ad fubtUiffimMm' itimd Tbetrtma 
foad a$ik$ paimo hvaan comnmmiMnt dtgnatm fmi^ . E^o fy»- 
ctr^ fattm , 4 f ffr*^ hoa tHu. maxima oum IftiMsa pttfiuat y fabd 
ex aulimhmty dH' mmieimd ^Ithut mias Geometria adbaa iih^> 
•jjentit jit cenfendum ... Saai Ventato aptt eofnferta , Uti» 
litate y qua mabt e/iy eftmi farjfeda , 'fihiVir Carifftme y & 
DoBtpmt y omai ^kttxam dtkiia Jemit^wm ate agnefco , qtM: 
tm pta eaterit hee J ^i o iU o i ut grada digtiftity qmo aliqaid aim 
bi gUahjims eontiagere fojh mm credam^ at fi^udem Tbtatema-*, 
eis bajut Nabitifflmi , ci^M Laadet ia omaiam ora aadivero ( qaoi 
taac accidet y eam PaUito tUad impertitar faeeir y at aateoL, 
dtb eitiiu impertiaris emxi /applico )sUot au prpe^Jfe e jtu 
Poadas aate cateros agnmijk pejprn gloaiaei. 

TAi itatem ratioesaio Taam boer Imvemtam eoafizMO .. . . Efiit 
aquatio y*" r: X , ttade aay'°~ * dy ~ dx etarva elesaentam 
dy V[ ifnimy^"-*»] ejl poeeb V[ 1 =3 i.jj 

tmmy«>-»: 1;— ra 4 y 4 »^A:(i. 4 )it 
— j.jro*"*”*: (2.4.6 .8) ; t 5 J (2,4.6.8.10) 

^e. [ Sic Nevtoaas radicet extrahit ] qaare ipfut Cttrva ele» 
meata erit /enet dy; f mmy*» - »“dy; 24 no*’ y*™- 4 dy: ( 2.4.)j 
t jm.‘ y 4 »»-< dy:( 2.4.6!;— j.sm* y*»-*dy (2;4.6.83; 
t j. 5. 7in*“y‘°“~‘°dy ;( 2.4.6. 8. 10) &c. cajat integrtL 
U y rumpe ipfa earva y“:s x longitudo y erit y ; f mmy'™- ' ; 
(2 ,(2m— i); — m 4 y 4 m-$:[ 2.4 J 4111— i j ] »t jm** 

(1.4.6,(601— 5];— J - 1.4* 7)} 

t 3 . S , 7m*‘^y ;[i.4.6.8. io,( lom— &c. 

Unde patet y fid hoc ut tua Aaaljjit maleat , debene taatiim 

qaan^ 
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quantitates aus alias , quas earum loco deleas ex 

Zur^a natura fubjUtuere , tales ejft , ut omnes earum fotejiates 
tn dy ducis Jnt integrabtles . Debent igitur curva , /» quibus 
utilis ejfc poteil tua feries , fere ejie ex tts , in quibus indeter- 
Mii nat arum alterutra x fola unam aquationis partem confli tuere 
fotejl, reliqua aquationis parte ex quovvis terminis interiuL. 
xompofita , in quorum Jiiigulis altera indeterminata ad quam- 
*vtt poteSiatem elevata inveniatur , nullo infuper radicaH fi- 
gno , quod indeterminata ingrediatur , partem illam^ aquatio-^ 
uis impluante ^ nec ullo infuper denominatore , quem tmJeter-. 
minata eadem ingrediatur yeandem aquationis partem afiiciente 
Talis effet curva, cujus aquatio foret 

X = ( by“ t cy" t y** t ay** ) f 

exponentibus m , n , p &c. denotantibus quofvis numeros ptfitivaty. 
vel negativos, integros , vel fractos, rationales, vel Jurdos &e. Q.ua- 
let qu-dem turvaromnes quadrabilrmjpatia continere repererum . Si, 
entm curva alicujus aquatio talis fit , qualem moddexpofue, z ^ . 
(by™ t cy° ) • ^ valor inaeterminata x eret tantimu 
per progrej/ionem aritbmetisam dividendus, eu jus progreffionit 
termint fint refptilive m ,n ,p , q &e. finguli uuitatt auSi ^ 
& talis, rite inftitutadivifionis quotiens trit per,y. multiplican- 
dus , eritque produQum Jpatium , quod axe [ axe fiqutinn f»t. 
per quo ipfa y affumtaitur ] curva , & ipfa x continetur &c. 

Haud dijfictliut etiam invenies , omnet tales curvas , quas 
quadrabilia fpatia continere couclufimus , fi fnper axem roten- 
tur , fuper quo ipfa X ajfumuntur , Jolida efficere faCiliter ad cy- 
lindros ejujdem bajis, & altitudinis redusibilia , &c. . « 

Ha£lenus Vir Dodifs. cujus ekgans generahu quadraiurai n 
Theoiema (ic viciflim l.bet analytic^ oftcndeie. Quoniant 
X = (by^ t cy^ f jf t ay &c. ) :f ,cut'xdy, cKmentuiii 
fcihcec fpatii , quod /icutilOrDus Juvems coniiderat', 
(by'” dyfcy;’ djty^ ^ r/,cujusintegrale, nempe ipfum 
fpatium prafdittum by' *‘: ( icy”* 3 

ty * '• *: &c. ut ipfc pionuncia- 

vit , 
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vit,ejufque complementum xquabitur eidem feriei^fingu^ 
lis prius terminis per fuos exponentes aa, », p &c. dudis, 
nam elementum tunc cft at diffcrentiando primam_j' 
arquationem curvz conftitutivam prodit A* 

quare 

t;>y <^&c. ] r/jejufque integralc mby’"*^:(^mf\fy 
i t »9' * « : ( »/ \f) ;t * ‘ : C//t/) &c. 

• Quod attinet ad folida ab his fpatiis , qua parte ad 
axem x fpeQant , revolutis progenita , animadvertendum 
cft /rationem folidi ex cujufvis figur^ rotatibne refultancis 
ad cylindrum ejufdem baiis, & altitudinis, eandem efle^ 
cum ratione fummz ex omnibus quadratis ordinatarum fi- 
gurae genitricis ad AimmameX' totidem quadratis linearum 
ultimz bafi zqualium , ut methodo indivifibilium doce- 
inur} porrb fumma ex omnium ordinatarum j quadratis 
rerpe61u axis -ar eft ,l»ve; pKo dx fubftitUto ejoj’va- 
lore 'fupra invento, integiale fradionis [. df 

t * dy &c. ] :/}'hoc eft feries mty’"*'^ : [ w/f 1 /] 
; [«/t */] fumma ver6 ex totidem quadra- 
tis ipG jry xqualibus ettyyx , five [ t y ** &c, ] : */; 
adebque ad cylindros e;ufdem bafis , & altitudinis facild 
reducentur hxc folida. 

Hinc ex hac ratione folidorum auferendo rationem , fu- 
pra expofitam , fpatii curvilinei foliduna generantis ad re* 
dangulum jAT,quo cylindrus producitur, prodit ratio dfa 
fiantiz ab axe centri gravitatis ejufdem fpatii curvilinei 
ad femiffem ordinatz j , per quam diftat centrum gravi- 
tatis didi redanguli ab eodem axe. 

Subtangens cujuslibet ex talibus curvis , in axe x deter- 
minata , femper erit =: (*»y* t'i*y &c. ) .*■/, ut conftat 
fubftitUto valore ipfiusi^r in generali fubtangentis expref- 
£onc ydx :dy i fubnormalis ver6 in eodem axe accepta r: 
/; (niby"-"' t &c. ) quippequz cum fubtangen- 

te contineat zedangulum ^yy ; eademque methodo infi- 
. ' M nitz 
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nit« ali« <juaft»OQ« „ ejufoKjdi-. curvarum geiHir concer^ 
nentes, facillimam determinationem fufcipiunt, im6 cre- 
pundia funt hzc nobililliinx recentiorum analyfis , cuius 
prxftantiatn vel tx hoc uno fpccimine fatis intelligcre pofsu. 
mus,eiufq. ( immensi q.uantu !} prorenfam utilitatem admi- 
rari j Man de Infinitis Parabolis quot libros ab Acutifll- 
mis Geometris exaratos habemus? Jam iltefiitis minimam 
& infiniti exiguam hujus generis curvarum fpeciem con- 
Hituunt quatenus in paiabolia. dumtaxat uno membro 
xqoatio expeditur, ejus etiam, coefficiente t :f ^ utpot^ 
fiiDerfluOj.retrafto, «etertfqiie terminis evancfccptibus^ 
ob «oeflficientes.=: o, nara pet xzif” fatis omnes p*rabo' 
Ix comprehenduntur, eritque ex hac geaeraU do^lrma^ 
fp»Mum curvilinenm: circa axem y : E * t «•] «com^ 

pTeinentum ver6 ; («» t * & hoc ad illpd^ uc m ad 

». Solidumex rotatk>nei circa Meox A- ad cylindamau efidV 
dem bafis, & altitudinis erit, ut ijad t . DiftaOf 

tia al> axe centri gravitatis fpatii. hoc folidum rorunduip 
deferibent is , ad femiffem ultimx.osdiniitxjf , ut i) 

ad 0> five, ut »»t * ad «t» fic dc aliis ;Quov 

modo autem pro Parabolis ooiuibus-,. ka & pro Curvi» 
tnagts compofitis , & duos, aut tres; quatuor, plurefvo 
terminos importantibus ab ipfa jr affe^os , aliifque notis 
quantitatibus utcunque implicatos , elici pofiTunt expref- 
Cones diftai-um dimeofionum ex un* li»c Clarifs Juvenis 
animadverfione , quippe eo fijoe tennrioorum numerus inu 
altera xquartonis, parte indeterminatus relinquitur , ut 
quot quis voruesit opportuni cefpoodeant, ibique fidere^ 
aut ultri promoveri ub*,& qu6u^^ opus fuerit , valea- 
mus; ncc enim hx feries inlmicaE femper funtf quatntp^iii 
& tales effe nil vetat ) fed plerumque femet determinant^ 
pro varia curvarum natura, ut didutn.efl, abfolutamqut 
f^patioxum, & folidorum dxtQeDfioacm renpndanc finiti^ 
terminis expHcabilem. • : ; > ■ .' •. ^ ;.i • j. . .j 

'SCH0‘ 
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SCHOLION IV. 

D Enique monendus es , Mi Leftor, quidquid in Pro» 
pomtonc hac , & CoroUariis eidem adnexis , illatum 
eft circa reftificationem <urvanim reda£lain ad fpatii , per 
tangentium E G ■ordinationem provenientis ■,dimenlionem , 



potuifTe aliis modis obtineri, exempli caufa ponendo ipias 
£ H aquales portionibus redtarum ad curvam in D nor- 
malium , per duas AZ, CB parallelas interceptis, nam & 
fpatium hinc proveniens SBCIHh aquaretur redlangulb 
'ipfius C A iti curvam A D B, & portio quzvis H I C b re- 
Aangulo ejufdem AC in correfpondcntem arcum A D, nec 
differt dcmonftratio ab ea , quam dedimus in Propofitione. > 

‘ Aut generalii^s, fi fiat conftans quzlibet linea , puti C<r, 
ad E H, 'ut ordinata MD ad tangentem DF, vel ut fub - 1 
normalis MC ad normalem CD, vel 'in alia zquivalenti 
ratione funftionum curvzad punftumDfpeftantium ,fpa- ■** * 
tiom hinc proveniens erit femper zquale reiftnngulo illius * 

afsumptx conflantis Ca incurvam ADB, & portiones 
ejus stqualcs reflangubs ejufdem conflantis in arcum fibi 
competentem i nec enim alia ratione juffimus in prz- 
cedentibus affumi EH «quale tangentium, vel normalium 
partibus, inter parallelas AC, BZ, aut CB, AZ inter- 
ceptis, nifi ut coflans linea CB, vel C A effet ad EH iiu. 

M a di3a 
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diSa ratione, ideft ut eTemcntutn ordinatSE </0, vel e E 
ad elementum curvx Dd, un<k zqualitas rdtangulorunv-i 
inflnit^ parvorum proveniebat, redigens curvz redidca- 
tionem ad menfuram fpatii ex ordinatis E H provenientis. 

: • P A R E R G O. N. ; ; • 
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ni 
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H he •vieiffittt fatet , fropojtto f patio quoJarn C E ffl ^ poffir 
determinari cur*vam ADdy cujus ope illud quadrari pof~ 
/it, etiamfi alias geometrica qftadratuta Jit iucapaxi ut enwL, 
hoe fuccedat ( faHts C/=:a,lAf=: x ,. unde E H =; a f 3^, 
CE , 'vel MD zz Yy&jlMzz z) oportet femper elementusm 
dati (patii a d y f X d y ejuari elemento, curva in- eonflantesa,. 
quantitatem du3o, nempe ::::at^(dz‘tdy‘) ; ergo^divsdem- 
do per Ayfiet dy f xdy : z zz dz’’ f dy»’ ) utrinque qua- 
drando , erit dy‘ f 2 xdy‘ ; a f xsdy,‘ ; aa zz dz* t dy*- ; 
ahlato communi dy* remanet ( i a x t xx ) dy* : aa =3 dz* , 
ac demum 2 ax "t X x ) dy ; a “ dz ; unde fumma fpatio^ 
■rum, ej:/^(2axtxx) applicatis ad y aquatur reflangulo. coiu 
Jiant is a in- quxjitam z j. Quare, prodit talis confli uclia.: dijferem- 
tia quadratorum ordinata .E. H in dato fpai io conflantis E /f. 

Jit uu., & applicatis tpjis u in E yfpatium inde proveniens di- 
videtur per a , quotiens erit z ^Jiue A M quajita , cui ordinando 
M D =: datp y , re fuit at curva A D , qua multiplicata per. a 
..'V* dim^njionem propojiti fpatii^ .. 

- •' AP- 
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methodo transformandi curvas tum fu^rfictis y tum lineas 
in alias dtverfa fpeeieiy idque tnfnitis modis . 

iirdem litteris pluries fupra commemoratis, 
^ V qjias CL IX Leibnitzius occafione libelli hujus 
^ J ^ tetragoniftici anno 170$. sr. Julii Hanoverx 
^ ^ ad me prefcripGt, Problema quoddam propoli- 

jyjj, jjjjj ^ D. Joanne BernouIIiomihi benigni 
communicavit his verbis . Poflremi) ad frofeQmm /cientia per<‘ 
tinet , at methodos per Jolntionem ProUematam exerceamas . Sie 
non ita pridem D. Jo. Bemonllias prope/ait hoc PrMema : data 
(pojittone) arca Carva , itrvenire aliam caruam it^mtit modis y 
cajas arcas aUqaiSy k roAis ajjigtsandas , arem dato fit aqaalisy 
tb* ita at pofito , datam carvam ejfe Algehraicam , etiam qaafi^ 
ta fit Algehraica : qtad k me efi /olatam dintes/a methodo ah 
ea , qaa ipfe efi a/as.. 1 

Mulriplicem huja»- Problematis folationem*, tum D. Lo- 
renzino communicavi- ( qui & ipfe idem multb generalius- 
Ib Ivere a ggrdfits. eft nam qui^itam curvam in data ad 
propoGtam cutvam satione conftruxit)tum«idemD, Leib-, 
oitzio (latim cranlmifi^ Ted an Epiftolx , e» tam diftan- 
tifi locorum intervallo , ad ejus njanus tut6 pervenerint y 
refeire non potui. Hanc ergo folutionem me»u huic li- 
bello adiungere vifumfuit, pramiffis etiam nonnullis ma- 
xime generalibus Theorematibu»,. ad transformationem..» 
curvilmeorum fpatioruro in alias, areas diverfz fpeciei 
fpcdlancibus,,nec enim ab argumento noftroprorfus aliena. 
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funt ,& ad pleniorem eaunciati Problematis folutionem 
valde conducunt . Horum quidem nonnulla etiam apud ' 
Cl. Barrovium invenies, fed abfque demonftratione pro* 
poOta; itaque operx pretium fuit, ut eadem fimul cum.» 
noftns collcda, &'ex prxclara methodo iniraiti parvo* 
lum geometrici demooitrata tibi, benigne Ledor, offerrem.. 

•.. . ■ • ’ . n ■ • l ' ’ ’ \ 

T H E O H E M A I. , . . , . „ . 

D At 0 quaUhet figur»^ 

C ASO cjHt coor- 
Hirntd AB ^Atiita exun~ 
dentur tm M ^ F ^ »t Bkt 
ad 14 F fit tn ratiom trdtw»^ 
tt A B ad faitaagenteoL, 

B D , tjma it ne artmarmraeea 
CEFO^ SOVr,&faa. 
ktet /ffarmm pariet eorref- 
fmdentttCEMBfiTOKF 
ferpeta^ afaa^aatar . 

^ ■ 

N Ain dufiis infiniti proximis abm^ anp ad priores 
coordinatas parallelis, erit N* ad , ut AI ad 
1« j live ut A B ad B D, hoc eft ut B M ad N P,&reftan- 
gula extremarum «NPj&mediarum ^ B Mperpetu 6 xqua- 
fia erunt j quare & arex elememares N»pP,B^wM( qug 
fer earoll. 3 . prof. 5 . de Infin. his xeftangulis infiniti par- 
vis congruunt } invicem xquabuntur > unde confiat pro- 
pofirumu . 

COROLL. r. Idem fequeretur, fi B M ad N P ( extenfa 
tangente O A R, & duda huic normali AQ.qux perpen- 
dicuiariter curvam fecat in A) fieret ut fubnormalis BQ 
ad ordinatam B A , vel ut ipfa normalis QA ad tan- 
gentem AD, vel ut RN ad N A, vel ut NA ad NG &c. 

om* 
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omnes enim iftar rationes , ob triangulonun fimiiitudinem, 
zquantur di£tz rationi ordinatz ABad fubtangentenvBD. 

COROLL. II. Hac methodo- facile eft datam quamlibet 
figuram C E F O- in alias infinitas y. fpecie, & genere diife* 
rentes transformare ^falva arearum zqualitate: prout fci> 
licet alia CASO aOfumpta fuerit ex. qualibet parabola- 
rum y hyperbolarum , conchoidum ^dlToidum y fpiralium , 
aliarumque infinitis modis variabilitui) curvarum (pecie, 
juxta cujus ordinatarum, & fubtangentium rationem fiat 
quzvis ordinata BM datz figur^adaliam NP figur^ qu^- 
fit{; quin etiam poterit alTumpta curva CAS vel cooca- 
vitatem vef convexitatem obvertere anguloCOS , &ba-' 
(im habere vel infinitam , vel finitam & determinaum 
prout ptacueric, uc qugfita. %ura proveniat majori, aut 
niii>ort,.vel infinito etiam axi O-S-adiacens, vel binisetfam 
afymptotis S 0,-0 V incerpofita p continget quippe etian» 
OV tnfinilaaa: evadere , fi CO fuerit tangens curvz CA,! 
& pitima ordinata datae figurz CE. fit finioe quantitatis, 
quia efim ( tx frof; $1 de b^n } inteteepea inter tangen- 
tem, & curvaro fit infiniti minor didereatu ordinate, fiec- 
ad pun^um C ratio ordinatae ad fubtai^enteia' , adeoque 
& rado-CE ad O^V infiniti exigua, quare OV eritinfiait^ 
major qu^ CE.. 

COROLL. 111. pa- 
riter licebit dato 
trapezio, vel qiia- 
dratoCEFOautal- 
teri curvilineo no- 
tx menfur£,f%uras 
curvilineas zqua- 
les, adeoq. abfola- 
quadrabiles in- 
venire , vel undiq.. . . 

citcumCciiptas,& determinatoaxi SO adracentes, tel afynw 

pto- 
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ptocicas, & ia iafinuum, 
five ex utiaque , (ive ex 
altera tantu parte excur- 
rentes i idque innumeris 
modis. 

. .CJiiOLL IV. Vicifsini 
^'‘rris qmbufiibet %uris 
LEihO, SOVT notx 
meniurf, fi ex ipfis jqua- 
lialpatiaCEMB,NOVP 
refecentut , & ordinatx . 

M B , P N conveniant in 

Ai eriti curvx hinc pro-’ ' * ’ , >' . c ' iv 

venientis SAC ordinata A B ad fubtangentetn.B D f ' vel 
fubnormalis QB ad ordinatam B A ) in data ratione ipfius 
BM ad N P , nam ex xqualitate redangulorum< infiniti 
parvorum MB^«,PN«^, fit BM,NP :: N»* AI. 
. a I j: A B . B O ex eoroU. . 2. frof. 5. De Infinit. ubi oftea^ 
fum eft ) ede ordinatam ab fubtangentem , ut diffiereotia 
ordinatx ad differentiam axis .. < - 

COROLL. V. Si cur- 
va CMFO fuerit eadem 
eum C A S O ad alteram 
axis partg replicata , cur- 
va O^P evadet figura ex 
fubtangentibus B D ap- 
plicatis in N P^quam al- 
teri figurx Correlatamj 
I imUagemams caf. 8.». 5.] 

nuncupaba, quia edra fit . . . 

AB.BO::BM. NP,fi antecedentes , A B, B M xquan- 
tur y oportet xquales ede & confequentes B D , N P > ita- 
que ex multb magis generali principio Correlatarum xqua- 
litas"pendet , < . 

CO. 
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COROLL. VI. Si ordi- ^ 

tiitx B M in figura CEFO 
zquentur liibnormalibus 
BQ figurz CASy curva 
V P vel OP tranGtinre* 
ctani OP,quz ad angu- 
lum femirecturo baG OS 
inclinatur » nam tx Co- 
ro//. I. BQ.BA BM. 

NP, unde quia BQ^rs 
BM, etiam BA, GveONsNP, & ideo NOP xtiasgu- 
fulum «ft iibceles re^langulum Gve dimidium quadrati 
NO vcl AB) adcoque GguraCBFOcx Aiboormalibua 
cn* exit quadrabitis, & Eatio totius ad partem CEMB 
eadem probabitur, qux ratio quadratorum ab orduueis 
fO, AB, 

COROLL. VII. Itaque data qualibet Ggura C E M FO , 
fi conftrut pofTet altera CASO y cujus fubnotmales BQ 
squales evaderent ordinatis B M , haberetur illius dimen- 
fio, nam portio quzvis CEMB xquaretur dimidio qua- 
drati BA , idcR triangulo NOP^led talis curvx conltru- 
dio ex data Tubaormalis proprietate generatim petGci ne- 
quit abfque quadraturis ; neque remedium k Cl. Craigio 
i» metb figitr, frehl. 1. & a. allatum [prxteiquam in para- 
bolicis, & hyperbolicis , Gve univerGm in iis curvis, qua* 
rum, fubtangeates ad abfciGam axis funt in conftanti ra* 
tione ) feJictm exicum habete poteft . Docet nempe Vir 
acutifGmus, quod G>BMsj|, BC=: x,& invenienda Gt 
ordinata.B A =3 itaut fuboormatis curvx CASy iiu 
' quam tetminantipfx f;, Gat jp,conGderandofubtangen* 
tem B V’y qux duAa in fabnormalem B Q dat D B x: 
quadrato B A,& Gngendo eam fubtangentem r: 1» x ( quod 
erit,G'jr, ideft^CB , fuerit ad fubtangenteih B D in ratio- 
ne I adiMt) eliciendo xquationenv m xjf s ex qua in- 

N ^ venien- ^ 
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veniendo rubnormalem_> 

: ii)e , Si comparan- 
do valorem invcntuni_> 
cum ipfaj» , innotcfcit in- 
cognitx litcerx m valor , 
adeoque fit cognita ^qua- 
tio w jry =: fed quia 

ubi *M fuent indetermi- 
nata , prodit xquacio dif> 
ferentialis involvens, prj- 
tf*t d ^^Sidy^zc dx cognitas , etiam d m prorfus incognitam , 
& ad alias irreducibilem, patet nibil inde fubfidir haberi 
pofse extra fpeciales cafus ih <]uib(is m fuent conftans & 
determinata, quia tunc novam differentia lerh non invehit^ 
qux calculum turbet >&ide6 tangentium methodus invera 
la generatim quadraturas fupponit, unde non eft fperan* 
dum ,ut viciflim per hanc inverfim methodurO quadratu- 
rx figuiarum in universi^m abfolvantur. i ‘ ‘ 

COR.OLL. VIII. Ji reftx NP eidem conftariti OQxqua- 
Irs fuerint, ut locohgurx NOV P proveniat reftanguluna 
•SOQT, erunt fpatia OCEF ,'BCEM proportionalia^ 
ordinatis d'0, AB, utpot^xqualia reftangulis fub eadcrh 
O Q , & fub ipfis O , & O N vel B A contentis j & diffe- 
rentix fpatiorum B C E M, hoc cft line^ BM, proportionales 
firnt differentiis ordinatarum B A,ac denique differentix 
primx ipfarum BM,five ( retentis fymbolis fupra pofitis') 
ipfz dy ^ erunt proportionales differentiis fecundis ordina- 
tarum B A, fcilicet ipfis ddi^y Unde folvitur maximx uti- 
litatis Problema , quxrendi cutvam E MP, cujus ordina- 
tx B M fint ut differentix ordinatarum datx CA.S, adeo- 
que cujus primx differentix dy propoftionentur fecun- 
dis alterius differentiis dd^, faciendo fcmper,ut fubtan- 
gens BD ( quam voco r •') ad ordinatam B A , nempe 15; , 
itfi conftansQQ ,fivc a ad quxxqtiabiturBM^ five 
y qtizfitz . • * SCH 0 ‘ 
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S C HO L IO N. 

D Bfcendendo ad fpeciales cujuslibet curvz naturas, in- 
numera alia jucunda Theoremata hinc orirentur, 
quz leporibus meis , ad exercendam geometricam metho 
du , exponenda relinquo; ideroq. in fequentibus obfervabo. ■ 

f . • ! 

THEOREMA II. ‘ 


T? Igur£ CMmhf VPpn ita re~ 
r ftrantur , ut fer fixum pmSum 
X jmulJa qualibet MX ^Jecautefo^ 
fitioae datam V N ordtnatts M Bfa- 
rallelam in N , duEaqueXG tangen» 
ti M D parallela , neenon ad epjat 
B M y HV detufjfa fer X perpeadim 
ealariFXVyfit JemperNG. X F ; : 

BM.NF i erunt area CMBy VFN 
perpetuh aquale t, 

D Uda enim infiniti proxima^ ' 

«Xm,& ordinatis 
quarum hzc fecet priorem NXM 
in H , dudaque M 1 ad ordina* , 
tas perpendiculari, eiit a N.mH : 

;.*.»X . Xw, five[ ob iphnit^ parvain diiferemiam quz 
fer eeroll. 1 . prop. 3 . de bfinit. non alterat proportiorem ] 
::NX.XM:: VX.XFiatverb wH.MI :: NG.XV(ob 
limilitudinem triangulorum M m H , NGX) ergo ex zquo 
perturbati » N . M 1 : : N G . X F B M . N P ea- touftruU. 
ideoque redangula PN«, M perpetub zquantur ; un- 
da liquet propofitum . 

CQROLL. l.Si pundum X fuerit in axe CB ,tumcoin* 
' ■ . N z cide^t 
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cident pun£l<i B ^ & F , & linca^ 

XF fiet XB, & expeditior' 
det conftrudio . 

COROLL. n. Pro Vario fitu 
pundi X, quod vel citra , vel ultra 
axem , vel in| axe , vel 'in pei'i- 
metro figuiz , vel intra ipfanu», 
vel fupra, vel infra fumi poteftj 
necnon pro varia diftamia 'reAz 

V N ad eodem fixo puncto X, 
variatur fpecies, & foima figurz 

V P N, manente fempec ejus aequa- 
litate cum ipfa C MB , qnc ide6 
infinitis, modis in alias, 6c alias 
arqudes figuras etiam per hanc 
irethodum poterit transfiortnati . 

COROLL. jII. Si linea Mm ' 

Ti^a fu<*rit axi parallela.;, 
tum refla X G coincidet 
eum X V , eritque folOm_* 

NV . XB :: BM.N.P,& 
curva P;t erit hyper^la^ 
quadratica , nam fafla X V 
zfby & BM = tf , & VN 
=3 15; , fit X B =3 quartz pro- • • ,* 

portionali poR i, & ob fi milia eriaugula NVX, 
M RX ) ,adeoque BK =: k*: eft amem ex coevz 

COflRrtifHone VN, fcilicet^adXB ,nempeia.*^, utB^ 
ad NP;. CTgo hfc 33 Jmofi ^ H ideo tiKP} 

feu quadrata abfcHTaruro N. V, V » funt redpcoci nt ordi- 
nate »py N Pritaque hinc etiam habetur, infiniti longom 
fpatium P;iSa-M eue fuptz cliinenfionis,^ aequari repa- 
gulo X F M By reliquum verb OPN V B infiinitat; arek 
redanguh intarniciati OB:MO}&redangoIia-?hLV'^aV 
't'..!.;' : . erunt 

It. 
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erunt ad invicem, ut BX, bXyftve u< rc6taogiria'XBM^ 
X^M , quibus zquantur . > >" 

COROLL. IV. Erit taneit afymptotui VO’ hfperbolat 
pP infinities mapr altitudine infinita XC patallelogratn» 
mi interminati X D , quia cOm fit petmutondo N V . B M 
:: XB .N P , ubi N V fit infiniti parva ; & manente cnn* 
ftanti BM, ipfaXB migrat in abfoluti 'infinitam XC,' 
tunc N P,qur jam evadit eadenv eum arymptom VO, cft 
quarta proportionalis poft eafdeni,.‘ideoque ut NVed 
infiniti minor BM, ita infinita' XC fit infiniti minor 
afymptoto V O > quare hxc pjufquara infinita refpedn 
illius . Vide dida m df It^n. pr^. 8. a. 4. & ttlthr ^ 


T H E O JL R ' tu. 

1 . > > 1 f, i. / I . 

C iUrm X p P ittJmm» 

eem referantur , mt ex fixo pmm*. 

8e X fnmpto in re3a V C, qna •ver- 
tices ntruifqne cdnjjugih^ df. incli- 
nat a quaHiet YiBNy feeante atri, 
nffte nxcf^pannlltlat m ftmBis X, 

Nyfit ftmper ordemta JtAf «dW». 
dtnatam NP, nt reciproci XX ad 
y^C. Dico. y areas CMRy VPM. 
femper aquales fore- 

i " ' 

A Catur enim infiniti proxi- 
ma X^«, atque ordinentur 
.8^,' igitur ob fimiritudinem triangulorum , erit 
N X. BX: : VX. XC B M . N P ex conBmS. trgo 
re6langula extremarum, & mediarum squantur, fcilicet 
fpatioium P N np =: fpatiolo M B i m , unde patet utriuf- 
que arca «qiialitaiSTQwnderat&c, - ' > ' . “ - 
COROLL. L Hinc pariter, pro . vario Ctu^ puncti X , 8l. 

linea- 
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linearum.CByVN aiitantia , di- 
verfz conftr uniones arear uno-i 
V N P datz cuidam C M B zqua> ~ 
lium haberi poflunt , non tamen 
femper diverli generis . 

. • COROLl.. 11. briam rtdangii- 
laCB M , V N P; his areis circum- 
fctipca (cmpex invicem zqualia-» 
fient, propter 'BM.NP;; Va,. 

CX;; V.N.CB, unde liquet re- ■ 

^angulorum ab exuemis,<it me- 
dus fagorum zquahtas. . ’ \ va 
CORULL. 111. Proinde hinc 
deducitur, permuiandu,eaodenS. L' u ‘ 
femper futuram rationem arex CMB ad circumfcriptum 
rcAangulum CB M , qux -eR.^rez iV, P 'ad. citcuihfcri- 

ptum re^angulum VN P . < > j.. . x ; 'i, -. >• a 

\ ^ '.-.p 

TUEO R\E. M J ^ IIL . 

' 

F Igtits CMSO yCT F V,0 iu. rtferantur , mt ex fixo pm- 
09 O froteafo , uuho O ordiiuuaqiie M B P, tk/Sa^ne 
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jiin::' 


£ X putKlo »» infiniti prbxi'in(> ordinetPr 

gatur autem m 0',& agantur in ipfas mO yttt h perpen« 
'dicutares 'MHj MI : erit ATI finus anguli mMI, live'in« 
terni, & oppouti parallelarum M AOi Ibd MH erit finus 
anguli MmO, vel ejus confequcntis AnrO , aut ( ob in< 
finite parvam utriufque differentiam mO M nihil squali- 
tati derogantem fx prof. 7. de It^». ) ipfius' AMO } -fiint 
autem finus angulorum MAO, A MO , ‘ez‘Trigbnome- 
tria, ut MO ad OA, vel ut.dimidia MO ad dimidiam_j 
O A , five ad B P , ergo M I , feu B ad M H eft ut dimi- 
dia MO ad £P ,& ide6 r^angulum extremorum bB2 
s reftangulo mediorum , fcilicet dimidiit<MO in MH', 
hoc ' eftTedoH 'M O H y vel triangulo MO m i it hoc 

Quare’ &c. '• , ■ - * • ; ■ )‘-t- >:• '<1. 


per ; 

GOROLL. II Conguit hoC demOnfiritii' fupra ' f*a CwW/. 
^.prap. Appenditis, ki quamquam- alito methodo . & in ifigtf* 
ra ex duplis ordinatis fada id oBenderimus/' > ’ * 

: GOROLL.; II.' 'Si figiir* C MSO MUgeds jii C fit bafi 
OS parallela', fiet- CT afympiotus''figuratf'<!lVP^ ‘ut-pofl 
s5 'I : i ipGut 0*A', qUft tUac; infinita evafit J • ' ■ *' 

, T H 2 

A Ree AC.M ^ 

SQ.R fisi refe^, 
rasuT ytit rpdip SA def- 
eripto femicircttldA . 
fecdnte ramum AM in 
B , dr* janEI^ SB P .,fit 
femper A M potefla- f 
te dupla ipfius SP : Di^ ^ 

■ 'eo areas 'AfMC 
'aquales ejfe . 


'M A- ' 

•p',}': , s .'i-ii 


-i J 2 ;. 

L' .1 ,J.'0 >!', 

v* 

, . J 


•. :>u 



*■ \ 



uniii 

4 •- J 1 « r 
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f J r' 
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[ auitmjp (*r pnf,SHm b traufre'imnt 
A ro [emtarculum fec^t j 
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F A6U folit» vcon{tru(ijoae inSoiti proximatnm 

quomam/edore» infinite exigui , qui ipatiis A M w, 
S P > ambos adfcn- l tr,r>/iTCi in.pu 


SPp, quibas ^adfeh 
bumuf;,; pougrupnt 
{nrfr«p'iul>tu^y 
latione ^ben e caiiw 
pofitajPi ex satione^ 
qoadau>i;i)m 

diis A.M,SP,^t,afl* 


Jlm jtmtcrrtmhtm 


h« wtjpnej 


«ipflocie^ qyia, anadua ad ! ceqttva Aiplot tft angofi 

£ A ^ ad circumxeientiatii , ut viciifiai , tx coii/hw3i<fopjHa^ 
IUMir\<^adwuta A M ^uadeati S P:.ibatiiUbftum-i 

prodire ratioiaara> «qualitati» ^iSMlcoque fenpct 
MAw = PSji^Qupd exat &c,.i , - ’ o « • ' - ,.i 

figur*. A C M, «quales intmmeras hac 
«pejdiodoqfligDaivJicet,i«lef5lo ad. ar^teiu(n punAo S in 
majori , aut ^ppirl ;fixo pun^lo A . y ^feripto- 

que femkirculo radii S A , & completa conftrudlibne , quam 
Theorema prz^ibit , unde fempet diverfa prodit figura. 

CX)ROLL II. Hinc Lu- 
nulf Hypocraticf CPV, 
cujufque partium £MCV 
dimetdio ex hac ma gis ge> 
nei;ab alFeAione naiiter 
d( ducitur i Natn c^ fint* 
femper radii AP, AM 
Te6Ioris A P C dupli po- 
tentia radiorum S P, S .fi 

ic^oris P V S , erit €X hoc thcor. APCs? PSV,& 
communi SPC^ fit APS femilunuls CP V ; item quia 
• * eodem' 
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eodem ratiocinio A MC s dempto consmuni SmCj 
& addito utrinque A s VC ; Undo 

ampliDs du£la perpendiculari patet fore totam CPV 
ad partem CA/£V;:PS,£H , m altitudinum fcilicec 
ratione, in qua funt etiam triangula AP,S^ A5S ejuf- 
dem bafis AS. . ^ 

COROLL. ill. Si loco femidrculi {n)ide fig. .1. 
fag. ) alia curva ABV fupponatur,in qua ex focis A , S 
inclinatx linez ad quodvis perimetri pundum B faciant 
femper angulos, internum S A £, & externum RS V, in., 
data ratione «ad quales quidem curvas olim ccmftruen- 
das mihi propofuit Oodiifs. P. Thomas Ceva Soc. Je(u , ut 
videre eft in meo Tranatu De novit lineis Cnrvie ) tunc il 
viciflim S P q. , A M q. lint in eade ipfa ratione » ad m , areg 
AMC, SPQ magis generali cbnltrudione ^quales refultabCit^ 
COROLL. 1 V., Quocirca j pro varietate afiumptx Curv* 
AB V, licebit innumeris modis dato fpatio 'AMC zqua* 
Jcm rurfus aream SPQ exhibere . 


THEOREMJ. VI. 







AMf & pcrfendjculari T N. 

1 

i 


dP- 

s BCM ad angu- 
Inm 

0 dejmftis cirtularibus- ^ 

nrcukus B M ^ tiP^ ne . 
juniln jnbtenjis, C My, . 

0 P yjft feinfer j nf fub- .. • ' 

nermalit Q^B nd *hjciJsnm>BC\ it» nngnln 
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HGveIAB,,&exABadBDi ■ 
at prior ratio eadem eft, qu* 

M h, fi ve G L,^ L'^, vel I a ,ife- 
canda'VM6« eadem quae la ad 
ad A'I vel Bi, ex. quibus xe- 
fult^t ratio- Hh ad E^^ieigo 
B M >■ H P : : rt' , ideoquu 'i 

fpatium 

que hoc feinpet unde coqflaL y ' - 
propofitum .. ’ 

"COROLL.'!; Hinc- neduBLij 
prd vanacurVaeG A-S oatuu, 
ied pj^i* varia fpecieaiiiertas 

ctirvz SG Vjinfimtis-modiSivah ^ . . 

liari poteft coharuaioiarcafc'VK FHi dat:< tuidain E-M^S 
xqualis.. 


1-: IC 



■ 


1' 


COROLL. IL Si pra curva- SGV- Aibrogaretur reda^ 
ad angulum femireaum inclinata ST ^ quia fubtangens 
T H femper aquaretur ipd HG y vcl B A,.iuiK:condri^io 
hujus Theorematis, conveniret cffm coiiftruaionc Theorev 
matis. primi,, quod propterea unwn tanti^ fpecialem ca- 
fum hujus feptimi conftjtuit, camctfi-geheralilfimum illud 
videretur: id tantiim difciiminis intercederet , qu6d fitus 
figu.* /C V KP illam non bafi OS adfacenteth ftatiiit ,fed 
fecus, axem DO produaum- collocat, tametfi eadempror- 
fus & mimerq, & fpecie utrobiqae cefijket.. r ■ 

COROLL: lll. Si figura E M B fuerit eadem cum C A 
ad altqram fcilicet axis partem ‘replicata, quoniam' tunc 
B M A = H G , erit T.H . B Dt: G R. H P j & A B ^ a 
=3 MEhti — P Hh/»j unde datz cuilibet figurr CAB 
«qualem V K P H aflGgnabimushac alia conftruftione : cli- 
&atur figura quzlibet SG V^&duaa-AGaxi BO paralie- 
la-j-ncoon utriufque onry* tangentibus inA, & G J qu« 
:<mt’AD;j>GT , fiat ubilibwT R.BD A B ‘VelGH HPi 
" ~ erit- 
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eritque fpatium CAB =3VKPH} idque infinitis modis 
vanabitur , pr<x varietate aflumptx Bgan SCV. 

' theorema VllL 

C UrvMTum CAS ^VPTy 
E ME ea fit propnetat , ^ 
at ex 'qaodam fixo panSo O 
ednSo ai primam curvam ramo 
AOy feeaate fecundam in P , 
duSaque tangente cA D y «P- 
currentetpfiOD j qua ‘perpen- 
HcuIarisr^ramo-AOyinpum. ' 

So 'D yJefcriptoque artu eir- 
eukari A B , centrum O ref- 
pitieute y atque ordinata aip^eriorem curvam B Myfit femper 
rami A O quadratum ad reildngulum fuht angent is O D <&* ra- 
mi O P y ut medietas rami OP ad ordinatam B Mi erunt area 
C RM ByOPV perpetub aquales . 

F Afta infiniti proxima con(lrudione ,quam reprefen- 
tat figura;. quoniam quadratum AO ad reftangulum 
pOP eftr m ratione compofita ex ratione AOad OD 
ideft a\ , fi ve ad A I , & ex A O ad- O P , hoc eft A I 

ad PW, qu* dux rationes componunt rationem BA ad 
P H:, erit ergo B ^ ad P H , ut medietas rami O Pad ordi- 
natam B M , & ledtangulum MBf w-rr reftangulo ex i : r 
O P in P», ideft feaori O P H , vel OP^ . Ex quo con- 
fiatr propofitum-. 

COROLL. I. Hinc infinitis modis , data alterutra figu- 
rarunt C E w M , & P, altera invenitur, pro diverfita- 
tx Cufvx affumptx CA.. 

COROLL. I1-. Quia quadratum A O =; redfongulo fub- 
tangentis D O in fubnormalem O Q , erit etiam D O Q ad 
’ OOP,. 
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DOP, ideft QP ad OP, 
ut medietas OP ad 
reftangulum ex OQ in B M 

dimidio quadrati OP; 

Quare G etiam juxta hanc 
rationem exprimatur pro- 
poGtarum Ggurarura rela- 
tio , fubGftet correfponden- 
tium arearum xqualitas. 

COROLL III.SiiamiOP . . . . 

Gnt xquales fubnormalibus Ggurx S AC,hoceftipGs OQ, 
erit M B = dimidix OQ; Gn ver6 BM s OQ, vel O P , 
erit Ggura BCEM dupla feflorisOPV, fed . curva EMFcr 
curvx V P Tj quia cum Gt « i . I A : ; A O . O D : : O Q ( .feu 
PO).OA;;PH. I A, Gctal, feu B^53 PH} cCim ergo 
& differentia ordinatarum M B in tali cafu xquetur H/ 
differentix ramorum OP , manifeftum eG, elementum cur- 
vx Mm ( potentia xquale tum differentix ordinatarum, 
tum differentix axis Bi») =: elemento curvx Pp [ quod 
potcftate xquatur utrique H/> ,H P ],quare& integrx cur- 
vx xquabuntur. 

COROLL. IV. Hinc obiter datx Ggurx VPO, in pun- 
^m convenientibus ramis comprehenfx,pofTumus compe- 
tentem Gguram CEMB prioris duplam ,fed eadem curvx 
longitudine fervata , per ramos eofdem in totidem! or- 
dinatas BM invicem parallelas expanfam a(Ggnare , aut 
viciffim dataNhac expanfa illam involutam per ramos iru 
commune ccntvum abeuntes exhibere; hoc enim habetur, 
inveniendo taltm curvam CAS, cujus fubnormales OCL 
xquent Gvc ramos, Gve ordinatas dat? Gguix j Pro quo, 
Gat conflans quxdam OB, ad libitum alfumpta 
arcus Bl , radio OB deferiptus Gt autem data Op^ 
vel bm ■zz yh Si ex Ggura convoluta OV P queritur expan- 
fa C B M, intelligantur omnes rami O P , O/» erigi io pun- 
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dis correfpondentibus A , I arcus B A, & fuperficies hinc 
orta, qu* erit/.^</? , applicetur ad;datatn«, prodibit 
in quotiente longitudo 0 «, vel O A determinans punfta 
Curvz C« A , unde arcubus ab^ AB defcriptis, ordina* 
tifque bniyBM dabitur eapanfa EmM 5 Sin vero ex data 
cxpanfa queratur convoluta, ponatur Oi 3 x & fafla,. 
ipu EmM figura reciproca, cujus ordinatz 3 m: y y api 
plicetur ejus fpatium, nempe, fumma ex : ji , ad 4 i 
prodibit longitudo arcus puta BI, per quem extendendo 
ranumO^,&in hocfumptoO^zi^ ^m,fiet convoluta CpP; 
Nam dilFerentiando in primo cafu erit_y</f[ 3 «dxjinfe* 
eundo cafu «adx:y 3 , ant ut antea adx zs ydz\ 

CTgO M.yy.d^.dxi fed & PH jergoPH3 dx 

zs Bbi unde aequalitatem ramorum O P, & ordinataru 
B M , curvx ipCr V P , E M xquantur . Vide dicenda infra 
TIxor. 16. €jMjq. corelK 

THEOREMA IX. 

S int j*m ABySihrr. 

fldad iffamOCfcr- 
pcndicnlares , loco arennm 
fignrd prdcedentir ; item- 
qme fnhtangens O D fit 
eidem OC ad angulot re- 
Bos ; fit autem y ut priuty 
quadratum rami O A ad 
reSangutum DO F y ut 
medietas OF ad B My 
erunt aredCEMB yOt^t 
ferfetub aquales. 

D Udis infiniti proxhnix Oap, aiM,&arcubus PL j 
A H , atque 4 1 ipfi O C parallela , erit B five AI, 

ad 
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ad P L in ratione compotita ex A 1 ad A H , & AH ad P L> 
fed prima ratio eft eadem, qux tinus anguli A«l[vcl ADO] 
ad (inti anguli AaH,feu DaO, aut DAO,^u{ ex trigonomctri- 
cis , eadem eil rationi 
oppotitorum laterunt.* 

OA,ODj fecunda aute 
»tio eadem eft, qux ra- 
morum OAj OP, ex 
quibus duabus rationi- 
bus componitur & ra-' Vr 
tio quadrati QAad 're- . 

£Ungulum- 0 OP, idefl P 
per conlWu£libnemtdL 
midix O P ad BM ; 

goeritB 6 .PLV;OP:r. . . 

. B M ,* & idc 6 re£langulum M B i w — P L in O P : a., 
ideft ~ triangulo, aut feftori POL, five’PO^iquarc_. 
conftat propofitum . , • i ^ 

COROLL. I. Intinitis modis timiliter variabitur alteru- 





tra tiguratum PVO, MEC,prodiverfacurva C« A ,qua 
uti quis velit ad atiignandam alteri ex datis figuris aliam 
aream xqualem, per hujus Theorematis conftruftionera. 

COROLL. II. Si quadrata O A xquenturfemperrcilan- 
gulis D O P , & ipfis O P xquales ponantur B M , refulta- 
bit area C £ M B prioris O V P dupla ; eritque pariter, cur- 
va V P =; curvx E M, & hgc quidem illius involutx ex- 
panfa evadet j nam cum oflenfa fit ratio quadrfli A O ad 
redangulum DOP xqualis rationi B^ ad. P L, ubi illa.f 
fuerit xqualitatis , etiam hxc dabit B^'s PL, unde cuni 
et differentia ramorum OP xquetut differentix ordina ta- 
rum BM, fiet altera convoluta . altera expaofa figura, 
ut fupra roro//. 3 . frdced. diflum fuit. 

COROLL. l^in in hoc, qukm in ^rxcedenti Theore- 
mate udem fequentur ',ti fuerit, ut quadratum OAad qua. 

dra- 
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dratum OP, ita dimidia OD ad BM; ciiai Gt enim qua- 
dratum OAad reaangulumDOPjUtdimidiaOPadBM, 
& reftarigulum DOP ad qn9dnatuiQ OP ^utDO ad OP, 
five ut djmidia DO ad dimidiam OP ,erit ex per- 
turbati quadratum O A ad quadcatuna. O P, ut dimidia O D 
ad BM. Quod etiam fic aliter demSftrarur . Quadratu A O ad 
quadratum O P ett , uttriangulQ AOH {figmibujusTbeortm.^ 
^el AOI (fig.jeq. qusadfr4ceJemTbcotomafertMt)adGtmi\c 
0?L in frmo jhcmmau , five O P H tnJtemuU^ Cfve , ut ele- 
mentaria fpatia, quz ab his comparabiHter uou differunt, 

■ AO#, OP^iTed propter OD ad OA[ in frtma.tafn,&*x 
dtmnftraris in h» tbenr. ) ut A H ad A I vel £ It, Gve [ itt, 
altero eajm ] ut A l ad la , vel pariter .8 i, erit dimuliaO D 
in i * triangulo O AH primi , aut O A I fecundi cafus, 
ideft utrobique =3 arez elemenuri O A «> Si ergo dimidia 
OD ad BM ,leu rcftangulum dimidix O D inB ^ ad M B ^ w, 
cft ut OA quadratum ad OP quadratum, nempe ut OAa 
ad 0?g, ob antecedentium O D: i ini B^, &0 Aa xqua- 
litatem , Gent xqualia & confequentia M Bi«r , & 0 P;i . 

COROLL. IV. Viciflim fi figurx quxiibet O V P T, 
OCEF ita comparatx fuerint ad communem axem VOC, 
& ipfarum partes VOP,ECBM femperxquales refecen- 
tur conveniant autem re£Ix PO, M B in punOum A, 
fitque ut quadratum OP ad quadratum O A, ita B M ad 
aliam , cujus dupla ponatur 
ODipfi MB parallela, jun- 
£Ia D A tanget curvam CAu, ^ 
qux per omnia punfta A ,« 
diOoiQ concurfuu incedit. 

COROLL. V. Idem dico 
in cafu , k fig®** praefi- 
dentis tbeorei»atis-,fi c«i> 
currat P O cutn arcu B A , 
radio O £ deferipto , 
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pundum A , ut oriatur (i- 
militer figura CaA , po- 
nendo ipfi Oa perpendi.® 
cularem O D pariter du* 
piam di£t«qaarcz propor- 
tionalis pol juadrata OP, 

O A , & reik irn B N4 , jun- 
dU enim L> A pariter tan- 
gens erit ipfms Ca ete- 
mim fi non hzc O O foret 
in utroque cafu hujus, Stprzcedentis corollarii fubtangeos 
di'^z figurz , fed alia s, foret OA quadratum ad quadratum 
O P, ejT corotl. j. ut dimidia r. ad S VI ,f«d etiam ex con- 
ftru^ione eft ut dimidia DO ad 5 M , ergo D O =: r 

THEOREMA X. 

E X pmnBis fixis O , B aJ quodvis puuBum A curvu C A /«- 
eliuatis ramis OA y B A fecautibus curvas Ct .C M in 



M , JuSaque tau^fute AD DR^DQ ad utrumque ra- 
morum parallellis , babeat femper O P quadratum ad quadratum 
B M eandem rationem , quam OAR ad B A Qj ernut arex 
OCR y R CM perpetuo aquales , , • - ’ 

" ' Sum- 
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S Umpto infiniti proximo pundo « , jungantur Oa , Bc, 
fecantes in />,& w curvas CP,CM,du£tifque ex cen- 
tro O arcubus p E, «L, & ex centro B arcubus MH, 
erit ratio MH ad compiofita rationibus MH ad «1, &, 
a\ ad aLy aL id pE; quarum prima eadem eft cutn^ 
ratione Bi» ad Ba, fieu BM ad B A j fecunda eaderiLj, 
quz finus anguli i A a , vel alterni ADR, ad linum anguli 
L A « ; hoc eft eadem quz laterum A R , R D , aut A R , 
AQj tertia denique eadem eft, quz aO ad Opy live AO 
ad OP; ergo MH ad/£ rationem compofitam habet ex 
BMadBA,&RAad AQ, & AOad OP, five eft ut 
re£tangulum OAR in BMad redangulum-B A Q_in OP; 
cCim ergo ex hypothefi redangnlum O A R ad re£fangu> 
Ium B A Q^fit, ut quadratum OPad quadratum RM, erit 
MH ad ^E , ut quadratum OP in BM ad quadratum_> 
B M in O P , hoc eft ut ramus ipfe O P ad ramum B M ; & ' 
idc6 feftores O^ E, RMH, five arex ipfz OpP , ^Mw, 
perpetuh zquabuntur ; ex quo conftat propofitum . 

COROLL. 1. Data ergo alterutra cx his figuris, puta 
OCP, alteram CMR ipfi zqualem conftituemus, eleda^ 
qualibet aha curva C« A , et pun£to fixo Bjdadifque ra- 
mis OA, BA, necnon tangente AD , completoquc pa- 
lallelogrammo A R DQ , faciendo , ut OAR ad BAQ, 
-ita quadratum dati rami OP ad quadratum BM , cujus 
ultimum punflumMad alteram curvam CwM pertinebit; 
fufcipict autem quzfita area CM B infinitam varietatem, 
tum ratione variz politionis pundi B, tum ratione diver- 
fz' curvz Ca A , quz ad conftruftionem alTumpta fuerit, 
COROLL. 11. Idem fequitur, fi quadratum OP ad qua* 
dratum M B fuerit , ut reflangulum O R A ad quadratum 
RD, hzc enim ratio eadem eft rationi redlanguli OAR 
ad B A Q , ob rationes componentes zquales O A . AB:: 
OR . R D , quibus addita eadem ratione R A ad R D , vel 
AQ, fit ratio O A R.B AQ::OR A.RD quadratum. » 

P X CO- 
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COROLL. in. Vicdfim cx datis areis 5CF , OGT fi 
xquales portiones abicindantur CMB, GPO, St ratni 
B M , O P coaveniatit in A , curvx hinc rcfuitant» C AS 
tangens AD invenietur ,fumpta ad libitum rami O Apor. 
tione AR, tum faciendo^ ut quadratam O Pad quadra» 
tum B M , ita re^angulum O A R ad^ redangulum B AQ^ 
completoque parallelogrammo Q^ARD, jungatur diame- 
ter A D , qu« erit tangens . • . 



COROLL. I\T. Si fuerit C A S conica , ctijus fbci 

O , B ; quoniam tangens D A bifariam fetat angulum^ 
O A B ( 48. Conic. ) erit angulos DAS, fi ve alter- 

nus RDAr; RAD, unde R D =: R A ; itaque cdm_> 
tx Coroll. 2. fit quadratum ipfius rami O P ad quadra- 
tum B M ^ Qt rcftjngulum O R A ad qiKuJratum R D , 
erit primum quadratum ad fecundum, ut OR ad RD,vel 
R A, aut ut O A ad A B , vel ut O D ad D B .. 

COROLL. V. Quia ex hujus Theorematis, aut Proble- 
matis conftrudlione erit quadratum P O in B A Q. reilan- 
fulum =: quadrata B M in reftangulum OAR, fi BM 
fuppon.atur ~ B A ( hoc eft fi curva C m M conveniat cum 
C« A, ut ipfatnet area BCAxqualis evadat areJeOGP) 
loco BM, ponendo B A , erit quadratum PO in BAQ_ 
quadrato BA in OAR, hoc eft quadratum PO in AQ 
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— OARin BA , & quadratum PO.O A'R . AQ: : 
O A.OR; unde quadratum PO in OR 33 O AR-irf OA 
=3 quadrato OA in AR j iterumque quadraVUth PO ad 
quadratum OA::AR.OR::B D. DOjideoque fi fiat uk 
OD ad DB, ica quadratum OA adquadratutn OP,«rit 
pun6tum‘P adCurvam C/>P, cu;usax*aOC4P£3ipfi'ACBi 
abfque intermedia alia curvacondradioHetti'^gulaAte,ft 
pro diverfa pofitione pundi O^ divurfis tnodis cotVa 
confttuecur , 2i in alterius generis ari^s -trbnsfbiitijtbitur : 
non tamen per idem pundtum C tranfiblt^ per quod in- 
tiedic cutva CA^ anfi cAtn fuerint polorum diftantksOC, 
fCteqoalte^ifiiinpettnin difiantia vettucis cnrvr 
ptmfto O diebet Re media .proportionalis- inter CO,GB^ 
eoqtBEXd puBdaAdefeendento adG,ipratneriam put^Rutft 
-D congruit eidem C^tlnde tam O AqoimOD fit=; OG, 
& BDevadttEC: proptereaqueanalogia OD. D Br: OA q. 
OP q. veitituK in hanc ^ O D ad C B nt O Cq. ad quadra- 
tum diftantix verticis cutv^ TP/ k punflo G. 

. 'OOROLLiiVI. Eadem confirudio pracedentis cbrolla* 
rfi fic poterat demonftrari . Tam tiianguia'OA D,D AB, 
-qvkm OaD, OoB funt in ratione isafium OD, DB;qua- 
rk & reliquorum triangulfitum tario' eadem erit > igitur 
AOtf . A Btf ::0 D.DB i fi ergo OD,D B: :0 Aq. DPq» 
hoc eft :: 0/rq. Opq. vel Oa L .O /£,aut AO» . PO^, fiet AOa .• 
A B« r; AOir. PO/»». quare A Bn is POp.& ficfemper. 

COROLl.. VIJ. Politis iifdetn , 'fi fdent CA conica fe- 
dio, cujus foci O , .S , erit OP «t dia proportionalis inlW* 
O A , A fic enim 0 A quadratum ad O P quadmuti» eht> 
ut O A ad A A , C ve ( ob angulum 0 A B k tangente A 
bifariam fidum ) ut OD ad DB» 

COROLL. Vin. Quodli ( *r in figura /ff»r»rr ) focus 
B ad infinitam diftantiam recedat, vel hoc fiet juxu ipfam 
lineam C A, vel juxta aliam huic’ perpendicularem i quo- 
modo rami paralleli invicem evadent, ipfiqae CB in pri- 
mo 
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XDQ cafu zquidiftabunt, 
velut A M ,« 01 j in fe- 
cundo ilii perpendicu- 
lares erunt , quemad- 
modCkm AB ^ ah ; Et 
io primo cafu figura^ 

A C G M dupla ent 
^rez OCP , fi fuerit 
femper OO ad AM, 
ut quadratum A 0 ad . . t . , 

quadratum O P ; in fecundo autem figura ACB ejufdem 
arez OGP dupla fiet , cQm fuerit O D ad D .fi in-, eadem 
ratione quadrati AO ad quadratum OPj Namfprzter- 
qu^m id colligitur ex przcedentibusconfiderationibusjin- 
nniti parvorum ad hos cafus applicatis) dufia OH tan- 
genti A D , & D N ipfi A 5 parallela , fiet H A'= O D ; er- 
go parallelogrammum H A«h ad parallelogrammu Al«M 
eft in ratione OD ad AM, ad parallelogrammum werd 
N«I A , autiK A.S^, eft ut O D ad D . 8 , «quia ergo utra- 
que hatc ratio eadem fupponitur rationi quadrati A O ad 
quadratum OP, feu trianguli A 04 ad triangulum OPpy 
ent .parallelogrammum H A 4h ad parallelogrammum-» 
A I m M , aut ABhK^ ut triangulum A O 4 ad rriangulum 
Pop; fed primum eft duplum tertii, nempe HA4h du- 
plum eft eft trianguli AOa, ergo & fecundum duplum 
eft quarti , ideoque tum^ Al»«M,tum ABhK. in utra- 
que hypothefi. duplum probatur trianguli P O & fic 
femper.^ unde & arca aMGC, vel ACfi dupla erit fpa* 
tiiOCP. : 


THEOREMA X/. 

NJIguris C ASOyC E MiO yfi fuerit , ut ^uhtaugem B D 
ed taugentfm D A y ita jemptr ordinata A B ad ordinatam 
■ ■ fiiV/, 
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S My erit area C E MFO 
ad curvam Jufefficiem ex 
arcn C AS circa axem C O 
reflato genitam , ut radius 
ad circularem feripberiam 

N Am Biy five al.ah 
:: BD.DA::AB. 

B M i ergo redangulum_> 
extremoruRT MBb mzite^ 

£tanguIo mediorum, ideft 
fafio ex ordinata A B in 
arcum A « > Sed hoc ad 
zonam curvz fuperficiei ab arcu A a circa CO genitantj 
( qug =: redanguk) ipfius A « in peripheriam k radio 
A B deferiptam ) eft ut radius ad citculacem periphe* 
liam j ergo Si MBbm ad ejufmodi zonam eft in eadeniLi 
ratione; & hoc femper r quare ut unum ad unum, ita^ 
omnes ad omnes, ideoque integra figura CEMFO ad fu> 
perheiem i. curva C A S deferiptam eft in eadem ratione , 
radii circuli ad ejus peripheriam ;Quod erat&c. 

< COROLL. I. Patet, aream CEMFO. =: Ungulz cylin- 
drica fuper arcu CaS eredz,& abfcifTz plano per. axem 
CO tranfeunte , atque ad planum C O S per angulmn fe- 
mireffum inclinato , quippequz Ungula nihil aliud eft, 
qu^m fadum ex ipfis ordinatis A B fuper arcu C A S efc- 
flis; ciim oftenfum fit, ubique B A i»» A MBbm. 

COROLL. II. Cum ver6 in decem przcedentibus Theo* 
rematibus oftenfum (k , pofTe aream CE MFO infinitis 
modis in alias O VPTS tranformari, inveniri poterunt 
innumerz arez planz,quz ad curvam fuperficiem conoi- 
dis ,ex figura CASO geniti, fine in data ratione radii ad 
circumferentiam. i • . > 

COROLL. 11 1. Eadem fequentur, fi A A' ad BM fit in.j 
, ■ alia 
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alia zquivaUnti ratione, 
ut A 5 ad A Q, vel A N 
ad A R. , aut N G ad G A. - 
COKOLL. INT. Mani, 
felium e(i, ordinatas BM 
Sgutz C£/Ozquariper. 
petu6 normalibus AQ^qug 
perpendiculariter curvam 
C A S fecant in A, propter 
DB . D A AB. AQ:: 

A B . B*A', Quod fi arez 
CE/0 zqualis OVTS, . .j. 
juxta conftruftionem The- 
orematis pTimi,defcriJ»3tur,cruntbIP=:tai^ea£ibas AD, 
propter A7tD A. AQ:: NP. J8 M.- : , , : 

- iCOBlQLLu. V./ Si CaS fit arens circuli, cujus centrum 
Q, fiet £ M/ bnea sefta diametro C0< parallela , propter 
nortnalrs A Q femper zquales eidem ra^o ; itaque redaa- 
gnlkunt^ eu radio in finum verrum! CB squalntor Ungule 
, ex fimbus reftis luper accu C A elevans ( ut alibit ofiendi- 
mus } erkque idem rei£Iangohim ad portionem spheiicz 
fiiperficiei ab arcu C A genitam , ut radius ad circumfe- 
lestiam, five ut idem reAanguhim ad cylindricam fuper- 
ficiem ab ipfo cicca CM revoluto deferiptam i unde zqua- 
Htas portionum superficiei sphericae cum portionibus zqu^ 
alcis fuper ficiei cylindricz ckcumfcriptx, ex mu1t6 ma> 
gis generali principio , quim unde idipfum Archimedes 
deduxit , demonftracur . ; 

COROELt VI Si fuerk C AS parabola, etiam CEM/O 
ex nonnalibus AQ in £M ordinatis refultans, erit por- 
tio parabolica ( rr Fhrc. Yh). d$ Loe. f«l. /. i. fr. j.8. ) unde 
Ungule fuper arcu parabolico eceAz quadratura , & fu- 
perficiei conoidalis dimenfio innotefeit. 

COROLL. VIL Sii Curvz CGH fnbnormales RR fint 

X zqua. 
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zquales normalibus AQ_ 
cuivzCAS , erit cujuf- 
vis oidinatz B G circulus 
zqualis conoidali fuperH- 
ciciei ex correfpondentcj 
arcu C A , circa C B revo 
luto, defcnptzj nam cxs'^ 

Coroll. 6. Tbcor. i. area.. 

C E M B , cujus ordinatz 
BM =: AQ z; BR,eft ^qua- Zf- 
lis dimidio quadrati ilG, T' 
adeoque eft ad circulum^ 
ladii BG [ ob communem altitudinem BG , qua duAa in 
dimidium BG , refultat dimidium ejus quadrati , ducta ve- 
i6 in dimidiam suam peripheriam , refultat circulus ] ut 
dimidia BG ad dimidiam peripheriam ^'6G defcriptam, 
vel ut integra B G ad fuam peripheriam j aut ( ex hoc 
Tbeor. ) ut area C E M 5 ad fuperficiem conoidalem ab ar- 
cu C A prt^enitam; manifeftum eft igitur, dictum circu- 
lum radii BG zquari przfcriptf' conoidicf fuperficiei. 
Exemplum illuftre habemus in circulo radii QC , Cujus 
normales Q A funt fcmper ejufdem quantitatis , & ideo fub- 
normales B R correfpondentis curvz CG item atquantur; 
quod indicat , hanc cutvam fore parabolam latere reflo 
z: 2 Q C, fi ve diametro ipfius circuli, proptereaque BG 
quadratum ~ reSangulo diSac diametri in finum verfura 
C B, quadrato fubtenf* C A', ideoque refla coniungens 
piihfla C, & a’ S BG', & id^A fphcrica fuperfides abar- 
cu C A pioduda ts circulo, quem 'ejus fubrcnfa G A def- 
criberet , ut Archimedes oftendit. • 

COROLL. VI I. Similiter fi ^guf* tDPN -Tubnormalis 
N S fuerit zqualis tangenti A D, erit circulus radii NP 
zqualis eidem conoidicffapctficiei ab arcu CA circa CB 
ptoduflz , ut ex fecunda parte quarti Corollarii, & ex 

Q pr?* 
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prxcedenti condat 
etiam hoc modo; pZ id 
Lg rationem habet com> 
poataro cx ad Z P vel 
« I , ex I ad I A vel G L , 

& ex G Lad Lg; fcd pri- 
ma ratio zjfuatur SN, vel 
A D ad N P : fecunda ra- 
tio zquatur A B ad BO, 
aut Q.A vel B R ad AD: 
teitia ratio zquatur BG^ 
ad BR; ergo ^Z ad Lg 

ed in ratione compofita ex B G ad B R , ex B R , ad A 
& ex A D ad N P j hoc eft zquatur B G 'ad N P , aut perU 
pheriz radio B G ad peripheriam radio N P defcriptam , 
& fa61um extremorum , ideft pZ in peripheriam radii N P, 
zquatur fado mediorum , ideft Lg in peripheriam radit 
BG> quare Zona circularis, qua circulus radii ap exce- 
dit circulum radii N P , zquatur circulari Zonz ,qua cir- 
culus radii tg fuperat circulum radii BGj .unde & ipft 
circuli II p , bg y aut NP , BG zquabuntur, ob zquales 
femper differentias inftnitb parvas ipforuna ; ciim igitur 
ex praced. Coroll. circulus radii B G zquet fuperficiem co-> 
noidicam ab arcu C A , etiam circulus radii N P eidenij 
conoidicz fuperficiei zquabitur. 

THEOREMA XII. 

I N figuris O F p y S AC y EME y fi fuerit , ut tangens P T 
ad fubtangentem B Dy ita ordinata B M adardinatam H P, 
erit area C E M ad conoidicam fuperficiem ab artu OP circa ON 
generatam , ut radius ad circumferentiam . 


F Ada enim confueta cooftrudione infiniti parvorum , 
erit Pp ad N » vel «I, ut P Yad N.O vel A5.,ipCa al 

, ad 


Digitiz^ by Googl( 


De Transf. Curv. 123 

ad IA vel ut AB ad £D,&ez zquo P/.B^:;PY. 
B D : : B M . N P ex hypothefi ; quare 6adutn ex P/ in N P 
[ided elementum Ungulz, ex fuperficie cylindrica fuper 
arcu OPf refeflz plano per O N tranfeunte,acpcr 45 gra- 
dus ba(i NOP inclinato ] zquabitur re^Iangulo MB^m; 
unde & tota Ungula toti arez CEMB zqualis erit; & 
quia ex didis ia praccdTheor. illa Ungula eft ad fuperficie 
conoidicam ab arcu OPp circa ON,ut radius ad circum- 
ferentiam^ etiam area CEMB ad ejufmodi fuperficienu» 
conoidicam in eadem ratione erit. Quod erat &c. 

COROLL. 1 . Hac methodo innumeras diverfas areas 
planas eidem curvz fuperficiei conoidicz in dida ratione 
lefpondentes affignabimus , tot nimirum diverfis modis; 
quot variz curv^ CAS ad conftrudionem afiumi polTuat, 
im6 & in vario fitu collocari. 

COROLL. II. Quodfi fiat curva CGH, cujus fubnor- 
males fint ipfis BM zquales, probabitur, ut in fuperiori- 
bus [ Coroll. 7. & 8. Tbeor XI. J circulum radii BG zqua-' 
ri fuperficiei conoidicz ab OPN circa ON generatz. 

THEOREMA XI//. 

I lfJem foetis ; fi fuht angens BD ad tangentem PT ^ nt con- 
fiant quadam linea , futa OH ^ ad ordinatam B M j ent 
ffatium CEMB aquale reSangulo data reBa O H in curvam OP , 

i 

E Rit enim, ut fupra probavimus ( Theor. prfced. ) Bh.' 

P/: : B D. P Y ;:OH.BM, ergo redangulura MB^i» 
= O H in P^ , adeoque & area CEMBsOH in arcum 
O P . Quod erat &c. ' 

COROLL. 1 . Pro varietate alTumptz curvz CAS, di- 
verfa fpatia CEMB orientur , femper zqualia redangulo 
ejufdem OH in didam curvam OP, adeoque & zqualia 
inter fe. 

Q X CO- 
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COROLL, II. Vicis- 
fim dato fpatio OVPN 
zqualeie^angulum tc- 
periemus^fub dataOC^ 

& arcu C M curvj ali- 
cujus contentum , cujus 
ope propterea fpatium 
O \T P N quadrabitur > 
idque aliter , qukm fu» 
pra docuerimus $mP*~ 
rcrg» Affeni. i. Si nempe ,a(Tumpta curva ad libitum C AS 
quam tangant CH , A H , fiat femper OC . P N :: B A 'o 
H C . M E , '& defcribatur talis curva C M , cujus tangen. 
tes fint ejufmodi ME; Id quod tamen geueratim ablque 
quadraturis obtineri nequit , nili in fpecialibus cafibus, 
pro varia fpecie alTumptx curvz C AS, fubtangeos cujus 
ad tangentem quzfitz curvz debet notam habere ratio- 
nem conftantis O C ad ordinatam P N . ' 

THEOREMA XIV. 



I 


Nferipta /tteurvM €AS 
rePlaHguh COS D , ex~ 
fojifts antem tribus reflis 
X , Z , K ta quaUbet ra- 
tione proportionaliter de. 
crefeentibas , fiat /(T t X . 
xL :\SO.OT :: SD. 
fiant carvaCPT^ 


N P 



IB 

i 


m 

i 


e-0 


hac ad C D relata , iffi- 
qtte C AS frofortionali- 

ter analoga'., Item fiat JST f X. X-^ K : :C 0 . 0 Q^: : C D . D V y 
janHsfque C Q,, C V fecaatihas coordiaatas AB y AN ta R, £, 

ducla 
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ittcla F G faralUh CQ^ ordinetur GHzt JS Mi trit fttnSum 
H ad curvant Q, H f qualem curva C A. • 

S Umpta minima K pro unitate y & fa£la media L s » , 
erit tertia proportionalis X =: »«> fit quoque CBsx, 
B A s jf , QJ 3 =3 G H =3 ui erit ergo «mi f 1 . 2 0: : SO . 
OT AB . BP::jf. 2 ^»;(a»tO SD. DFc: AN,- 
NM:: 0.200: ( 00 fiD quare BP =; %y»‘, (00! >) & 
N M =3 200 ;( 00 tO> & qui^ CB . BR :: CO.OQ:: 
00 f *.»*”• * ■ ;CD.DV::CN .NE, fietNEsjfaa-» i]j( 
•[*»t *]> & BRs( 00 -^x) 0 ;( 00 t*)t itaque RP, 
feu QG, ideft z ^ *) *) ;(00ti Jl&ME,. 

feu CH ideft 0 =3 (>[*0— * ] » 4 f 0 ):t 00 t i ]» ttffidz 

=3 (i0<(yt(*»— 0 < 4 r):(*»t r)i &<^ii 33 (<^(a0-< i) 

20<iif):(00t*) yode dz*’ 33 [4001/^^140(00'-^ i) 
<ilfl^t[«MI-^ i]‘ ^ 0 ‘ ] .■ [ 0 « t * > & </** s[<^*(«w— <i)* 

— 40 ( 00-« I ) dxdjf^nndx* ]: [00 1 i ideoque d^*^ t 
</«* =3 (4 0» t ( »0“' * )^ » [ t ] : [»» t * ]* quod 
=: [ </0» t ( 4 »* t 1 1 J .* ( 0* t a 00 t » ) *c 

denique, obcoeficieote numeratoris (400 t 0 ^-«a 00 t 0 
xqualem denominatorr [ 0^ t a »* 1 1 ] * remanet d^*' t </0* ■ 
33 dy'’ t dx* , & radix u-.ius =3 radici 'alterius; fed pri- , 
ma eft differentia lis curve QH, altera ver 6 diiferentialia 
curvz C A , ut notum eft , quare ipfcmet curvx C A , • 
QH, quarum difiTerentiae perpetui zquantur,. invicempa- 
riter xquales fient. Q'iod erat &c. -- \ . 

COROLL. I. Pro varia ratione linearum X, L, aut L, . 
K, manifeftum eft diVerfam fpeciem, turvz QJH proditu- . 
ram eidem datz C A longitudine xqualem ’ 
COROLL. IJ. Si curva CA fit geometrica , five,ut lo- • 
qui amant rccentiores, algebratica ' etiam QJl geometri- 
ca , aut algebratica erit j Nam ejus coordinatx 0 da- 
tam rationem habent dependentem ex ratione ipfarum 0, 
jy, ita ut fi hxc geometrice, aut algebratic^ exprimi pof- 

fit 
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(k independenrer ^ Io- 
garithmis , aut quadra- 
turis , aut redlificatio- 
ne curvarum^ etiam_j 
illa parifortniter expo- 
ni queat aequatione-., 
nullam quadraturam-», 
nullum logarithmum , 
nullam curv^ regifica- _ 
tionem involuenre. 

COROLL. III. EteCira 
h^c ipfa curva QH rurfus in alias pari methodo transfor- 
mari poflit , hoc etiam ex capite varia feges curvarum fem- 
per longitudine xquaHum , fed fpecie differentium , & qui- ' 
dem iemper geometrkaruna , fuboritur. 

theorema xr. 



S OlidM»! tx figura AL?y 
circa arem A F rota^ 
ta , prodaSam fecetar pla- 
»0 HNM, tam ai planam 
per axem ALF , tnm ai 
Itfim circali FLO per pe», 
dtcnlari^^f feBio fiat cor. 

•vaH IM ; fiat autem re- 
Sangnla G C D , NF B 
aqnalta portionibni HIGy 
HMN pradiBa feBioait : 
dico/eBangalam ex eadem 
HB $a curva porttonem BD •::: figura KHBC. 

S Ecetur enim rurfus plano ad baCm parallelo CKI, 
critque IG quadratum cum quadrato GC zquale_* 

qua- 
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quadrato C Z , feu C K , ob circutum , ideoque fi ponatur 
HB s «, CKsif, CB ssjf, CDsji, erit G I =3 
««)jcCiin ergo ubique area HGI,feuf. 
xquetur redangulo GCD , ideft erit dinerentian» 
doV[^;j; — a«j dx zz a djy & quadrando , ^^dx* — 
0 a dx*' zz a a dy^ ^ac per antitheum ^^dx^ zz a a dx'- f 
Ma dy'- , ergo e&trahendo radicem^ </jr=: a ^{dx'- f dy^ ), 
~ hoc eft elementum arez HBCK =: redangulo ex HB in 
elementum curvz BD; unde integrando, area KHBC rr 
HB in curvam BD. Quod erat &c. 

COROLL. I. Quoties ergo ordinata in elementum ab- 
fcifise zquatur conflanti in elementum alterius curv^ , pu- 
dt.jpdafs « V[</z» t dy^ ] femper liabetur ^{i(^^ — **)dx 
zz«4y i & fiimma cx di&is radicibus 
dx divifa‘per « , dat ordinatam y curvz redificabilis 
jser aream cujus primun> elementum erat ^dx , ut alias 
M tarergoAffcnd. i. innuimus. 

COROLL. 11. Eodem modo ^ fumpta qnavis alia con- 
flanti 1 , fi V[ dx zquetur h io elementum or- 

dinatz », rurfus habebitur ^dx zz f in elementum curv^ 
V(dx* ) j adcoque fi fiat primb >J{^^’^aa)dx —a 
in elementum ordinatz djr , turafecundd — dx 
in elementum ordinatz d», tam curva prima in «, 
qukm curva fecunda in ^ , erunt invicem , & eidem arez 
L ^dx zquales j. proptereaque habebitur. fecunda curva, 
cujus ordinatz «,ad curvam priorem , cujus ordinatz ji, in 
data ratione,conilantis a prius afTumptz, ad alteram con- 
flantem^. * . - * 

COROLL. HI. Sr LH A fit Pinea re£hi , fblufuro ex ipfacir- 
ca A F evadit Conus , & feSio H M.N hyperbola , ex cujus 
ideo quadratura pendet confltu^io curvz BDE quz du- 
^a in BH zquetur arez trapezii redilinei HLFB. 

COROLL. IV. Similiter in plano (ut in figura ftquentiy 
expofjta quapiam figura CT VO cum adlcripto re&angu- 

io 
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lo GN yO^ fi differentix «luadratorim PB, JF pdMtOf 
squale quadratum B L , ut oriatur curva N L O fratio 
C N L B femper fiat squale xedangulum F B M , habebitur 
curva C M S, qux dufta in N C xquabit fpatwm C T V O, 
ut eodem calculo conftatificut vialfimjdatofpatioCNLO, 
cujus pbrtiones quzlibet G N L fi squales fiant re£langulo 
GN inBM, '& po 6 to>quadrato BP =: aggregato. quadra» ' 
torum GM, BL^ rerultat;.fpatium CT V O 23 re£langulo 
ez -GN in curvam GMS-i , • i . [ 

•' GOROLL. V. Cdm autem fpatium GTV Oinfinitismo» 
dis {ftr deetm frian theoremata , «ormmqae eoroUaria) in alias 
arcas transformari polfit, «jufque ordinatarum quadrata^ 
excedere ipieant tjnadratum conftantis C N , di^ifque ex* 
ceflibus squalia poni quadrxtaaliarumordinatarum, atque 
abfolvi confitu^io Corollarii praecedentis, raanifeftum eft, 
alias & alias curvas invicem , aut eidem datz C M S ( ex 
cnjus tangentibus D A' in BP ordinatis, ex touJlraS. pro- 
fo/. Jpfettd.'i. ortum fit Ratium C f VO } zquales innu 
meris modis confirui pofTe , imo & fieri in data ratione, 
fi pro confianti CN latere re^oguli-GN V O, alia ma- 
jor aut mioor.in data ratione adhiberetur , juxta calcu- 
lum Coiollaifi 11 . . V 

■ ■ THEO-' 
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THEOREMA XVI. 

S I rmi AB ^ Ah ie$nentn iu 
turvam E Bb prodmcatHmr r« 

Z>, d W arcam circularem £Dd 
centro A dejcrtftumy & Jufetficrel 
cylindrica , froderet ex quo- 
Uhet ramo AB ad correjfondeus fuu^ 

Eum D fuper eodem arcu ferfnii^ 
culariter ereffo , appUeetur ad tpfummet radium AE , detqut^ 
latitudinem EG ^ ad quam ordinetur GF ^ ramo AB ^ erit 
cuma btne orta HF(:^ cuma pnmb propojita E Jb . 

D Utatur eodem centro A arcus BC , occurrens in C 
ramo infiniii proaimo A^^/jfitque^/ paiiter infini> 
ti proxima FG , atque /N axi £G parallela } Cum ergo 
Aimma ex omnibns ramis £ A, B A ^ ^ A normaliter fuper 
arcum E eredis aequetur redangulo A E in £g', exem- 
JlruB. erit portio correfpondens ramis AB, Ah infiniti 
proximis fuper arcu Dd eredis , hoc eft ( ob infinitfe exi- 
guam differentiam ) redangulum ABinD^/zsAEiiu 
Gg; ideoque A E . A B ; : Drf. Gg,fed etiam;;Di/. BC, 
Gg, veJ /N z= BC; fed & ordinatarum differentia^ 
FN =3 ramorum differentia: ^C,ergo F/ potentia aequa- 
lis ipfis F N , N/, aequabitur Eb pariter potentia xquali 
ipfis i C , B C ; quare & tota curva H F/ toti E B ^ aequa- 
bitur. Quod erat 8 zc. 

COROLL. I. Datae curvz EBi infinitis modis aliam di- 
verfam aequalem aflignare licebit , prout aliud , atquo 
aliud pundum A, five intra, five extra curvam eligemus 
pro centro arcus EDd. 

COKOLL. H. Sunt autem areae A EB^ , E^/FH, ilhi 
quidem involuta , haec Ver6 expanfa ( quales T^eor. 8. expo- 

H fuimus) 
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fuimus), unde poftenor femper 
eft dupla prioris, nam parallelo- H 
grammum G N f g , & triangu- 
lum B A t habent bafes fgyhb 
aequales , ex bj/potbe^ , necnoiu 
pares altitudines / N , £ C , ut 
jana probavimus , unde illud hu- 
jus ell duplum . Coafer di£Ia Tbeor. 8. Coroll. 4. 

THEOREMA XVII. 



F JgKTd CEPNy c»jas 
coordinxt* P B y P Af , 
reciproca CEPE ,/«»«- 
pi$ femper , pf ter- 
tiis proportioaalsbns poft ip~ 
fas P ti ypxiy & conflan- 
tem CE y tfaa tu radio defcri- 
batar arcus circularis E Od, 
fltque area PECE CED 
retlangulnm y itemjae area 
p£Ct=:: C E d rcilau^it- 

//»«, <&* fle femper yjuniitf- 
que radiis C IX ^ C d eodem 
centra C defriiaitur arcus 
BMy^ b.m. Erit c»rn;a E P 


E 



cur vs E M ni aqualis . 




E Sto E C — tf, C B ar , E O ra ^ ,.P 3 jf , D</ 

I Hjrzsitfy erit P F ^aa:Xy ex conrtruftione; fed quia 
fimper area PECP— reftangulo CED, feu dupla eft 
fedloris C D E , fit etiam , ut aona P p-fF fit femper =5 re- 
ftangulo CDdy feu dupla talis feflorisj quare aady.x 
five ady:x ^ ds^y ideoque a .x'.\ds'.dy:: Dd. Iw, 
ergo I »« :=: dy zi ^ H > fcd & M I K Bb^zi P H , ergo ? p 

( poten- 
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[ potentia zqualis utrique / H , P H ] zquatur M ct ( pa- 
riter potentia zquali ipfis Iw , MI) unde & tota curva.. 
EPf tori EMm zquabitur. (^od erat &c. 

COROLL. I. Hinc infinitis nsodis eadem curva E P/ in 
aliam E M w zqualem transformari poterit , prout pun- 
dum C remotnis , aut propiOs ad pun^um E acceptum 
fuerit, unde varia magnitudo figurz PECN, & diverfa 
area EPFC priori reaproca ex hac confiruSione reful- 
tat, proindeque & diverfa curva EMw, nunccontraftior, 
nunc amplior evadit . | 

COROLL. II. Si linea EP/>fit quadrans circuli hawn- 
tis centrum C, adeoaue fit continuatio quadrantis E D , 
erit EMw feroicirculus fubdupli radii , nam arcus ED 
evadet::: EP, propter re£Iangulum CED=s arez qua- 
drantis reciprocx PECF ^ duplo feftoris C E P ( fcr 
caf. 8. HitgeM. nvm. d. ) =: rc^Iangulo C E P j unde C M := 
CB finui complementi arcus E D , aut E P . 

THEOREMA XVIII, 

fy 

C UrvfCXMy AID,TQP, 

AHN ita reftrantur , ut 
da3a abilthet ordinata Q,G XH, 

& ad curvam A H ferfendiculari 
H K j & ordinata H F occurrente 
in I curva A ID ^ quam tangat 
OE parallelis CN^AB definita ^ 
fit femper quadratum K F ad qua 
dratum F Hy ut quadratum E O 
ad aggregatum quadratorum data 
A B y & ordinata G Q y /patio 
autem CT G Q, fit aquale re3an 
gulam ex data AB in.GK. Erit curva MXC ad curvam AID y 
& quilibet arcui CX ad arcum correJponJentem A I yin data ra« 
tioue AC ad AB. R ^ Po- 
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- I 

P Onatur emo> A C =3 4 T, ^ ^ a 

s AF=a-^ FI =: - ® 

FH=_,,GX=: t^£0 = ^ 

FK.=:;»^GQ^- 7 i ergo , rx 
hyjfoebrjt^fp .yy::tt. k!> t qq-, 
nnAebb t - fp; 

& qiiDniam fpAttu.n GTGQ,, 
fcu jfumma ca craanibus qJy zz 
bj, erit differentiando qjy zr 
bjir , & quadrato q q dy^ ~ 

, & ex fjpenori cqua> 
tionc q q zz yytt i p f -- i by 
ergo ttyydy>- : fp ~ bbiy'^ zz bhi^ y & per amicheOm 
ttyydy^ : pp zz bbi^ f > quare extrahendo radi- 
cem, ry</jr:/ =3 ^V(d^‘tdy* >jfedqooniafnf.j::dy. dr, 
{^Mydy : p =3 dXjCiic fydy :p zi tdx =3 b/[d^ t ]? 
at per Append. i. OE applicata in F, feu f dx facit ele- 
nemum Ipatii «qualis refiangulo dat* AC in curvanu* 
AIO, adeoque tdx " a V(dx‘ f d//‘ ) , ergo habebitur 
0 V[dx* t da* ] 33 i t dy' ]i&ide 6 ^[dtr* \ dy'^ ^ 

. V[ dx‘ t d #*]::«. i ; nempe elementa eurvz C X M ad 
elementa eurvz A I D funt femper in eadem conftanti ra- 
tione C A ad \ B. Quod erat &c 

COROLL. I. Hinc patet, polTe in (rnitis modis datx cur- 
vz AID aliam CX M in data ratione adignari, prout 
diverfa curva A H M alTuinetur ( cu)»js tAinen ordinat* 
HF ad cortefpomlentes arcus datz cnrv^ A 1 fint tn mi- 
nori ratione , qulim fit ratio propofita A C ad A 5 ; & fa- 
da deinde conftrudkme, quz inTheorenMCe fupponttur, 
diverfz fpeciei curva C X M quzfito (atisfacieos habe- 
bitur . 

' COROLL. II. Si fupponatur A R =3 AC, fada eadem.* 
co.nllrudione, habebitur curva CX M33 dat^ AID. 

' co. 


Digitized by Googie 


De T rans£ Curv. 135 

COROLL. lli. Simili artificio, £1 por^ lautata con- 
Aruff ione , refolvea<k> aream dat^ , affiimpt;^ coxvf ia 

arcus concentricos , alix & ali; cucvs conflrui pofkntvel 
xquales vel justa rationem prxfcriptam cotrttpondentcs 
datz curvZ) nec quidpiam facilius, qa^ ad eaemplum 
przcedentium Theorematum alia, &aliaiiiQuaiera£iiniiis 
commatis invenire , ac demonftraie> doo tamea adhuc 
fubjungeie non gravabor . 

.THSOKEMJ XOL 

C Urvd EBb^EFdt» 

r<fwra)tmr 

daar fixo fmEo A oMit 
mtfnonimnmoo AM,.Ab,. 
unutrimeticfiam 
datam ENixSy n , acpet 
kac fmn8a ordiaatit RNH^ 
inhf^afiatadnmotBA, 
bAy»t qaadratma AEad 
qmadnttam Ati i '■»/ Ariy 
fit fetuperfpatiam RAEH • . 

S AEG retUagtdo , & Jfa- 
tiam r^f b =3 reBaagah teatra aatem E daSa arca 

circmtari E Bd^fiat crdhata G F, giiffit I^B^ db aqaAcs; 
Dico etiam carvas E B , 1 E ¥ tmmtm toaqaati , 

■ V .1 I ‘ ■ 1 1 ' ■ • ' 1 

S UppooanturE H reltqo; hinc pendeaces4iiieflt, 

fiert inBnhb proziaoflc critque fpatium elemeatarc^ 
RHhrr: AEin Gg i unde R H . A E : : Gg . N fed , 
ex bypothefi, jB A . RH r: HA'q. AEq^ five [ ac alibi pro» 
batum tft , par. i. 4» Ctrc. prep. 9 . ] : : N* . Dd i ergo ex 
«quo perruibat^ , B A . A E :: Gg . O 4> fed & B A . AE 
:: BS . Dd) ergo BS = Gg c:; FO> ipfi autem diii*> 

rctt> 



Digitized by Google 


IJ4 • Appendix II. 


rentix interceptarum BD, 
atquatur O/ differentix 
ordinatarum GFj ergoSt 
= F/,cum fint hy- 
pothenufx fimilium , & 
xqualium rnangulomnri_* 
B&i, FO/; quare & to- 
ta curva EB^ — curvx 
E F/j Quod erat &c. 

COROLL. I. Hinc da- 
ta curva qualibet EB^, po- 
terit infinitis modis alia 



£F/ huic xqualis reperiri, fumpto ad arbitrium quolibet 
pundo A, ex infinitis qux affignari poiTiint, 6t faftacon- 
ftiuflione , qux in Theoremate fupponitur , donec oriatur 
prxdido modo curva' Er/, qux rurfus infinitis modis ia« 
alias transformabitur, dudlis ex quolibet >pundo ,veloti«, 
ramis «F, ac repetita fimili confirudione. 

COROLL. If. Si fuerint continui proportionales A E, 
AN, AB, fiet ANq. ( five RH ad AB)utAE, 

vel RN ad ABj ergo RN_=: RH, & curva. H E congruit 
rcftx NE , & fpatium R‘A E H ( qUod =: A EG reftan- 
gulo } congruit rcAangulo R A E N j itaque E N E G 
=3 FL; quia vero in hoc cafiiBAD ( feu BDA t DAq.) 
s N A q. s N £ q. f A £ q., ablatis -D A q. A E q. xquaii- 
bus, fit BDA s NEq. unde & C.F, feu EL in E A 33 
FLq. Ergo E F/ parabola eft [ concavitate tamen ad axem 
^L obverfa ] cujus. parameter A E. Quod ipfum jam in- 
dicaveram /s Httgsmants fag. S97. curvam fcilicet ,in quam 
definunt rami tertio loco proportionales poft radium , & 
fecantem , poflfe cum parabolica curva comparari. 

COROLL.' ill. Propofitofpatio quadrabiii H EN,lice- 
bjt infinius curvas aquales determinare } fumpto quippe 
pun£io quolibet A, & completo redangulo adjacente eidem 

fpa- 
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fpatio NEAR, jundaque NA, fiac ut A E q. ad A N q. 
ita R H ad aliam R £ , & fpatio quadrabili R A E H 
applicato ad A E, fiat latitudo EG, fitque ordinata GF 
s £ D , ideft eacelTui rami A B fupra A Es fiet curva EF 
=s curvg E 5. 


THEOREMA ,-XX. 


E XfoJith qHtbufnjit nu- 
meris , aut liuets K jLy 
X triangulum reSangultmt 
eonJHtueutibus y tujut alte- 
rtsm latus K fossatur S i , 
alterum L S n , aieoqut^ 
lyfotbeuufa X S3 V[nn t *) 

=3 gj iataque eurvaCASyQ 
cujus abfcijya C Szz x, orJi^ 
nata BAzijiy^ buie alte- 


K— 

.Li — 


C 


R- 




N 


^-NA 

. . I\A 


i:l 

. \ 


G 5 ! 0 


ta eurwt Q,H\i sta refponJeaty ut abfciffa Q, G accepta s 
z — ytg-^nxrg, ordinata G H evadat =: m =3 n y : g 
t X : g;. Erunt curvg CAyQH invicem aquales. 


E Rit enim quadratum ipfius GgJ’^five HD differcntig 
» axis,ideft dy'’ : gg— xndydxigg/fsindx^ ' iS* 

& quadratum differentis ordinats AD, hoc efti/iw» s 
K« dy' : gg -jj %n dy dx :gg f dx'> : gg ; ergo quadra- 
tum dementi curvs HA, idcft f = ( »* t i), 
( dx*’ i dys- ) : gg; fcd ex hypothefi a a t * = gg,unde 
( »a t I ) : — I ^ ergo fiet t iszdx*’ t dy*- s 

quadratis- AI, & I a, feu quadrato elementr A a curv{ 
C A : Ex quo liquet propofitum. 

COROLL. I,. Pio varietate trium propofitorumK,L,X,^ 
numerorum aut linearum', infinitis modis variabitur cur- 
vs Q, H priori squalis conftni^lio. 


CO- 
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COROLL. II. in 
nirv* e A S ik «Igc* 
bnaica ^ «tUm Q H ut» 
lis erit , nam ejus cor- 
dinatx , 1 « determi. ‘ 
nantur per ipfas coor 
dinatas prioris x . 

& per daus lineas 
L, X. 
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CONCLUSIO. 


I Nnumer* itaque habentur foUrtionrt TtbliUmath 

, quod ab initio hujus Appendicis propofui} Bt 
quidem, tum generatim inveniendo Oirvam datx aequa» 
lem, live algebratica fit, five non i tum «mhi determina- 

ttitautjfi data curva fit algebratica,etiamalia talis tefultet. 

Hoc quidem poftremutn fpeciatim docetor Tietrem. 
ut iii eoruui<^ol1arit5 nocavnnus} iHud verb primum m 
omnjbus leJiquis poft duodecimiim occurrentibus Theo- 
rematibus , eorumque Oorolhatiis pr^ftari poffe innumeris 
modis, qui ex do^rina procedentium omnium propofitio- 
ad transformationem fuperficiefum fpefiantium , 
infinitam rurlus varretai:em fulcipiunt , abun^ docuimus; 
Qua^u^ & nontuiUa alia huc pertinentia jam fuerant 
a nobis ante vulgata t» Efiji. Ctvmttr. ad T b. Cevam ubi 
nam. rp. moduoa attuli j quo data qualibet figura, ^ cur- 
Va iinea , & refta illam iubtedente comprehenfa , cylin- 
drus inveiuatw , cui illa ita circumvolvi pofllt , ut ni- 
hilomious talis cutva linea in uno plano jaceat , fitque 
fcjufdem cylindri tranfverfa fedio: quemadmodum ex cy- 
hndro foper Cyclokte ere^ofcRiotranrveria habetur jqua- 
iis dato parabolo, quo eidem cylindro advolvitur, ut ibi 
demonltravimus; fit ex cylindro Aiper Tra^oria erefto 

fece- 
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fecatur Logarithaiica > ac generatim , fi relatio ord;. 
natarum ad axen , mutetor in relationem ordinaearucn 
ad curvam , ex cylindro fuper pofteriori curva excita, 
to fecabitur ungularis fupcrficies ,'definens in curvam_> 
priorem , qu^ diveifa partium fuarum pofirione jacebit in 
plano fecante : idque .ex methodo tangentium inverla fa» 
cili deducitur, tantum enim cutva determinanda eft^ cu. 
jut tangens ~ fubtangenti prioris curvf dat^ , ut hfc ex 
.illius cylindro ablciodi queat) idque infinitis modis ha^ 
beri porefi , pro varia axis alTumpti longitudine, & pofi. 
tione, eiufque proportionali fedkione cum axe corvf da> 
t^. Similiter , translata figura data in quamlibet cylindri* 
cam fuperficiem ( vel etiam in Conicam redam , ut alilts 
docui in eniem Eftft. Gnm. n. 7. ) ac perpendiculartbusen 
.quolibet ejus curv^ fic complicat^ pundo in aliquod pia* 
Bum[pei axem, aut diametrum, aut ordinatam quamlibet 
bafis cyliadrk^, aut conic^. qua libuerit inclinatione, tradu* 
dum, vel aliud huic paral ieium ] demifiis, generabitur cyiina 
drka quadam fuperficies,quzin planum expanfa curvam 
exhibebit diverfznaturx,{ed prionadamufiim zqualem.r 

Sed cOm non femper hoc modo res geometrici expe* 
diri queat, binis dumtaxat modis infinitas hujus Becno* 
ulliani Problematis fblutiones didis Theorematibus 14,81 
20 propofuiiTe, ac demoniltalTe contentus ero , quz Crai* 
gianz , & Bernoullianz folutioni , in Aiits Lypjis 1705- 
Merjih. Afrtlisy & 4 «gnfti y dudum publicari adiungi far» 
tafie merentur , fi qux illi pofiulant, vel afiumunc, cum_i 
nolitis conlirudionibus conferantur. 

Nimirum in folutsone Craigii monetur, ut pro dz talis 
nfftmatur' mular ex u, du, dr 4tUrtmr.ati$ tompofausy nt 'iw» 
loics quenutastm d X , d y Jint fomnahUs i quam conditio* 
nem D. Bernoullius zque difficilem , aut forti diflRdho* 
rem ipfo Problemate pronunciat , unde fuam ipfe fubdit, 
X moto quodam obreptionis y & Juhreptionit ,quem idem Vir 


1:58 Appendix II. 

Cl. ingeniose excogitavit, pendentem , cui &duo Poftula- 
ta promittit, quorum fecundum e&yCurvam algebrauamt» 
partes quotcanque aque amflas fecari fc^ty eo fenfu, Ut ex» 
trem^ fedarum partium normales angulos xquales conti» 
neant : id quod fatis difScilis indaginis non nemini vide- 
bitur, cdm pr^ter fcfliones conicas, in quibus ex pnf. jo. 
Ish. 2. Apolloiiff conftat modus id exequendi , in aliis cur- 
vis non • ftatim fefe obviam proponat praxis , & metho- 
dus di6ix fsdionis,ut non poHulandam, fed indicandam-, 
ac dimonlirandam quis pr^fumere pofTeti unde & aliqnam 
in praxi molediam id quandoque allaturum fatetur ipfe.^ 
Bernoullius dtSortim ASorttm fag. 359. 

- QuidG ergo independenter ab ejufmodi motibus obre- 
ptoriis , aut fubreptoriis , quos veteres Mathematici ad 
geometricam Problematum folutionem xgr^ admifilTent, 
& abfque prxdi£Io Poftulato fecundo , per folam inven- 
tionem verticis datx curvx ( qui habetur ex maxima ,aut 
minima ordinata ad rc6tam politione datam, per metho> 
dos jam vulgatas ) doceat quis modum geomettiefe deter- 
minandi punfta fingula Curvarum motu obreptorio , vel 
fubreptorio genitarum, nonne operx aliquod pretium fu- 
turum elTet ? Id nos jam fequenti conftruSione prxftitilTe 
conGdimus, ex qua alii infniti modi ad folvendum Ber- 
noullianum Problema deduci pofsunt. 

Efto igitur cur- 
va data AMD,ctv- 
jus extremx tan- 
gentes AC, DC in 
pundum C con- 
veniant. Polita ip- 
fi DCsCO, jun- 
gatur D O , fecans 
curvam in P , & 
portionis P M D 

vet- 
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venex iit Q ( in quem fcilicet incideret maxima ordinata 
curvx ad pofitione datam DP ) eritqae tangens GQB ipii 
D P parallela , adeoque ad priores tangentes xqualiter in- 
clinata : ordinetur jam B E parallela AC, longitudine xqua- 
lisipfi BD; mox rurfusdu61:a quavis alia curv 9 tangente MR, 
ad puo6Ki M ipGs A, & Q interpofitum, ponatur fimiliter DR 
p; RH, & jun^a DH fecet curvam in K ; tum portionis DQK 
determinetur vertex IjGtquelL tangens curvx ini, qux ad 
utramque tangentem D R , M R xque inclinabitur , & fa- 
da tangentis alterius portione M S = I ordinetur pa- 
rallela eidem A C reda S F s L D ; cademque methodo alia 
fimilia punda F determinentur. Perfpicuum eft, curvam AFL 
per hxc punda incedentem , eandem ipfam e(Te, ac qux per 
motum obreptionis curvf QD fuper ^qu^ amplam A MQ, 
h D. Bernouliio defcribitur ; itaque erit illaalgebraica , pe- 
rinde ac data AMD, atque huic prorfus ^qualis . Quodfi 
ad contrarias partes conftrudio fieret , nempe k Q versds 
G fecareturs QB,&ab M versds N fumer etur s MSvel 
IL, atque ad inferiores partes ibidem ordinarentur B E ,SF 
xquales ipfis B D , L D , oriretur curva xqualis differenti^ 
curvarum A MQ,& Q1 D , quam motu fubreptionis Vir 
Cl. defignati unde fi fupponatur data QJD,pofitaQMA 
ejus dupla [ per duplicationem ramorum ab eodem pun- 
do , velut B , exeuntium , & ad curvam pertingentium ] , ■ 
orietur hac arte nova curva x: eidem datx QIDj Quod 
erat inveniendum . 

FINIS. 

DEO VERITATIS GLORIA. 


Qttis Icftet bAC^Min tu iftud ais? NemoHtrcule. Nemo? 
Vel duoj niel nemo: turpe ^ <Sr miferabik. Quare? 

A. Pctfius Sat. 1 . 


AP. 
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APPROBATIONES. 


NOS D. DAMASCENUS DE MUTUS 

AUms SS. Hiffolyti , & Inurent ii ie Favent ig , d* ' 
totint Camgldnlenjis Ordines Generalis. 

• ^ 

UM opus infcriptam QnaJratnra Circmli ^ & Hjftrim* 
Ia &e. P. D. Ctudonis Grandi in Pifano Atheneo Le» 


doris , & nodrc Congregationis Monachi , aliquot ex ea» 
dem Congregatione & Th. Magiftri , quibus id xommilTum 
fuit, recognoverint, & in lucem edi poiTe probaverint, 
facuicatem facimus, ut Typis mandetur , fiits, ad quos 
fpedat, videbitur. Datum Faventiz ex noftco Monafte» 
lio SS. Hippol. & Laur. die 8. Aprilis 1703. 

D. Damafceans de MatUt Ahhgs Cener. CamaJd. 
toco Sigilli. 


. Lnfrimgttsr . Annibal de Lanfranchis Chiccbuli 
Canon. & Vicar. Gener. 

hnfrimgtnr . Cancell. S. OS. Pifarum. , 


Additiones Imfriwant. Ant. Franc. Palmerini V. Cen. 
Additiones Jmfrimgnt. Vic. Cen. S. OE Fif. 



D. Marius Felix Ferrari Caneell. 


, G . . 

Reimf rimatur. Ant. Franc. Palmerini Vic. Gen. 
Xeimfrimatur . Inquifit. Gen. S. OE Pifarum . 
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